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EinlftltUinfi. 



Die Lehrbücher der Infinitesimalrechnung enthalten eine grosse 
Anzahl von Aufgelösten unbestimmten Integralen. Will man jedoch eine 
oder die andere dieser Integralen darin aufsuchen, so verliert man oft viel 
Zeit mit Nachschlagen. 

Es kann also wohl von Nutzen sein, diese Formeln in methodisch 
geordneten Gruppen zusammenzustellen. 

Eine solche Sammlung scheint mir den Zuhörern der Vorlesungen 
über Infinitesimalrechnung grosse Dienste zu leisten. Daher habe ich auch 
zahlreiche Anwendungen der gegebenen Formeln eingeschaltet und an die 
Spitze meiner Arbeit die hauptsächlichen Umformungen der Integralen 
gestellt. 

Hier folgt die Liste der Werke, welche ich am meistens bei meiner 
Arbeit benutzt habe. 

J. A. Schubert, Sammlung vjon Differential und Integral Formeln; 

Fd. Minding, Sammlung von Integraltafeln ; 

L. A. ^om^CKK's^ Sammlung üon Aufgaben aus der Integralrechnung; 

F. Frenet, Recueil d'exercices sur le Calcul infinilesimal ; 

J. Graindorge, Exercices de Calcul integral ; 

Ed. Brahy, Exercices methodiques de Calcul integral; 

D. F. Gregory, Examples of the processes of the differential and 

integral Calculus ; 
Ralph A. Roberts, A Treatise on the integral Calculus; 
Carr, Integral Calculus. 



Notations. 



J'ai reprösente par x, y des polynömes entiers en x^ complets ou 
incomplets, d'un degrö quelconque, et par x"*, y" ces memes polynömes 
lorsque leur degr6 est n. 

J'ai dösigne par u, v des fonctions de x^ gönöralement rationnelles ; 
leurs d6riv6es successives sont reprösentöes respectivement par u', u', 
u"'....v', v% v"'.... et leurs integrales successives par Ui, u,, u,....V|, v,, v,... 
J'ai souvent fait usage de Tabröviation suivante : 

Au lieu de J ^^-^75^-^7^ cte = — 4^ (a + Ja; + ca:*)« ~ 27; J (a + te + o;«)' + ^' 
J'^^^^^ J (a + frx + ca;7 ^^ = ~4i;^~2^Jc&^"^°' 

Au lieu de f — =^= dx = i/xM^TTT — L log (i + 2a; + 2 i/x« 4- x + 1) + 0, 

j'6cris f— ==^== dx^\/^-\ log (l + 2a; + 2 1/^ + C. 

y |/x' + X + 1 ^ 

On aura donc soin, quand on voudra comparer entre elles deux 
formules rentermant la lettre <i>, de remplacer d'abord cette lettre par ses 
valeurs respectives. 

A cause de la facilitö de Classification, j'ai introduit parmi les inte- 
grales binömes, J*^* {a + bxy dx^ (p. 74 k p. 97), des integrales dans les- 
quelles p peut 6tre un nombre entier et m egal k zero. C'est donc dans 
cette classe qu'il faudra chercher 



J'ai röuni sous le titro « Fonction x"" » des intc^grales caract6ris6es 
par cette fonction et qui ne pouvaient prendre place dans d'autres groupes. 

J'ai omis la constante arbitraire qui doit accompagner chaque 
integrale. 

Le signe log d(^signe un logarithme nepörien. 

Dans Vlndex^ la notation 4r>'^ ^^^' employee pour indiquer que le 

X (2) 

d(5nominateur de la fraction ne renferme que deux termes. 

Dans les fonctions transcendantes, j'ai designe d'une maniere generale 
par Cir^ les fonctions sin^^, cos^, etc. 

La lettre* ^., employee dans le chapitre (|ui suit, signifie «Derivee de». 
Exemple : ^..r" - mx'^'K Ge chapitre aurait pu ^ive abröge car plusieurs 
-des relatious qui y figurent se dMuisent directement les unes des autres. 



'^-<*- . 



VI 



Transformation des expressions des integrales. 

1. Si U = V, on a 'S», log U = 'S. log V. Exemples : 

®. log . - = 'S», log — =/ . . 'S. log — '-..-.— = •■S>. los — — . 

• 2).iog?+:^=^3).iog!-/tv r_.^.2iog-^^ . 

2. ^.logfrU-^.IogU. ^^. log (^ + J) = *^. log ^^ + ^^ = ^i>. log (frU + aV). 

®. log I ax + l^a (äx*^t) | - 'S). log | a; l/ä + Vax- + b | . 

®- log -7-- . -77 - == ^- ^^ß n h ^ ^' 2 lö« V^ — fr + l/x — a) ■ 

^. log (x + 2 + l/x» + 4jr) = '3>. log (2a: + -* + 2 \/x*~+lx) = «-J). log (l^x + l/x + 4f . 

= 'S). 2 log (l^^x + l/i + 4). 

3 ^D.logU=^.log(-U). ®.log^:=^^.logjif- ^•l°V«l*^. = ^-^°^i/al>^- 

4. ^5.1og^=-®.logJ. *.logJf:^| = -'3>.log*£±^. ^D.logl=-^3).logx. 

5. Si U*— V*-Ä, ona ®.log(U + V) = -'3).log(U— V). '3).log(k'ar' + l +x)= -'3).log(l/i"* + l— ar). 

—"2). 2log (k" jr + i — l^a; — l) = — ^. log (2x — 2\^x*—i) = — -ä). log(x — l/x*^T) == *. log (x + l^a:* — 1 ) - 

6. Si U« —V* = fc, on a ®. log ^^ ^ = -5*. 2 log (U + V) et '^S>. log '^-'^ ^ = '■^^ 2 log (U - V). 

S. log 1:^«^ +J' .+J^«* = 3). 2 log (Kax +b + |/ax). 
V ax + b — Vax 

7. Si U«-V« = fcW«,ona^.log^ + '^ = -^i).logU--Z. ^. log'^«'~+f * + -'^ =-^.log^«- +^^^^^ 

^ 1 ?^_+ ''^ ±_?y ^ (äx»+"frx + c) ^^ , 2c 4- frx — 2j/r(ax*'+"frx' + c) ^ 

8. '3>. log (U — V) f = •^. log (V — U)~. H?. log(x — ar = ®. og(a— x)"^ '^. log i/a* — x* -= •ä).logi/x* - o*. 



VII 

9. ^3>. logj lAx + 6 -h t/tnx +~nj = ^i). ~ log j ^-^- "^ x + '^ + ^ -f l/(ax + 6) (mx + n) j- 

^:D. log (l/i + a + i/x — ä) = *5». 2 log (x + J/i* — a*). 

10. ^. log - - - - ^_ - ~^ = *5^.1og ■_ -^-^ . . 

X l/a — l^ox* + ix -h c — 1/ c 2c' 4- 6^ + "2 l^c (ax* + 6x + o) 

^J^. log — --— _ -^-- _ = '5). log --_ := 

X — l/x- + X + 1— 1 2 + X + 2 l/x* 4-^ + 1 

11. *3) arc sin U = — *5). arc sin (— U). (*) ^^. arc sin (2x — 1) ^ — ^ä arc sin ( l — 2x). 

12. *3). arc sin ü = — ^i>. arc sin |/ 1 — U* '^. arc sin j/l — ax = — 3). arc sin l/ax 

^ xi/2 ^ . l/x* f l 

•5^. arc sin 7-^ - , = — "i>. arc sm -r - ^ 
1 + X* 1 + X* 

1 _ 1/ 9 r« — a 1 -E* a 

13. 'S), arc sin U = ^. ;^ arc sin 2U 1^1 — ü* ^. arc sin "^ - _ - = ®. , - arc sin "^ .- - . 

2 X 1/2 2 X« 

14. 'S», arc sin (2a*U* — 1) = ^5. 2 arc sin oU. '3>. arc sin rj - = ®. 2 arc sin — . 

<» ft|/2 

15. ®. arc sin i/l — aü -= ^. g arc sin (l ~ 2aü). ^. arc sin \/ -^ "" ®'9 *^^ sinx*". 

\ / ~i 1 /x -\- CL 1 X 

16. ^. arc sin V ötU + ^ = S). -- arc sin 2aU. ^. arc sin \/ 7^ = ^. « arc sin 

'^ 2 2 V 2a 2 a 

17. ^. arc sin U = — ^. arc cos ü. 

. X 1 

18. ^i). arc sin U -= ^. arc cos y/\ - - U . *3). arc sin -^^^_^ ^ ®. arc cos - ^^^ . 

l/l + X« 1/1 -f X« 

19. ®. arc sin U = S). arc tg — _- — 3). arc sin x \ / ^^ ^^ = ^. arc tg ^V^ ? 

^ . bx— 2c ^ ^ bx — 2c 

®. arc sin — _ =3).arctg - ^^ ==_^ 

I X 1/ 6* + 4ar; ° 2|/c(ax*+ 6x— c) 

20. ®. arc sin U = ^i). ~ arc tg ^^ ^ "1^^' ^. arc sin 1/ 1" - x* = ^. i arc tg ??J^- A* . 

•& 1 — ^U 2 *^ 2x' — 1 



(*) On a (x — a)* = (a — x)*. II n'est pas indifferent, dans la derivation de certaines fonctions, 
de choisir l'une ou l'autre de ces formes. On peut s'en assurer en verifiant Tegalitö 

^ . a — X ^^ .X — a 

®. arc sm t = ^. arc sm . - ; 
X — 6 b — X 



VIII 

l |/ i 1_ TT* I 

21. '3). arc sin U -= ^. 2 arc tg Tj ^- ^^^ ^^^ - = ®. 2 arc tg [x — i/x* — 1 ) 



22. '-^. arc sin U = ®. 2 arc tg y/ |-^~J ^. arc sin ^^^^ — ^ = ^J). 2 arc tg \/i^^ 



23. ^5) aresin -f-- =^.2arctg _.=--^^ ^_ "J).arc sin^-T^ =^.2arctff ^ 

l/'4c + ^* l/c + 6x — X* — |/c 1/5 ^|/i-_;r__^.t_l 

24. ^5>. arc8in^^?-+^'* = '5).2arctg\/'" + ?.''^^ oü r > ö, r« > ü«, -i<^<i. 

*5>. arc sin ,— . . = ^- 2 arc te \/ - .- 

lüic + 3 ^ V 2 2a: — 3 

^^ .15 — 20: ^^ ^ , ^ /2 2a' + 3 

^3). arc sm — ^ 3 = ^i). 2 arc tg y/^ .-- ^ • 

25. ^-rcsinf;^^-^'^-^i).2arctgy^^ p^- > r^ - 1 > J > 1. 

^. arc sin ^-^-~^ } =^ ^-3). 2 arc tg \ /| . J 7 ^ • 

26. ^S). arc sin^p^ t^^' := ^. 2 arc tg \/^^-X^-~ oü r > 0, /; < 0, w« > r* — 1 > ^ > 1. 

tD. arc sin . - ^. 2 arc tg \ / --• . , 

27. *5>. arc cos ü = 3). - arc cos (2U- — 1 ) '^. arc cos .^r- = ®. ^ arc cos \x* + Ar J. 

2 ^ ' 1/22'' 



V 



28. "iS). arc cos U - — •ii). arc cos l^ 1 — U- 



I - 1 1 2 k a* 

29. 'S) arc cos U = ^. v arc sin 2U 1^1 — U* . '^. arc cos -^- = ^. ^ arc sin , , ^. • 

30. '^. arc cos U = *5^. arc sin 1^1 — U*. 

31. ^. arc cos U = ® 2 arc sin V/ ®. arc cos (1 — 2x*) = ^. 2 arc sin x, 

32. 'S), arc cos U = 3) arc tg -j-, ®. arc cos \/ ~- ^ = ^. arc tg V/ ^ ^- 

/\ u 1 x"*' 

33. ^5^ arc cos ü -- ^i>. 2 arc tg V/ . ^: rj ' *^. arc cos ----- ^ = •^. 2 arc tg x, 

34. «J^. arc tg ü = ^i). i arc tg . ^^^,, . 5^. arc tg \,/ ^ 7— ^- ^i). i arc tg ^ ^* ~ ^' • 

^ 2 ^ 1 — ü* ^ \ X ^rO> 2 ^ a 



35. "I^. aru tg ü == '^. arc tg tt — , ■ ^- arc tg - = '3). arc tfe — - - — - . 

'i). arc tg (x — 1) = '5>. arc tg ' 



IX 



86. ®. arc tg ü = — ®. arc tg (— U). 



87. ®. arc tg ü = — ®. arc tg ~ . 



TT V 

38. ®. arc tg ^ = — ®. arc tg ^ 



®. 



'^Wl^<--''-'^WrTi 



ax + b 
c 



.2x + 1 
1/3 



x-\- 2 



89. ®. arctg ^^^ = ®. arc tg r — .'^.n — *• ®. arc tg ''^^— ^-" = ®. arc tg^-^ 



40. ®. arctg — .= _ = ®.aictg 



a<^ 



2ax — h 



. ®. arc tg ^ = ®. arc tg — 

^2a — X ^ ai/3 

xl^ä 



41. ®. arctg — --l..^^_ =®.2arctg .-^.=^^-r-. - . ®.arctg -^::^_ =®.2arctg — ._ — _~^ . 

2l/a(c hi'x— ax») ^ \/c-\-bx'-ax' + y' c ^i/a«-x« ^1/«*— x« + a 



42. ®. arc tg U = ®. arc sin 

43. ®. arc tg U = — ®. arc sin 



U_ 

1 



®. arc tg \/ v_ — , = ®. arc sm - \/ r, - , 
^ a V fr* — X* X V 6* — a* 



l/i+U* 



®. arc tg K X* — 1 = — ®. arc sin 



. 1 



1 2U 

44. ®. arc tg U = ®. ^ arc sin xf f* * 
It 1 -p U 



^ . 2ax + 6 ^1 . (2ax + b) ^^4ac• — fr« 

®. arc tg -— - = ®. ö arc sm - ^ -r — , -J^. — — ;— 

l/iöc — fr« 2 2a ax* + frx + c) 



l U« — 1 

45. ®. arc tg U = ®. ^ arc sin ^^ -r— 



®. arc tg - \/ = ®. - arc sin r- , - , . 
^ X V a 2 fr 4- ax« 



46. ®. arc tg TJ = ®. 2 arc sin \ /l- ^ :z.= . ®. arc tg — ?' = ®. 2 arc sin \/ - 

V 2 2i/U«+l ^ X V 



-— X 



47. ®. arc tg ü = ®. arc cos - — = . 

1/1 + U« 

48. ®. arc tg U - ®. ^ arc cos \ 7^i • 

49. ®.jarctgU_+arc tg VJ= ®. arc tg ^?_ ^^ . 



®. arc tg l^x — i = ®. arc cos — ^ . 

Vx 

as X . / a ö\ 1 f> — ax« 

®. arc tg X \ / T- -= ®. - arc cos , . - , 

^ \/ fr 2 fr + ax* 
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Fonctions algebriques. 



ax -\- b 

. J .... 1 

ax* + hx + c 

fnx^+ n 4 

ax* +bx + c 

mx* -j- n . . 6 

ax* + bx -r c 

wx* + nx + p 7 

ax- + bx + c 

_X' 8 

ax + b 

X» ^ 8 
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16 



16 



17 



18 



■20 



22 



23 



23 



>24 



25 



27 



1 27 
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X« 38- 



fui/a: 



dx 



) U l/ax + b dx . 

J V ax + b 



|X|/fl 



ax^ + bdx 



dx 



- {mx 4- n)\' ax^ + 6 

Jx*[/ax*^+b 
dx 






•' l/ax« + 6 



(\/~ax* + b 



dx. 



JXuax* + b 



1 U i^^ä^+~bx dx . 

1 X 1/ 0^«"+ 6ar+^ da: 

r ^ 

Ji/ax^ +l)x +( 



dx 



JXl/ax*-j- bx + c 
j U i/ax*~+l)x +~c dx , 
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Fonctions algebriques 



mx + n 



ax + b 
f(to = a?==2arotgx/IE^. 

J V 1 + 008» 

J^ = logx = log| + |). 

J ^ITi =^ ^og (« — a) = log (o — «). 

J öx^i = i log («a; — 6) = I log k^ox — 6 = | log \/b — ax. 

I T — log (6 — ax) = — log i • 

'»Tä *" = a? — « log (a; + a). 

f »MC + n , m , an — ftw , . , . >. 



oa?' + 6x 4- c 

I t ■ ; = arc tg X = arc tg — 1—7 = aro tg p-r = -^ arc tg ^ ^-^ • 

^aj' + l * ^Ä + l ^ ax + 1 3 *1— Sä;' 



= — 2 aro tg {i/x* +1 — x) = arc sin 



X 



\/^l + x* 

/dx 1 . ic 1 . X 1 . a 

-5— — 5 = — arc tg — = — aro sin — ^ = arc sin — ^ , 

x' 4- a' fl ® a a ^/ a;' + a* « |/ a;' h a* 



r dx 1_ , x — a ^ l_ , a — x 

Jx* — a''"2a ^ x + a^ 2a ^ a + x' 

/ dx 1__ xj/ä — i/f 1 xj/ä—j/'^b 1 x[/ci + 1/6 

oo;« — i~2|/ä6 ^^a;i/a + 1/6^"" l/"ä6 ^^ j/oo;* — 6 j/^öft ^^ i/oa:* — b 

r 

Ja* — Ä* 2a ^ a — a; 2a ^ x — a 

C dx ^ 1 yh+x j/g 1_ \/b — x y/ä 

Jb — ax*''2i/ab^^\/b—x\/ä~~yäh^^ l/b — ax^ 



dx 



J(a_*)a.« +(a + 6) =[7^r^li "«*«%« 



/a — b 
-+b' 



1 , ^l/'a + J + xi/i — a 



a> 6. 
a < 6. 



2 1/6* — a* 1,/a + 6 — x |/6 — a 

I ^ a I 1, = -T=F arc tg x \ / -^ = 7== art tg -^^— = = =art tg 

;ax*+6 ^/'ai ^ V 6 i/a6 ^xi/a 2uab ^ 

1 



: arc sm 



mx\/ — 5—7-7=- = 

V ax^ +b 2 i/ab 



1 . 2x i^ab 

arc sm - 



arc cos 



6 — oa;* 

6 + 005* 



l^ab V ax^ +b 2 t/a6 "' ox* + * 2 j/'ai ' 

1 . /"~6 1 ^ , /"T 1 . . /ax* +b 

= -7== arc cos\/ ^ ^ ■ 1. = —:==' arc cotg \/ — 5 = ^7=rarc sec. \/ -. 

i/aÄ V ax*+b i/ah ^V ox» iy/16 \ b 



[/ab 

1 



^+* l/'ab 



arc86c. ?+^: = i_ logKft + ^»/-^ 



^^ Iog l^-^-^»^ A 



2|/a6 6— oa:* 2i/'— aft ^p^J — a;i/'— a 2i/—ab ^y — b + x\/a 

C dx ^ J_ , X 

J ax^ + bx~ b ^ ax + b^ 

/ dx _ 1 , a; 

6x — ox' "" 6 ^ a<r — 6 

/ dx _ ^ 1 <KC — 6 
ox* — bx'" b ^ X 

C dx 1 1 . \. x — i 

J(^qn)i= -^+1=2^^^*KJ^«^+T 

r (fa; ^ 1 ^ 1 +x 

J(l— x)» 1 — X 2(1 — x)' 

r dx _ 1 ^ X ^ 1^ a 

J (x + a)* "~ X + a ~ a (x + a) 2a a 



— X 



mx 4- w 



j (ox + 6) V a (ox + 6) 6 (oa: + t) (bm — an) (ax + b) 

C dx 1 1^^ ^ + ^ 

j(x+a)(x+6) b — a^x + b' 

( I 

Jax + b) 



dx 



;log 



aa; + 6 



(y?WJ + n) an — bm ^mx+n 
1 , ax + 6 — c 



f dx _ 1 ^ 

j(ax + i)*-c«'"2ac^^^ 



ax 4- 6 + c 



[ dx 1 . ax + b 

J[ax + bY + c*'' ä;: aro tg — ^— . 

C dx 1 . 2x — a — b 1 . . x — a 

}{x-ay + {b-xy=^b^a^''''^ b-a '^F^a'^'^^^b^^' 

C dx 1 , fla; + ^> 

j (ox + 6)« 4- (mo; + n)* an — 6m ^ nw:4- n 



r da? 2 ^ 2x + \ 2 ^ ajp^^ 

^t I ^ I 1 = — =arc tg ^3=- = — = arc tg — ^-7 

r da? ^ ^ lo ^^+ ^ — i^^ „ 
ja;* + a; — 1 i/b ^^ 2x + l +1/5' 

C dx 2 , 2x — l 

Ja:»-a: + l=7f^^^^gl7I" 

r da; ^ J_ , 2a; — l 

ja;* — a; — l"" ^/5 ^82»- 1 +l/'5 



1/ 
— 1 —1^5 



^1+^ — ^* 1/5 *2a; — 1—1/5 15 ^l, 5 + 1 

r da; ^ 1 , a; + I 

Ja;* + 5a; + 4 ~" 3 ^^ a; + 4 ' 

i da; 

r dx ^ j^ . a;— 1 
Jeoj- a;*— 5""4^^ 5 — o;* 



— 1 + 2x 
2x 



C dx 1 X — cos a 

J X^ "P"^ '*'^o « -1- 1 di-n r» O 



2a; cos a + 1 sin a 



sma 



Jbo;* 



dx i 1 . Sx 1 . 5a; + 1 

- arctg;;^3-^ = -arctg— ^ — 



+ 2a; + 2 3 



x+ 2 



i 4x^ + t^X + l7 = h'^^^S(ßX + 4.)^'^^rotg^- 



C dx ^ 1 

Jx'* 4- 2abx 4- ft* ht. 1 _ /»« ' 



arc sin 



a-i,^' 1 — a* 



1 



1/ a;* + 2a6a; + 6* 



arc sm 



log 



2aa; + 6 — \y 6* — 4ac 



ax^ + bx +c i^ 6« — 4ac '° 2aa; + 6 + i^ 6* — ^ac 
2 



i 1/ 1 — a* 
6* > iac 



byl — a^ 
yx^ + 2abx +6'* 



I, 6* — 4ttc 
2 



_ , 2aa; +fe— 1/6* — 4ac 
1/1/» I y/ji** 



1/ 4ac — />* 

1 
1/ iac — 6* 



= arc tg 



l/aa;* + bx + c 

2ax + 6 
l/4äc — 6* 



6* < 4ac 



. (2aa; + 6) i 4ac — 6* 
arc sm ^ ^ , — ^ , , — 1 — r- 

2a {ax* +bx + c) 



V 



:arc8in 



2ax + 6 



= arcBua ===z=z= 

4ac — 6* 2y a {ax^ -^bx-\-c) 



2 
' 2ax + y 



6* = 4ac. 



C dx _ l ^^ y^ac + ^ 4- 2fla; — fe ^ 1 ^^ 2aa; — 6 + \/4ac + 6* 



mx + n 
aar* + bx + c 



(* « , _ 1 , {x +«)* 

j(a;+ a)(ar + 6)*^~ o — 6^°^ (« + 6)»* 

C a . _ 1 , {x — o)* 

j" X dx = — ^ ( ^ A- ** r dx 

J{ax -Vb) {mx + n) an — 6m J oa; + * an — 6m j ma; + n " 



, ^ , . dx = ^ log (a;» + a; + 1) — 4^ arc tg ?^-4i . 



/: 



^ , - da; = ^log(a!« + to +2)-^ log ^ + ^~'^,-- 

f-i — I 5*P = ^log (a;«- 2a: - 2) +_L=log?-±i 

jx* — 2x— 2 2 *^ 2i/8 a; + l 



.a; + 1 —t/8 

+ 1/3' 



/ a;»-2a;co8«+l '^°^'^g(^*~^^^°* + ^) + °^*g""^*g 



x — cos g 
sin a 



f^-r-^— i-^«te = ^ log {X* + 2Äaj + a») ^ arc tg -?=i= 

Jx* + 56xTa* 2 *^ ^ ^ ' p-a» — 6* *i/o» — 



= ^log(aa;' + 6a; + c)— ^ 



log 



2aa; + ft — 1/6* — 4og 



iOK ■ — ■ 

2ai/6» — 4oc 2aa; + i + 1/ 6* — 4oc 



-^log(aa:» + to + c) J=^ arc tg -^^=iL . 

2« *^ '^ a|/'4ac— 6* ^ i/4ac — 6« 

= a(2a!-+6) + ^^^g(^«^+^)- *' = *«^- 



d»>4oc 
6* < 4ac 
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— T—L • da; = — Aog (c + 6aj — ax^) ^ ., log ^ ^ 

J fr^ ete = ^ log (a:* + 1) + arc tgx. 

ikx + Aa + B . A , , , , o,. , Aa + B , X 

J— ä*-Fßf- ^^ = 2 ^^8 ^^ + P ^ + — ß— *"^*« ß- 

J^Mr^'to = 2^1og(ax« + i) + — _arctgxy/|. 

f?^^ ete = ?i^ log ((«c« - i) + -^-^ log ^i^--lil^i- 
Jax« — 6 'io «\ ' '2yab ^ x\/a-\-vh 

r 2a — a; , , X — a 

— , (to = log — , — • 

J X* — ax ^ X* 

Cax + i , , af" 

f?^jlg^= n ~^l, +niog(ax + 6). 

J [ax + 6)* a* (ad? + i) a* ® ^ ^ 

f mx + n , _ 6m — an /' dx np — mg r cte 

j (a j; + 6) (pa: + g) ~ 6p — ag J ao; + 6 6p — ag J j?x + q ' 

Jmx +n , m, l, ^«,Lftl,ö^m + w ^o; — a 

= 2^ log j (X - a)* + 6« j + — ^ arc tg — j— . 

l I — O; cos OL j 1 ii<«ft .,\.- x^ — cos OL 

J a;»-2xco8a+l ^ = -^ cosa.log (a:* -2a; cos a + l) + sma. arctg 



sin OL 



/x*-Tfe*' = ^'"s(^'+^ 



+ 1) H 7= arc tg - 
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C X + l , . ^ {X + 3)* 

;2a;* — 3a: + 5 4 *^ ^ 2|/3l ® |/31 

f mx+n , m , . 2an — 6m , 2ax + b — 1/6« — 4ac ^, , 

y cur -h ox -t- c za 2a\/h^ — 4ac 2aa; + 6 + b'fe* — 4ac 



= ö^ log(ax' + 6x 4- c) + — -_-^ arc bg ^ — 

^^ a \/iac — 6* 1/ 4a/r — 6* 

6* == 4ac. 



6* < 4ao. 



bm — 2an , m , ^^ , ,. 

m 
2ä 



/?Trä^- '^ = - S '"« ('+'—■'+ ^^^'Si^ '»8 '- ^"^ - ^ *■+ "' 



2a 1/6* + 4ac ° 6 — 2ax + p - 6* + 4ac 
mx* +n 



a.:c* + bx + c 

C x^ X Ol 
a , ^^ «te = ic — a arc tg - = X + a arc sin — z=— z . 

-s — ^-5 dx = ic + ^ log — - — . 
r x* j X b C dx X V b ^ t ä 

f-^ dx = g + J^ log ^»^^i- ^l - 
Jax* — h a 2a\/a ^x\/a + \/b 

f^-^ dx = - ^ + -^i= log ^i^^+^^. 
Jb — ax* a 2ai./a *xi/a — ^•'6 

fr-T^T. ^ = ^-^i±^^ - 2 log (X + 1). 

;(x + 1)* X 4- 1 ft V I y 

Jx* j X (x — 2a) , - , . , 

C x^ , x[ax+ 2b) 26 , , , , . 

I T r-jÄi »a^ -= -2? ;— ^^ r log (acc + 6). 

J{ax + by ä^ {ax + b) a* ^ ^ ^ 



aV — 26« 26 , , , , , 
; — ;;. log (oa; + 6). 



dx 



a' (oä; + 6) d 

C x^ , _ _a^ r da; _6^ f 

Jx^ + {a + b)x + ab^ ^ ^ b — a J x + a'^ a — b Jx +b 

Jx^ j X 6 , z' * , L , ^ , 6* — 2ac r 
— 5— ,— T — i — eto = H-r log fax* + 6a; + cj H ^r-^ — I ■ 
ox* + 6a; + c a 2a* ^ ^ • ^ • 2a* j ( 



da; 



ox* + 6x + c 



a; 6 , , 4 , , , . , 6*— 2a(? , 2(ix + b —\ b^ — Aac ,, ^ ^ 

^— jlog(ax*+6x + 6)H — ^log —- — —= - 6« > 4ac. 

^ 2a* ^^ M^yb^—^ac ^ 2ax + b +i/b^ — ^ac 



= ^^-i log (ax^ +bx -\- c)-\ — arc tir — r^=A= . &• < 4ac. 

■7—, i ete = — ar H arc tg ari/'a. 

Jb — ax* a 2a\/ab \/b — x[/a 

Cx*+l , , , (x — l)* 

j (aar + by a^{ax + b) a' ^^ ^ 

C x* — a^ , 1 . x^+ a* 
J a;M=Ta^M:^ "^ - 2ä ^^'^ *« ~2ä.^ • 

f ?na;* + n , w 6m ,,,,,,., 2a (an — cm) + i*m , 2aj; + 6 — i/b* — Aac , ^ ^ , 

Jax'^ + bx + c a 2a« ^^ ^ 2aV&* — 4ac ^ 2ax +* +l/6* — 4ac 

w 6m , , , , . , . , 2a(an— cm) + b^m , 2ax + b ,. ^ m 

= — X ^ --^logiax^ -\- bx + c)-\ =J=--- — arc tg-— -=4=r. 6» < 4ac 

2(amx^ + bmx—an) bm. ,. , ,. ,, 

-—---« (20^+^— - ^>^ (2«x + b). b* = iac. 

.'cfto — «ur» a 2a* **^ 2a*i/4ac + 6* i/^4ac + b* — 2ax + b 

mx* + nx + p 

ax* + bx+ c 

J ö — ax* a 2a ^ ^ ^ 2aV a ^x l/'^ — |/ 6 

J (X+2y ^ x + 2 X+2 

Jmx^ + nXj, mx(ax -{- 2b) + bn , an — 2bm , , . ,. 
[ax + 6)« a« (aa; + 6) ^ a* © ^ • ^ 
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^ ^^ a* |,/4ac — 6* p/^4ac — 6* 

»w _ , b(an— bm) + 2acm , cm — bm . ,_ , , . . , . 



/•a,« — 6a;— .v, , 



(a; — 3)» a; — 3 x — 3 ' 



C 2a!* + 6a; + 15 ^ _ a!*+5a! ^ 2a;* — 15 
j (2a; -|- 3)» 2x H- 3 2 (2a; i- 3) ■ 

(•» «;' + na; + p ^ _ m f. (fe m - an) -j- a*p , an-2bm 

/• »nx'+na;fp m^ gn-jm^ ^^ ^^ 

j aic« + io; + c a ' 2a* ^ ^ ' ^ 



, 2a (ap — cm)-— 6 (an — 6m) , 2aiC 4- 6 — p^i* — 4ac ,, 

2a* i/J* — 4ac. 2aa' + 6 + \/b^ — 4ac 

m , an — 6m , / « . j , ^ 
^ä^"^ 2a* log(^^' + to+c) 

. 2a (a» — cm) — 6 (an — 6m) , 2aic +6 , . , 

H ^-^ ;— ^ arc tg — =r^=r . 6* < 4ac. 

a* |/4ac — 6* i/^4ac — 6* 

m , 6 (an — 6m) —2a (o» — cm) , an — 6m, ,. , ,. ,. 

X» 



oa; + i 



/«-iir-,'^ = S-a^ + *^log(aa;-ffe). 

/• (a;-o)(ai-6) ^ _ «* ^ (^ _ „ _ j) j, ^. (^ _ a) (c - ft) log (a; - c). 

^ •!/ — C ^ 

[• >»a;' + na;4-j, ^^ on-jm^ aV-a6n + 6»m 






Ja;' rfa; = ^ = j (a;» - oa; + I*) (a;» + «a; + ^) . 

J(a;- a) (a;-i) (a;-c) da; = ^-(a + ö + c)y + (6c + ac +o6)|* -aftca;. 
r <te 1 , (a; f 1)* , 1 , 2a; — 1 
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;r log (a: + 1) — - cos ^ log (1 — 2a: cos J -^ »:•) + rr sin ^ arc tg 



3 



3 3 



i dx 1 , (a: + a)*^ • , 1 ^ 2a: — c 



1 — X cos ^ 



2a: —_a i 
3 ' 



6a* ® x* — ax + a* a' i/a ^2a — x 



= |.og..-(5i-^'- 



, fe ,„ ._ «1/3 
+ ; — 7= arc tg ; 



r dx 

Jax'+b~Öb '"»ä* - fcB + Ä' ^ 6p/3 •"" "ö 2A _ a; 

-5 r = ölog (« — Ij — ö log (a;* + X 4- 1) r- wc tg 7-^- 

C_da__ 1_ , (x— _ J fet/3 

Jax'—b~ Qak ^^^ x* + kx + k*^ ak* i/ä ^^° '^2x + k' 

C dx 1 , (1 — x)* , 1 ■ xi/3 



6ii 



=(a-r 



l>\' 



■Ö 



2 . 2 



. 2 

a: sm - ir 

V 



= — 3 log (1 — a:) — 3 00s ^ 7: log (1 — 2a; cos - Tc + x*) 4- ^ sin ^ ir arc tg ^ ,^- 



cb 



1 — fci' 



I ax i_ , _ 

Jb — ax''' Sbk ^^ i/r+ kx + iV ' bki/S 

C dx __ , x^ 

C dx l I X* 

j, 



1 , Äx|/8 



l — X cos - IC 



-& 



dx 

ax^ -f bx' 

dx 



l , a , ax \- b 



x* — 7a: + 6 



= - jlog(^-l)+^log(a:-2) + i-log(a:+3)=.llog(^-:^^ 



20 



'(x-\Y 



C dx l_ , a: + 7 J^ x -- 4 .. . ' 

Jx' — Six + U^ lö ^^x — 3"^ 11 ^^S^_p7- 

f dx ^ _l_ . (x-~ Sf (y + 4)^ 

J x^ — 13x + 12 70 ^^ (x — ly 

/ dx 1 __ J[ , ox + 6 
X (ax + i)* ~ 6 (ax + i) b* ^^ x~' 

Jdx \ 

J ^x +f(^T ft) = i "^^ "^ + ir(^ '°8 (^ + **) + rF^^i ^^ 

I* dx 

J X (x* 



1 , X* 



(x* + X + 1) 2 « X« + X + 1 ,/3 



l , -^ + 1 
— — f=arc tg _-- 

6 |/3 



jx(2x* 



<te 



(2xM^-7^ 6) = l ^°« ^ - 1^°« f2x + 3) + i log (x + 21.. 
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dx 



j X [ax^ -i-bx + c) 2c ^^ ax* + bx + c 2c J ax* 



+ bx + c 



1 , a* * I 2ax + b — \/b* — 4ac ,, 

= s" log - , , I — ; — -■■ ■ loir -^ — . b* > 4ac. 

2c '^aa;*+&i: + c 2c|/6* — 4ac * 2aa; + 6 + 1/6* — 4ac 

1 , a:« 6 ^ ^2ax + b „ ^ , 

ic ^ax* + bx + c c[/Aac—b^ ^i/Mc — b* 



/i 



dx 1 



(oa: + 6)=* 2a {ax + bf 

C dx _ 1 1 , x +b 

}[a + xy [b+x]^ (a— 6) [x + a)^ {a-bf ^^^ x + a 



dx 



C_ dx _ 1 , ?^r_? 

f dx ^ J , x i b _b r dx 

r *«^ 1 1 ic + 1 , 1 , ^ 
h'^i)(x+Tr2^''^i/^T^i + 

C dx \ , x — a a 

j (a;» — 1 ) (« — o) 2 (a« — 1 ) '°» (x« - 1) (aj — I )• 

(^ dx ^ 1^ 1^ j (x + c)* gc — g r 

J{x* + ax + b){x + c) c* — ac + b 2 ^ic* +/u; + 6"^ 2 (c* — oc + ft) ja?* +fla; + Ä ' 

r dx 1 . {x — ä){x — b) 

)'{x—a)ix — b){2x—a — b)~{a — b)*°^ (2x — a — b)* ' 

( dx 1 , {x—a)*{x — b) 

J (x —a)ix — b) (8a; — 2a — 6) 2((i — A)« ^^ (Sx — 2a — by ' 

Jdx l ! l 

(^. + a)(x + b){ ^+^) = ib-a)(c-a) '«8^^ + «) + (a-6)(c-fc) log(a; + 6) + (^_^) (^_,^) log(x + c-). 

r _i^ 1 I. x + 1 

j.r' — a;* — a; + 1 2(a:— 1) "^ 4 ^a:— 1 " 

r jte log(x-- X,) log (a? — x^) log (a; — x^) 

J QX'^ + 6a;* -\-cx + d 3aajJ + 26a;| + c "^ 'dax\ + 2öa;, + c "^ 3axJ + 26a;5 + c ' 

a;„ a;,, ar, 6tant les racinea de X* =^ 0, 
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JCi, ic, = a 4- ß l/— 1, X, = a — 3 1/— 1 *tant les raoines de X' = 0. 

mx 4- tt 



I — . r-i dx = ^ log —7 — r-r\9 — arc te ^^- 



2a? + l 
1/3 " 1/3 

2j:— a 



/irzTT *^ ^ i ^^8 '^ ~ ^) "■ 5^ ^^8 1^^* + aj + 1 + ^ arc tg 

I -i^.- . (te = — ^ log -^^ — ^^^ — j H =r arc tg 

Ja^ + X'' 6a ^ x^ — ax + a^ ai/^ a[/S 

I , X* — ax +0^ , 1 i. ^ l/ 3" 

/.i^ Ar = ^ j log (o: - 2) - i log (OJ* + 20? + 4) + 1/ 3 arc tg ^-^1 j . 

/a/=:-6^ = 3^!»^«(^-*)-^'^«<^^+^ ^-Ö^ 

C X , ^ a;'* _ _ 2aa? + ^ 
J («w; + ^'l' 2b (ax + i)* "" 2a* ^ao; + 6)* * 

/_x ^ _ _ _ .? ^ 1 ?_+_? 
(X + a]* (X + b)^ ~ a—~b) (x -fa) (a — 6)* ^^x + a' 



C X , ft , |/a:* + a , 1/ a . j: 

I V ,-- 1 : r- rr OX = — -rä lOg ~ , V" + . rt ^^0 tg = • 

J(x^+a\(x+b) a+6* ^ aj + J a + b* |/a 

^ ^ M ) J bm . /ytx + n J 

(m,r + n)* (ax + b) ~" amn — bm* I mx + n n {bm^^n) ^ ax +b\' 

C ____^ ^ _Li (a; — 20) (x — 5 ) 

J(iC — 20)(a: — 8)(.u— 5)^'^ 9^^*^" {x — S)* " 

f ^r (Lr = — — ^*? ('^ + a) __ fr log (a; + b ) __ c log (x + c) 

j(a; + a) (i +6) (x + c) (h — a) [c^a) (a — 6) (c — 6) (a — c) (6 — c) ' 

r X /£ = L I (^— 1) (^— 3)-^ 

;.x^ — ea;' + ii.T — 6^ 2^^ (.tj — 2)* 

f^v,rto^ l3a;^i0 ^ = 2 log (a;-2)- log (x* - Ax + 5) + arc tg (x- 2). 

r ^^ ^ ^ a?, log( a; — ,r^) x, log (;g — .t,) a?, log (a; — a; ,) 

J a.r'* + 6a:* -}- (;a; t- d :5aa;J + 2bx^ + c ** Saa;* + 2bx^ -f '" 3aaj* + 26a:g + c ' 

a?!, .r„ a;, etant les racines de X" = 0. 
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a?!, x^ = «-(-. ß yZ—y, iCj == a — ß i/^^ etant les racines de X' = 0. 
I -^— ^ — i dx = = arc tg 7= . 

JcraJ+A, a + 6, , ,, a + 6, /», ,,v,a — * , 2x-\-l 



— r-^.— rda: = m — , , . dx + n — r 
ax^ +b J ax-' + b J ax^ 

;a: -i-aj 2x a:T(a-+2)T 



1/3 ^ 1/3 



^— 2 
"2' 



f a;— 3 , _ 1 — a; 

){x-^\y^-{i^xr 

C 3a; — 2 ^^ _ _ _^ L 1 j^ 

J(a; — a)M^ + ^-^) a? — 2"^^^ *^^a; -r~ 

r mx h n , _ m — n _ Sm— n , a; + 3 

Ja;+ l)*(a: + 3)^~2(ar+T) 4 ^^^äT+T' , 

r ^"^^ cte- f «(^ + 3) ' ^_. r d^ '3^+1 

J^x^ + 9x* + I&a; + 17^ J^sx-tiy + ö{x + sy jr'4-5 a;+3 



-= z. 



mx* -I- n 



1—^^ da; = ^ log (aa:' + b). 
J ax* -\- b Sa ^^ ^ 

f X* , 1 r 8a;* — 7 + 7 , 1 . , , ^ , ^, 7 , (a; — 2)* (a; 4- 3) 

C x^ , Ä* 2a , , , V 

J (x-::r5r« '^ = - 2W:;rä)i - ^^ + 1«« (^ - «)• 

C X* , 1 2 li M ^ 

J(l-(u;)'*^~2a»(l-«a:)« a'(l-ax) a'*°^^' "^^• 

Ja;* j 1 1 26 i'a; , c (dx 



+ i 
3 



Jx^ — X ^ X 

fo;« -f- 1 , 1 X 

X dx == log z i • 

J x^x* ^ i —x^ 

/a^ + bx* , , öt 4- 6 1 / , ,x 

afx-x' tte = a loga: ^- log (a^-x'). 

[ x^^l . 8a; + 13 , I . , ^. 



Jx* + a^ jj a (2x — a) , . . , 

- — \ — - (to = r Ti ■ + log o; — a . 



(OJ — a)« 



f-i o^'i"t \ s ^ = log — i£=J* ._- + 2 arc tg [x - 1). 

j aj' — 3.r« 4- 4a; — 2 * j/jj« _ 2a; + 2 



r 3a;* 4- 4 , 16 , 44 , / , ^, , 31 , . «, 



nux} -{-nx 4- p 



J — ^5ipr~ ^ = 3 1^« (^ + 1) + ß log (a;* — a; + l) + -^ arc tg 



2a?— 1 



r2a;* — x + S, „ , , , ,. , 2 ^ 2a; — 1 



f a;' — 5c 

J (a;- 



5a; + o 



2^' 



(tX 



:ö + . 



^ + log (X — 2). 



a; — 2 ^ 2 (a; — 2) 
fa;* — 6a; + 1 I 4 , , . o^ 

Jmx^ + nx + p j 2am + n p + ä^m + an , , , x 



f a;* — 5a:+ 3 , 1 , , , , ,^ 

J {X--WWTI) ^=^¥^2 + •*^« ^^ + ^> 

C x* + a;— 1 , 1 l_ , (a; — 1)* 

J(x + 1) (« — !)* 2(a; — 1)"'"4^^ x + 1 

j(£^^(^^^d^ = -»^og{x + l) + l\og{x-l) + ^-^logix + 2). 
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— X—l . 1 , [X* +X+1)* 

^rr)jx-zrv) <^ = 3 ^«s i-x 
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C x\ 

) (X» +"x 

f-^^L-^+l- dx = 1- lo« (-^^ tÜ! « 1 arc tg X. 
f--^'o"^'^-^-r^ (ir = log (o: - 1) (^ + 1)"^ (o: - t>)T . 






dx 



/x'^ j X b C d 
— ~ — -, dx ^ - — - I — .- 
ax' + b a a J ax" 

/x= --3?^-r84 '^ = ^ - f ö ^«« (^ - ^) + n i«s (^ - *) - m '^^ ^^ + ^^ 

C x^ ^ _ * 36* i' 36 , 

j (ai'+TÖ'' ^ ~ a^ ^ a*<& "^ 2a*ci>* "" a* ^^^ *' 

P + 2^*_Tllda; = -'-^^ + loga; + 21og(a;~l). 






X 



( 

J x^ + Sx + l {x^ + Bx+ l)* 

J ^-^^^ dx = a'x - if - I, + 3a^ö lo« x. 



X' — 



r X' , ** 36<l> . b' , 3i», ^ 

/3X«-+"W5'^ = ? - |- + ilog(3x' + 6x + 4). 

r X' , x' bx , b* — ac, ^ , ö (3ac — Ä«) fdx 
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i'mx^ + n j ma;' bm , , b*m , a'n — 6'm , , , , . 
.' «WC + 6 3a 2a* a^ a* »vi/ 

.t S^V"2 da: = f + 3a; + 9 log (x - 2) - 2 log (x -)1). 
L-^^ ^^ = f - ^^ + '^*^S (a=* + 4x + 5). 

1' "^' + ';^^ ^ = '^^ - l'", X* + ^'-*^-V^'^ - '^J^-^ log (aa; + b). 
J ax + b Sa 2a* a* a* & v • / 

Jx^-T tÄi ^ - f - 3X + 4 log (X* + 3.r + 4). 

C mx^ + nx + P^^^r^_ Im ^, ^ a*n_+_b*m ^ ^ a* {ap^J_- bm j^^ ^^^ ^ ^^ 

^ flW/ ~p öd lud d d 

fx^ 12X — U , _ (x + 1) (x + 2 ) (x + a) 

J" (ic — 2)» 2(X-2J~" 

l'nu;' --1- «X* j mx' , an — bm\x* b , ft* , / ^ , ;•,! 

^ , — dx= ^— H i — i T X + -j log (ax - b)\- 

J ax + b 3a a* I 2 a a* * ^ 1 

/^.-+ti-$^ dx = I* + X - 2 log (X» + 2X + 2) + 2 arc tg (x + 1). 

fmx' + wx* + px + q j mx' , o« — bm , , a*p — b [an — bm) ^ 
J ä^+/ — ^ = M + -2ar- ^ *- - a' ^ 

+ «!.(«?- ii'Ltil(a«- 6^) log (^ _^. j). 



— a*^ 



J [ax + bf ^ ^ 2a* a* (aa; 4- b) 



4- ^— f log [dx + b). 



F^a^-TftJ^^^^ ^* - 1- + -'-^ '"^ ^- ^ (^^-^"-^ -.^^-^^^ log (a^« + 6^+0 



2a"^g — ab{ap — c m) + {an — bm)[h* — 2dc) , 2a.r + b — \/b* — 4ac i8>^ - 
2a'' l/6* — -loT ^^2aaJ+^6+^6*-^4a^' 

= ^|.^ + «^_.- .&_"^ ^ + « ^''-- '"^^20^- ^^"^^^"^^ log (ax* 4- ftx + 0) 

2a-^g — db [ap — m) + (an^-J^m) (6*^- 2ac) ^^^ Ja^ + ö_ j, ^^^ 

a' i/lac — I? ^ \/Ääc—b^ ' 

^ 8a^ 4a' (2ax + b) 

. 36*m 4- 4a*ü — 4a6n , ,-, , .. l^ m 

H .^ log (2ax + b), 6* = 4ac. 
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X'(2) 



Ja;*+4 16 ^a;« — 



2a; + 2 , i 
2^T2 + -8" ^'^'^ *« 



2a; 
2 — a;* 



(_dx_ ^ 1 . ^ 



X* + aaj |/2 + a* 



4- 



■p/2' °a!* — aa;i/2 + a* 2a' i/ 2 

Jdx 1 , a — o 1 ^ a; 

C dx ^ fe . X* +Jcxi/2 + k* 
Jax'+b~ ^ 1/2 °^x* — kx\/2 + k* 2i |/2 

/dx k , k — X k ^ X 

ä^^^Tft = 4i ^°S fc+^ - 25 ^'■'' *ß Ä • 

C dx 1 , 1 4-a; , 1 

/dx 1 . X -\- a , 1 ^ X 
= -—: log f- ^r-r EIC tg - 

C dx 1_, 

J 6* — a'x' 4a6* ^^ 



^ ax i/2 

arc tg , , 

* a' — a?' 



/c ^ kxi/2 



b\l. 
t 



=(:-) 



b + ax , 1 ^ ax 



r dx _ i^ , o:' 

j oa:^ + 6a: ~~ 36 ^^ äa;' + b ' 

/dx 1 1 , a? 

— — — — - = — — — arc tg - 
aj* + doc^ o?x a* ^ a 

r da; L — ?: f _i 

j a:* (aa:* + 6) "" 6ac 6 J aa;' 



da: 

+ 6 



r da: = — 4- ^ lo 
J X* — 6a:* 6a: "^ 26 i/ 6 ^^ 



a:— i/6 

26i/6*"^a:+l/6 

X —1 



r dx _ 1 I _L_ I 1 ^ ~ 

Ja;* — x'^ ~ a: "^ 2x* "^ ^^ x 

/ da; _ _a 1 o* , 
ax' + 6^* ~" 6*x 26a;« 6^ ^^ 



aaj + 6 
a; 



ax^ + 6a:* -h c 



/ ^07 ^ 1 

J (ic« + 1)' = 2 (a;' + 1) + 2 *'^° *« *' 

(xM^ö*? ~ 2ä* (x* + a*) ^ 'ia" ^^'^ ^ a ' 

C dx _ X .1 C dx 

} {ax* + bf ~ 2b {ax* + b) "^ 26 j ax* + b ' 

C dx X 1 . x+j/a 

J (x* — ff)"- ~ 2a {x* —a)'^2a i/ä °^ \/i^^^a ' 



b\^ 



"-& 
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r dx ^ X 1 , xj/a +\/b 

)[ax^-bf~- 2biax*-b)^ 4bi/^ ^^ xy/li -^y/V 

/ dx X 1 I l + X 

(i— jc*)*"~2(l— a:«)"^4 ^^1 — x* 

C dx X L__i |/^ + xj/a 

J(b-axr~2b(b-ax')^ ibi/ab ""^y/b^xi/a' 

J (rr* — 1) (x* — 4) 12 ^ [x + 2) (a; — 1)« ' 

Jyz r gx /t . -T-^-tx = -« in (öt arc tg aa: — b arc tg te). 

r ä^ 1 C dx 1_^ C dx ^ 

J (x* f-a)lxM- 6)"6— ajcc'+a b — ajx^+b' 

C dx 1^ , a:^^_2 1 , x + [/ S 

)x' ~ 7x'+ 12 4 ^^^i -F 2 ^ 2l/3 ^^ x - (/ 3 * 

f dx \ ^ X l . X 

. . „ , . ,^ = — ^ arc ts — r= — T arc tg ^ . 
ja:* + 7a;* +12 ^/3 ^ y/s 2 ^2 

f da; 1 . 1 ^ X 

I -T r 9 . — I = ö arc tg a; — - arc tg ^ . 

j a;* --[- 5a;' + 4 3 * 6 ^2 

I — : s = ~ arc tsr 2a; arc ts x, 

J 4a;* + 5a;* +1 3 ^ 3 ^ 

r da: 1 . a:* — 2aa; cos ^^ + ö^' , 1 ^ 2(ia: sin a 

j X* — 2a*a;* cos 2a + a* ~ &a' cos a ° a:* + 2ax cos a + a* 4a^ sin a ^ a* — a;* 

. . » , , , g , g , , > — •— j— r == r-T— 2 — -T\ i ^ arc tg bmx — arc tg 6a: [ 
.' b^m^x^ + 0* (m* + i) a:' + 1 6 (m* — 1) | ^ ® J 

r da^ 2a J C__dx C dx J 

j oa:* +lw* + c ^ i/6«":-"4^ j J>2äi?+ A J2aa:* + B( 

dans laquelle A = 6 — p/6* — ^^4ac, B = 6 + j/ft* — 4ac , 6* > 4ac. 



- ^ a;* + 2Aa; cos ö + ^* 2Aa; sin - ) 

iäk'] i*^« ä + — ä*^^*g-F^-^C 

f 2 cos - a:* — 2kx cos ^ + A* sin ^ i 

12 2 2 ' 

dans laquelle fc = l-r , cos a = -p=i , 6* < 4ac, 



2 i/^ac 



a; 



2c + 6a* |/26c 



H i:r^ arc tg a: \/ .r-. 6* = 4ac. 

1/26/5 ^ V 2c 



_1_ 



J dx __ a — 2a: 2^ , x 

a:* (a: — a)* "" a*a: (a: — ö) ö^ ^ a; — a* 

r da: 6 + 2aa: 2a , aa; + 6 

J a:* (aa: + 6)* " 6*a: (aa: + 6) "*" 6^ ^^ x 



18 



C dx ^ l b^. ^ ft* — 2ac Cdx 

J x^ {ax* + bx + c)'^ ex 2c* ^^ ^ "*" 2c* j <j) ' 

C dx ^ L 4_ Jl 1 a?' (a; — 2) 

ja:«(x — l[(a: — 2)"" ^2ä; "^ 4 ^* {x—iy ' 

/ dx _ 2x — Sa 1 , X — a 

x{x — af ~" 2a* (x — a)* a* ^^ x * 

C dx 111, ^ 

Jx{ax + by ~ 6*4) "^264>* "^ ft-^ ^^* 4)' 

r dx 1^ , x' ][ 

Ja;(x* + x* + x + 1) 4 ^^^ (1 + x)* (1 + a;*) "^ 2 *^^ *^ ^• 

r dx ^ . ^^ _ A r^ /7 ?ü r^ 

ja;(aa:^+6ic* + ca; + d) 3d^^^4> SdJ^)^ UJ ^' 

C dx ^ 1 

){ax+ 6)* "" 3a (ax + 6)' * 

r dx 2x + 1 4 23?+ 1 

J{a?+x + lY'- 34) "^81/3*''^^ 1/3 ' 

r dx 2x— 1 4 2;ZJ — 1 

J(aj«^ä.-+1)«- 34> +^V3*'^ ^~l/F' 

dx x — 008 g 1 x — cos a 

(a;* — 2a; cos a + 1)* "~ :24> sin* a ~^ 28in'''ä ^'^^ ^ ^sin~ä 

r dx^ ^ 2 aa? + ft 2a f cte 

j [ax^ + bx+ c)* ~ (4ac — 6*)4) "^ 4ac — i* j 4> ' 

/* ^^ j^ V \ [x -^ 61* 6* d X \ 

]w+WW+^) " ~(6« + a)(a; + 6) + W+^' 1 ^^""^ ^^^=^ "*■ "[TT """ **^7ä^ 

C dx 1 / 1^ 1 \ 2 . x + b 

J{x + ay{x + b)* {a — by\x + a^x+b) {a — by ^^ x -\- a 

dx 2x — a — b 2 . x — b 

(x — a)* {X — b)* ~ (a — b)* {x '-^) {x — by(a— by ^^ x — a 

f ^ 1 , ^-h — c 1 .^.-_ .s , \og{x— b) _ log{x—c) 

J{x—af(x—b)(x—c)~ia—b){a—c)(x—a)'^{_a—b)*{a—cr°^^'^ "^^ (o— 6)«(6 — c) ia—c)*ib—cy 

mx + n 



J ax^ 

/; 



X j 1 

— - ax = 1 - arc 

+ f> 2 \/ab 



tga;«y/ 



^-^dx = — ^= log ^'^^-^-J^J- 

r_^_ dx = -i^ log ^^t+^ii5 ■ 
Jb — ax* 4 ^/o6 ® 1/ 6 — X« |/a 
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Ja;» — 



X 



4a;-f 3 



'^ = -^-ü + Äi««^^-')-^^o«(^* + -^^ + «)-i^*''^*«^ 



1 b — ax^ 



1 



nx* + m 



dx 



2a [ax* + b) 26 (dx* + b) Aab ' b + ax* 2 {bn — am) ' ax'^ + b 

1 1 m + nx"^ 



{ ^ 

j (6 — ax'^Y "^ 2a (6 — ax^) 2 [bn + am)' b — ax* 

C X , _ 1 , X* -\- a 

J [x* + a) {X* + b)^ '^ 2 (b — a)^^^ X' + b' 

ix'+[a + b)x' + cib^ = r=^ JsM=^ "^ "■ b^^iw+~b^' 

( ?_ 

J ax' + bx* 



dx 



l _ , 2ao^+ b — i,/6* — 4ac 

L/f/« Q/iyr* 



+ c 2 1/6* — 4ac 2air* + 6 + K i* — 4ac 

1 ^ 200;« 4- 6 

= — 7 = arc tg ^. -^ ^ . 

l/4ac — 6* i/4ac — 6* 



6« == 4ac. 



6* > 4ac. 
6* < 4ac. 



2aa;* + 6 



C X , 1 . b 1^ ix_^ a_ ix^ 

J (aoj + *)* 2a* [ax + 6)* ^ 3a* (ax +. 6)' ~ 26* %) 36* \4>/ 

J (o; + a)* [X + bf ^ ^ [ä— 6)* jic + a "^ aj + 6 ( "^ (a — 6)^ ^^^ ~x + a 

/^ ^ 1 l a 6* (6 + ojI* r (2o; i 

(6 + a;)*(a+a;*) ^^ ^ (a + 6*) (6 + a;) + (a + 6*)* | ~^~ ^^« a + x + ^^ J^-qr^« (' 

Jte*— ~ 



a;4-2 



2 ^ 2aj + 1 

arc tg 



a; 



;(a;* + aJ + i) 3^/3 1/3 



dx = a;iX3 2 ^ 2i/3 arc tg (2a; — j/ 3). 



' (a;* — o; |/''3 4- 1)* a:* — a; t/ 3 + 1 

r ^ 

Jfa;*- 



, __ a; — cos a + sin'a cos a a; — cos a 



(a;* — 2a; cos a + l)* 2sin* a(a;* -— 2a; cos a + 1) 2 sm^ a ^ sin a 

6a; + 2c 6 f cte 



r ^_ da; = ^ ^+^^ *_ r 

J (oa;* — 6a; + c)* (4ac — 6*) (ax* + 6a; + c) 4ac — 6* J oa;* + 6a; + c 

1 b^ C dx 

~ 2a [ax'^ + bx + c) 2a j [ax^^ + 6a; + c)* ' 

Cmx + n,_ w, a;*— l.n, a;— l,n ._ 

I —i r »^ = ^ log , 1 , + T log — r-r + ^ arc tg x. 

ja;* — 1 4 ^a;*4-14 *^a;4-12 ^ 

/mx + n j nx — ni , n 



x + 2 



ridX 



X 



{X*-tX + iy X* + X+l^y/3 



,2 .2x4-1 
-\ arc tg =^— 
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m x + n , ^ (2an — lm)x + bn — 2ctn 2an — bm Cdx 

(ajj» + te + c)« {iac—b*)<b "*" 4ac — 6» j 4^ 



X* 



aa; 1/2 



f a;' j l , X-— ax {/->. + a} , 1 •. aa; 

Jx'-\-a' 4ai/2 ^x« + aa;i/2 + a» 2ai/2 ^o« — x* 

fx* , 1, x — 0,1 . X 
,' x* — o* 4a * a; + a 2a ** a 

f a!« , 1 , a;*— Äa;i/2 + fe« , 1 ^ &» i/2 , /A\| 

Joa;* + i 4aÄ|/2 ^a:* + Ax|/2 + Ä« 2ak\/2 ^ h* — x* \a} 

C X* , l . x — k , l . X , /6\| 

f X* , X ^ J I X — j/ä 

J{x*-ay'^- 2(x'-a) + 4i/ä ^^X+Va' 

r ..f^* .dx -'"-- + -- f- - - . 

J(äx*+by 2a{ax* + b)^ 2ajax* + b 

_ X 1 * 1 /* 

- - 2alaxM= *) "^ 2a j/^ *'"*' *^ ^ V 6 " 

J (ax' - bf ""^ 2a (ox* - 6) ^ 4a i/lb ^ x 1/ a + t/'ft 

r _?.*- -dx = ^ L...iog^^^--^»^^. 

JCi-ax«)*"** '2a(6-ax') 4ai/rt6 ^i/i-x|/a 

f X* , 1 . 2X' 

Ja + ^(-r+4^«j'^ = 6 *""*Si +-3^- 

/x^ n a ( dx b ( _dx 

(a;« + a)"(aj« + b) " ä"^* Ja;-' + « a— 6ja;* + 6' 

J^TT:^.T^'^^ = 6^og— - + -3-arcig— ^• 

Js^mÄ*— 2 'to = «ro tg X - y/| arc tg x \/| • 

Ja?* ^ _ ^ 1 a?^ — 2ax cos a + g* 1 . 2ax sin a 

/pi __ 2a*a;* cos 2a -f- a' ~~ 8a cos^ ^ x* 4- 2aa; cos a + a' 4a sin a ^ a* — a;* 

Jax' + 6x* + c A J2ax' + & — A^ A J2ax* + 6 + A 

dans laquelle A = \/b* — 4ac, t* > 4ac. 
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X* — 2kx cos I + /c* 2ÄX sin J 

-log ^ 1- _arctg-^^v:_^r , 

8ak cos «* + 2/ca; cos ^^ f k* iak sin ^ 

* , cos £ = — —^ , b* < 4ac. 



2cx 2c . . / i 



J{ax + by a''q>'^aV 



bi2c + bx*)^ b\/2bc * V 2c 

_ _6 6'_ 

(ax + by "* a''q> '^" aVp* 3aM)' " 

j* _ _^* j_ ^l _ . 1 I ?'_+_** 

j {x + a)' (a:* + ä') 2 (a; '+ o) '^ 4a ^^ {x + a)« ' 

f ^' _ rf-r _ 1 — •* _i_ * , 2x f I 

j (^. + a; + j)-« ''^ - 3 (X'"+^ + 1) + 31/3 '"^ ^ 1/3" ' 

r X* , _ {b * — 2 ac) X + bc 2c (dx ^ i £ 1*4? 

J{ax'-\-bx + 'cy 'a{4ac—b*)^ +4ac — 6»j^~ a<D"^aJ<|>** 

J^r+{*» = ^2arctg(xj/2-l)4-^arctg(xt/2+l) = ^_arctg^^^,. 

r o* — x* , a; 

J (a* + x^)' *^ ^ a» + x« ■ 

J(U?)* "^^ =-■ 2TxM- 1) + 1 "' *^ ^- 

r TWOJ* +n , _ (an — bm) x an + hm \ / ^ 

j (äx« -Vbf "^ ~ 2a6 («o;^ + b) + 2a6i/äi ^'''' ^ "" V 7; 

J[ax' — bf ^"'- 2a6(aä^ — 'ft)'^4aft|/'^6 ^^a;|/ä+i/6 

r ^^^*4- ^t j _ (a?i^+ ftw) a; , an--bin , i/ 6 + a;i/^a^ 

j (/, _ a;x:«)« ~ 2a6 {b — ao;') ■*" 4al|/ ab ^^ [/'b —~x\/a 

f ^' + 1 ^^ i ^ ^ P^^ 1 4. 2a: + 1 , 1 . "ix — l 

-TT «-. T »^ = — - arc tg , - , = ---:. arc tg — ;! - + -.. arc tg - -—- . 

f b— cx^ j l ■ ax 

j (ö H ex*)* -+■ a'.T* a ^ ft 4- ca;* 

f o;*— a* , 1 ^ x* + a* 

J X' + 6a'a;* -h a* 2a ^ 200; 

f X'' 4- l . _ ^4- 2 8 2a: + 1 

J(^. + ;^4.l7^-3(ä*+a: f l)+3i/3'''^ ^ V"3 " 

j (.r* + o: 4- 1)' .T* + .2: H- 1 

r_2-^L_^ = ^ __x'-\-x + i ^ 

Jte* — a:+l)* a:* — a:+i 2[x^ — x'+l) 

{ x^ — 2_ , 1 +_3^— 3a:* 

J f# — 2a: + 1)* ^' "3 (.c — 1)=" • ■ 
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r mx* 4- n , _ fe (an + cm) + (mb* — 2acm 4- 2o*n)a; , 2 {an + cm) Cdx 
J{cuc* + bx + c)* o(4ac— 6»)<i> "*" 4ac— 6* j <I> ' 

fa;* — a! + 2 , 1 , ix + i)*(x — 2) 
Jx* — Sa;« + 4 '^ " a '**^ (a; — 1) (a; + 2)* • 

f a;* — a; + l ^ 2(a; + 2) , 10 . 2a; + 1 

j (X« + a; + 1)« '^ - «(a;*+a;+r) + ^]71 "^^ *« -^^71" " 






/(Sx^-i bf ^ = 2ä*-(ääM:T) + 25* ^°8 (''^' + *)• 

r X' , 1__ , ix* — af 

J (X* — a) (X« — 6) '^ "" 2 (a — ft) ^°^ (x*— fr)" ■ 

r a;' . , X» — 2 

r «' ^ , x»4-2 

r x" . 1 1 8ft 86* 6" , , ^1 
Jrax-T6?'^^a-'i^-2^* + 3^ + **'8'^r 

r X» . 2X + 1 , l , ^ 5 . 2x + 1 

J(x-^+^-+-l)*'^= 3^ + 21^«^-^!"'*« ,/T- 

r X» , _ (3oc — 6*) <>x + (2ac — 6*) c , J_ , . _ 6 (6ac — b*) Cdx 

J (ax* + ix + cj* *^ ~ " ' a* (4ac — J*) <|> " "•■ 2o* °^ *** 2c« (4a<; — i«j J * * 

/(x -irW-2i-+'2) '^ = - X --T + '°« x-^-^-T-2 + 2 arc tg (X - 1). 

r a;' + l . _ X , , (? — _!)* 

Jx^-Sx^ + ^x'-x"^ (x-r[' + ^°^ X " 

fx' + l j 2 3 3 , , , ,. 

J (X - D' ^-- 3 (X -T)^- - 2 (X -1)« - ;r-l + ^^'S ^-^ - ')• 

/x* + x--^t^T2'^=6(x-^T) + 31l<^S(--^)-^°«^-+^) + '^<'«^ 



j* 6x — 2ox' , 1^ , 1 

J öx« — ix« + c 2 ^^ ox» — ix« + c ■ 
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Cx (2a;* — x + b), x — Z ,, ,.,,. i 

• Cx^ — 4ir* 4- 1 . 



29 — 30x + ea;* 



+ log(a;-2). 



Z{x — 2)' 



i «* + 4a:' + 6x , 1 , 1 , X' + 2f , 41/ 2 . a; 



1/2 



('2a;' + 7x» + 6a; + 2 , i , , , , , . . / 

J-- a;>+8x' + 2a;« ^^ =- - + log (^« + a;) y/- 

j'(^j- 2)' , _ _9 

j (a; +1)* *" ~ a; + 1 2 (a; + 1)» "^ (a; + 1) 

8 



X 

+ 2" 



97 g 



6a;* — 6a; + ; 



("g-^-rj^'^= (^371)-^ + log (a;-!). 






r T-"^ <te = \ f-i-i*- da; + 5 1-^^-— dx 
J X' — a* 2 J a;* + a 2 J a;* — a 

r x^ dr — - — - ( ^ 
Jax^ + b ~ a a Jax^-\-b' 

Ja;* j , i , a; — 1 , I* a;* , 

J (1 - oa;')* *^ 2a* (i - ox«) 4a* i/a^l-xi/a' 

/x* j X' ,8 3a ^ X 

Jx^ 1 _ X bx _ 36^ Trfx 
(ox* + *)* a« "•" 2o*<f> 2a* J 4» ■ 

f X* j-_„ X ,3, X — 1 

J ^J^" 2x* i^i *" - ^ - 2^(-x»^r) + 4 ^**« x"Ti ■ 

r X' , = ? _ £ r da; ft j' X* , 

jax' + 6x*4-c a a j ax* + fec* + c aJax* + te* + c 

f X» . l J 66* , 2ft» 6* ^1, I 

(^ — r /Ti «* = -"s { <l> — f — 5^< — 4ft log A f • 

f X' j _« ,o/l 6*\x 6' i, ) 6* 36*c 3c*| fda; 

j (ox* + 6x + c)* "^ ^ a* "^ ^ Ifl* ~ a^l «D "•■ 2a'<i> ~ a' ^^'^ * ~ I 2^ ~ ä» "^ a*' ( j 4? ' 



Y^ 

X*-» 



C x' , a;» bx' , b*x* ft'x , 6* , , ,, 
J X* 4- 1 '^ = 3- — « + arc tg X. 
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dx 



J äx^~+b ^~ Sa a« ^ ä* J ax"^ 

f x^ j x^ , hx , b[/'b , xi'^ä—i/b 
Jax^^b 3a ' a' ' 2a*i/a x\ 



l/a " x\/ a + \/ b 

x^ , x^ 6ip , 6i/6 , [/b + xi/'d 

— OX* 3a a* 2a* i y /. ^ i y i 



3a a* 2a«,/a ^^^6 — ici/ä 



r* 1 l <l>' b* I 

(a.i:-f 6)* aM 3 ^ ' c|) ^1 



o;'* . 3 



r ^* ^ ^^^_bxl 6* — ac . (2ac — 6* 

J afic* + 6a; -f- c 3a 2a« ^ a^~ ^ "^ 2a* 

j[aa^^_j-j^ ete = [ (ax* + 6)* + ^ (ox* + &) + ^ log x« 



-log <[) + 



2a«c« — 4a6V- + 6* fdx 



2a^ 



l 



jax 



Ji +~5?^ — ^ cos^ log(l — 2XC0S-+X«) + ^- sm ^ arc tg 



xsin 



1 — X cos '_' 





xsin 



37r 



— - cos . log (1 — 2x cos — + X*) 4- V sm -^ arc tg — 

D •) O 



+ -log(l + x). 



37: 
1 — X cos . 
o 



. 271 

X sm - 
ö 



f cJx 1 27: , ,, - 27: , ,. , 2 . 27: , 

J j-__ -s = — 5 ßos '5 ^^g (1 — 2x cos ^ + X*) + ^ sin ^- arc tg ^^ 

^ ^ 1 — X cos ^ 

o 

. 47: 
« a X sm - 
1 47:, ,, „ 47: , ,. , 2 . 47: . 5 
— -cos - log (1 — 2x cos -- + X-) + . sm -.arc tg ._ 

1 — X cos j- 



— 5log(l— ^)- 






2ö. 






j :t^Ca^''+ö) ^~hx^ 6bk ^°^ x* — kx + Ä' bk \,'' S ^2k-x 



-Ö- 



dx 



1 , a , ax* \- b 



«X i I et , 

x' {ax*"-]- i) ~ 2bx* "^ 26* ^ 

Jx'~{ax + b) b'x '^ 2b*x* Sbx^^b' ^ x 

( dx l _ , 1 , Ä* -^ 

j X (x» — a*)* " 2a« (x« - ä*) "^ -ia* ^ x* 
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(Ix _ 1 1 , _0t* ''^* _l_ L I ^ 

a (<w' + bf ~ 20 {ax* + b)^ 2b* ^^^ ax* +1)" 26'^ "^ ¥ '°^ j/^ 

I* _d^ ^ 1 2 _ 1 . X 

J i» (rc — i)« 2a;' x a; — 1 "*" ^^ a; — 1 " 

i. 



dx 






a;* (a^* + te -f <) "~ 2cx« "^ c-a; "^ \2c-^ 2c^/ ^^ <!> \ 2^;*' 2cV J ([> ' 

j x (:t'- + a) [x" + ft) " 26 (a — 6) ^^ a« + b 2a (a — h) ^^ i«'+ä * 
f dx 1 , 1 , (a« — a: + 8) (x 4- 1)'» IM 2a; — l 



45^/11 



l/ll 



ji'' 



rfX _ a ^^ -^ . cr^ , 

{äx + ip "" "" 26V "" fr'* fr' ^^ 



2a 4- 1 , 3a ,^^<I> 

a: 



a; — 1 



r da? I , (a:— 1) (a;- + l)? 1 

J (x-:: _-i) (X* + = ^1^8 rx^-+- ^q^ir - 2 ^^^ ^« • 

J a;^^-l0^- -h 15a; ~ 6 "" ~~ J lö^-^ 5^ + 1 '^ 

X (äx*"Tfr)'~ fr^4> "^ ^fr V "^ äöii/ "^ fr^ ^^ 4> ■ 

r öte 2ac^—abx ~ fr* , l^ i x'___b [ßac — fr^) f^a; 

J X {äx^'+bx-~f~cy ~ ~^"(4äo~— F) *" "^ 2? ^^ <i> 2c«(4ac — fr") J * " 

f da; a;-— 1,1, a;— l 1 

f fix a; + I , 1 , (x + 1)« 1 

J (ä-T -iT(x^- M )^- = r(x' + r) + 8 ^°s x^ + 1+2 *^^ *s ^• 



l)(x 
dx 



J(x — o)»(x — 6)'~ 2 (a — 'i)^ (x — a) (x — 6)- "" ' {a — by^^x 

( dx _ x + l ,1, x-\-l 1 

j x» + x^^2x^ + 2x»"T"x +T "" 4 (x^ + 1) + 4 ^°S j/a:«"|- 1 2 ^""^ ^^ ^• 



X — a 



yi...5 
X' 



I ^--idx. Voirp, 26. 
.' ox" + w '^ 

\ f-, dx. Voir p. 26. 

j ax^ + 6 ^ 

j (aa; -^ i> a' ) 2.i>» "^ 3*' 4c|>* ( 

} [i-xj[i+l^' '^~2jr-x~J iTTx')' ^ 2 J 1 4- X« ''^- 



26 

C 3X* + X — 2 , _ 1 53, X- + 1 

J(,X- ly (x'+ l)^~~ 2> - 1)* ~ 2 (x -1) + 4 '°S (.r - 1)^ ~ "° ^^ ^• 

I J«x'+-6'^=5a|-2'°S(^ + *)-P..cos ^- +P. cos . + Q,. sin - - Q. sin . j, 

Jaä» + 6*^ = y« -,2log(x +&) +P, cos -^--P.cosg + Q„ sin g- - Q. sm ^ j, 

1 Sa^^'+b ^ ^ la I - 'I ^°S (^ + J<) + P« cos ^ - P. cos |^ + Q„ sin ^ + Q, sin ^^ }, 

dans lesquelles /c = ( -j , 

1 7- ^^'^E 

Pn = o log C^* — -'^'^ oos ic "t" ''*')» Qo = arc tg _ , 

/i: — .r cos - 
o 

. 2- 
1 o- o: sm - 

Pf -- ö log (x- + 2/ur cos -'- 4- k'\ Q, — arc tg ^ - 

^• + .2^ cos - - 

o 

j (fl.r + i)' a* I <I> 2<i>* <i>^ ^ 4<1>' ( 

I ^f '^/ fix - - i log a; + -\ log (x' - 9) + - V log '^ ~^-'^ + i-. arc tg ^ . 

f -^l—J- _ I 7a; + 2 9 , \/x-_—2x~\--2 19 

j X' — 2i' + 8a;* — l2a;'+"8 "'^ ~ 20 (a:' - 2.r + 2j "^ loo '^^ " x + 2" ' ^ 50 ""''' *^ ^''^ ~ ' *- 

f X' + X* + 2 j X-{-3 ,„, 3, . ,- 5, ,,., 

fx' 4- :ix + 2 , 2 , G 3 , - , X — l 

j (flX -h 6)-- ^^ a» I c|, «l>- "' :i<|,' 4<1>' "T ^"8 * i ■ 

r x' + l , 1 , , 

, . , , , , d.r = .-\- log .i- -h X ^- l) + iirc tg 

jxMxM-x + i) ■'•- -Jx' ^ -1 " ' '^ 1/ a y -.i 

Jx' — ;')X'' — 3()x* — 3i;,r , 1 — x , , , , , s , - , x 

- - 0. + i;- Gr^ - 4) '-' - (i -K ,,r "^ ''- ^'' '- ^^ -^- - ''- X 



X \- 2 



J \i' — X' — 2.c^ -h 2.r- + o; — 1 '" 2 (.r-' — .f- - x + 1 ) ■^' ^^ (.t 4- l )- 



1 .1" , X h [ dx 
.' ax' - ' b a a J ax-" + b 
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j {ax h 6)» ^ ~ a" I *^ ip + <^* 3(i>^" 



+ ^--561og«l>j. 



Y» 






ffl^K^^.L 1.^-17.- "Bi + i.^ log («-^^ + ^^)- 



X* ; _ ^' ^^* I J'* 

,' ax* -{- b ~ 4a 2a' 2a 



J./il*^-? + ;.iog(-^'-i)- 



3 ' 3 



If , ^'^.j. dx ^ 1 -f ^-^^■|_ ^,^ + log (l - X*). 

r X' , X* />x' , /i* « \ X* /i' 26ti , / b' 3b*c , <•' \ , 

J«,...^./,:^+,^^==4ä-3a-^+U-«^)2-(«'-a-■)•^-^U=-2a•- + 2a')^°S'^ 

/ b^' ob^r r>brh Cdx 
""W~2a* "^ 2a-'/ J * ' 

J iax -^bV ^-^ = a'^ i 8 - 2- '- ^^ ^-^^ - ^ + 2cir - ^^^ ^^g * r 



1 \ d)- 



lOt^* 5// . b^ 



L. . !^ M. dx^y^ ; - 5^a> + ^ - ^. + ^^. + loi^ log o i 



' («X 4- by 



1 

x- 



Jl-X^-=l2^«Sa-X+X^) l-xr*-2./3-"'*^ 



Xi/S 
(l — X + X') (1 — Xf' ' 2 \/ 6 "'^ ^^ 1 — "^- 



— ax - a* / , ^/ 2.r — a y .^ . 2.i; + a l 
- .— i/;i arc tff — ; — ^ 3 arc tg - /• 
f ax + a^ ^ ^ a\ys at/3 



2x — a 
a]/'s 

lex . 1 



f dx _ 1 ) 1 •^"— ^^ \ /^ 
J x" — a« ^ ^a-^ ) ^^ .>ir+ a V X' 

' dx _ it )_J_ j cT- +/j.r|/'3 -l-Ä;- 1 
j a I- /^.i;" "" a U 1/ '3 ^^ .r- — /c.c (/"ä -f fr 

Ja-6.." -2alü^^^..^-Ä:^4./^^-»-3^^S^_;^-r^-^arctg^,_^^,^. fr (J 
-. * .N "= h , log - - 7 arc tg .r. 

c(X' a j a -'■ bx^ 



-r -^ arc tg ^, ■- ^, + ' arc tg ^ j. /.• - (J-)" 



j' dx 

J X- M -\- bx') 



dx _ _ i _ ^ r ^^•^* 

J X'' -a -f- te'j " '2itX' u . a -p ^x" ' 
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■3X* — 1 , 

+ arc tff X. 



1/3 



J o:* (a + ^^*) 3a^' "" a-j; "^ aM a + te* ' 

C dx X , l , (o^-f \y- . 2 

J{X'~+ if ~~ 3 {X^ + l)^ 9 ^^S .T^ - X-^i~^ 3,/3 '''''' ^ 

j (a + i.r"5)- — Sa (a -f- ?>.r') '^ 3a J a -f to=^ ' 
j* dx 1_ X _3 .X 

J .x"* (^'^ — a*)^- ~ "" o^r "^" 2a^ ^^ x — a ' ä* j (.x- — a^ ' 

C dx _ 3r^-2ö 3 W'^ + l^'^. 

j ,2^-. (.X-- -- 6/ 26^^• (/> - :c V 4f.* 1/6 x-\/b 

C _ d.r _ __ 6.r __ l _ Sb C dx 

J X- Ta -\- bx^- ~^ 2a* (a+~bx') a-x ~~ '2a* J a -\- bx- ' 

{ _- 

jx'{a 

J .X* (a + 6j; -t- c.x*) ~" 6a*a;'' 

.X* (a -i i/.i' + tvx*) ao: ~ a J 4) a } <]> 

f , /•?' , ,. Voirp.31. 
J a -h 6.X' + i:x'' ^ 

j (I + ~X'r ~ 4 (l + ^'['' 8"(l + ^'^l "^ 8 ^^^ ^^ '^• 



+ bxf ~ a% 3a*a:^ ^ a^x- a'x ' a' ^^ 



X 



dx Sbx — 2a , ac — b- , 2a6r — b'^ , a^- , 2a'c* — 4aö*c + />* Cdx 



a.x 



2a» 



Cdx 



+ a;*r 4(1 +.1:')^ ' 8(1 +, 

C dx _ OJ (5a« + 3.x«) 3 X 

J (a* f .X*)' " 8a'4>* " "^ Sa» ^^^ ^ a " 

r rf.x .xJ5a«^-3.x«) , 3 , 0^4- .-i^ 

J (a« — eX^)' "^ 8ä*4>« ^ i6a* ^^ a — ^ ' 

J (a + /)X-y ~ 4a(|i« "^ 8a*<l) "^ 8a* J a> " 

J j:^ (a 4- 6a)' " 2a'<i>* a*<l> 2a^x* a*^ a^ ^^ x ' 

f ./(*- -.-. - -^ - ' -I- --'--- -f 2 log .?; - l log (1 - X) - 1- log (l + X). 

.' X'' — 0;= — «' -f X' 2.03* X 2 (l — x) * 4 ^^ 4 ^^ 
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C dx ^l 4_ p' __3*c ,/&_*_ 2c\ "I ^l b <I> 

j x"' (a -1- bx + cx'^Y a'x ^ L^** ä • W a] ^^j{4ac — b')<p + ä^ ^^^ x^ 

_ Ib' __ Cft«c 6c*\ 1 rdx 

r rfo; ^ b b Sb __ 1 , 4/> , <I> 

J i* (a -f ^^r)* 3a*<t>'^ a'^' a*<t> a'x ~^ a^ ^^ o: ' 

r ete ?^^_-h^ ) 1 , _ _^±_ f , _?^' f^^ 

j (a + te -f co;*)*^ 4ac — 6* I 24>* ~^" (4ac — ö*)ti> ( "*" (iac — b')^ J 4> ' 

j o: (a + bxf 4«c|)* "^ 3a''c^"' "*" -ia^^ci)« "^ a'(i> ä« ^^ x * 



da; 



2x— l 



(.X- l)n.x— -^^^ ~ 2Gr- 0^ -2lS-':r2, + 21og (a.--!) -^^ ^ 



r dx^ ^ 

J (.r' — 2.r cos a H- 1)^ ~ 4i 



cos a , 3 [x — cos a) , 3 , x — cos a 

M * - 9 ho- • -r - -j- K ' -K- arc te: — -. - 

4(l>* sin* a 8(|) sin* a 8 sm'^ a ° sm a 






-g" ^ .T*. 



.)a + ix' ^'^ 2 J a + 6r 
J (a +l^.r-)' ^"^ - 3a<i> ^ 3ä j cl> ^•^• 

- ,— r^ j djc. Voir p. 31. 

j a + 6a;^ + coj'* ^ 

J(a 

j(a;« -^ x + \ 



x_ . 1 



d.r = ~ 



•^ + 3a;- + 3,2; + 2 _ 2 2.r + J_ 

6(-^. + ^+l)« 3|/3^'^ ^ V3 



.T 



J(a -u A^ -;- r.r^^s ^"^ 4^^* •>. ' ^ ■ 



' [a + bx + cx*)^ 



1 _& to 

4c<t* 2(:Jcr 

ft.r + 2a 36 (2r,r + b) 



8/yr /^^.r 



2 Uac — 6*) (!>' 2 (4ac — <^*)- c|) (4ac — 6*)- J <l> 



f .^+_1 , _ '^_+4 3_(a;-|-^) 3_ XjVx^Jl 

) (,^.« ^ /,^ + 6)^ ^^ " 8c|>* 32cl> 32 V 2 ^'''' " 1^2 



.2; -I- l , .T + 1 2a; + 5 1 , .r + l 
-^^ da; = --f^ TT^T- - :,7 log 



; (.r- + 5a; + 4)=^ 



6<t>* 184> 



a; + 4 



I - , dx -= - T arc tg j-j . 

I -5 ;. dx = - log - — - 

j a* — .x" oa ^ o*-* — a 

Ja + bx' '^~ ^ Ja + bz^ 



z - .r'. 
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C X* , l 

){a + ix^y "^ ~ 36 (a + 



x"" 



bx^) 3a [a + bx'^) 



, 1 , x^ — d 



J (inf^ -1_ At»'» -1- /» o . , /.* 'i _ . o 



2a;r' 4- 6 — l/S* — 4flic 



6* > 4ac. 
t* < 4ac. 



2 ^ 2aaj'^ + b 

-^ z_^^__ arc tff - ---- • 

3 ^/ 4ac — i- K 4ac — ö- 

I / * — ^. dx = L -r~ — 7~9 + ö -> arc tg - • 

/x* ^ _ _? ^"^ _ ^_ 1 .^ — a 
(a:* —'a^f ^ ~ sä^ 4a*(i> - ißa' ^^ x + a' 

C .r* , __ _^? *^_ 4. J C^^ 

J (a + 6^^ ""^ 8ab^ 46o* 8ai J "* * 

J (x^ + 4) {X^ + 2) (;r* + 1) 3 ^2—x^^y2 [/ 2 

J (^ + u) (S«- + 4) I^ + 1) ^ - - 24 ^^^ ^g "^ + 15 ^^^ 'g 2 - 40 ^'^ '^ 3 " 

r X' . l \ 1 . (a 4- 1) .2; , 1 ^ .tJ ( 

J (.r*-+ ä*-) (o:* 4^«1 Gr* +T) ^^ = (a - 1)^ | " a + l^^^ ^^ "a - .x^ + ,yä ""' ' Va i * 

J [x'~+a')[:J^^b'Y(x''+i) "^""'-^ (a^^l)(6^-lj ^""'^^«''^ + (6^_a'^)(a*-_ j j ^^^^g a T.(/^*'::::^) (6*-l) ^'''^^/. 



. —''' -dx = M_ L 4. «L_ ^J I. 



J (a"-h 6x + cx'^f ^ 2c (4ac- — 6*) ** "^ -Je (iac — i-J*^" "^ (4ac —'//*)* J (i, 



1/ 3 



(.r- + 0* . _ — l_5.r* + 30.r • — 40.r;M- 20x — 7 






r r'' 1 ' ^ 

Ja 4- bx" 2 ) a -\- bz' 

X 1 ulx 

'6üi\^ "^ 3^ J <j) 



/ .T' , .r , 1 [clx 



(tt -I- te )*" 



/ ^dx. Voir p. 31. 



a -4- 2hx- 
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' :/•>• ' 



jps j [ 1/2 1 

,'*•"• — 2a;* + a;' -f a;' — 2x + l 2 (:r — i) 2 *=* *• ■' 8 * '■ ^ *^ ^ ' 



■ —^^- log (a* - a: 1,/ 2 + 1) — ^-- ^^ — arotg {xyi + l)-^ '^-^ ^- atctgixi/ 2 — 1 1 



I; 



+ bxf 



dx = 



— i ) __ ^ _ _L ^ _ ^^* 4_ **i ' 



b' I 24>- ' 4>' ^4> 



*'^öci>M 



5" , _ (3ac — 6*) te 4- (2ac — b-)al_. _ b {6ac — 6«) Cdx 

(a-fbx+cx''y^~ "c*(4äc — 62)cD "" ■^2c^- ^^* 2c* (4ac — 6») j c^ ' 

r a:» , fcM 1 , x^ + kx\/3 + k^ ,1 ^ kx ^ l ^ xl 

Ja+bx'' ai 4jy3 "^ o;* — Aj:|/ 3 + * ö ^k^ — x^'S ^k\' 

dans laquelle ^ = (r^l • 

f ^' ,7^ 1 r ^' 1 1 r"^2) ,1/3 ^ 4x' — 31 

J (.7 + Sx^f ^^ = 24 L"- 27--f 8x- ~ 36 ^^^ ^, J8 ^"^ .» + Ts" ^^^ ^^ 3 K ^i I ' 

2 4 

r ^'^ 7 — _ ^* ^ *^ r^ 7 

J (a -f- bxj' "^^ ~ 364, "^ 36 J 4," ^^*' 



a;* , _ bx ax 3 Cdx 



' ;a;-- - a) 



8(1) 4(1)* 

öfx bx , 3 i't/a; 



'•*)' ^'^ 4i*(D* 8i*(D "*" 8Ö» J (D 



r a* , \ ax ba:^ x^\ 1 o* fda 

J [a -t- ix + cu*)^ «^ - — ( ^i- + ;^^f + ^ j ^j^i + ^« J ^ 



, t/a: 



l ( l , 2a 2a* a'» a* I 



(a -{- bxf b^ I 



4> <l>' (!>■' (t* 54)* (' 



a:^-^l, l ^ 3afl— a*) 

, . -- dx = -- arc ig . - _ , -- 
X" -hl 3 ^ a.* — 4x* 4- l 



f a.* -f l , 2 a: + 2 , 4|/ 3 ^ 2a; + 1 



^ 3 



/-f^s 4-1)* _ _ 15a.^ — 30a-» -fJOa* — 20^J- 7 

, r c/a: _ 2r r rfa: 2c T dr 

J a "+ tx' -f "ca;»* ~" /c J 'lex'' + A A: J 2c.r 4- B' 

r .r , _ 2c f .r , 2c r X , 

j a -r bx' 4- ci^ ~ /^ J 2^^ P A '^ /^ J 27^"+ B ^' 

J a" + bx'' + ex" A- J 2ca:^ + I. 



k + b f dx 



k J2cvr"4-B' 



I X' , k — bC X , , k + b f X ,^ 

; a 4- 6a;* 4- cx^ k J 2cx -r A k J 'lex" + B 
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dans lesquelles k = p '/»* — 4ac, K ^ b — Ar, B = 6 + Z;, J* > iac. 

Ja^^^ +"cx^ '^ ^ 3cg» sm £ (''' ^» ^^^ ^'' + ^' ^"^ ^* + -^^ ^^° ^' + ^'' '^'^^ ^^ + ^' *^°® ^' '^ ^* ^°^ ^')' 
Ja _|_ jjqr ca;« ^ = äcg sine (+ ■^" ''^'^ '^^" + ^' ^'° '^^' +-^' ^^'^ -^' + *^" ''"^ ■^" + ^' °°^ ^^' "*" ^' '^^^ ^^*)' 

I 

dans lesquelles 6* < 4ac, (Z -^ r~I ^ ^^s e = — -_-., 

\<''/ 2i/ac 

Po = j log (a;** — 2qx cos s, t- (Z') , Pi ^ 2 '^^ *^'^^' ~ ^^'^ ^^® ^' "^ ^'^' 
1^4 = 7 log Gt^' — 2gj: cos Ei + g^), 

^ ^ a: sin £„ ^ X ^ sin s, ^ . «^ sin e, 

Qo = arc tg ^ — , Q, = arc tg — — , Q* = arc tg _ * _ . 

" *=* g — .-r cos e„ ' ^ 3 — 0? cos e, ' * Q — ^ cos e^ 

J [x* — cf)-' J z ^* 

C x" , U 5o 5a* , 10a' 5a' «" , , | 

J (« + te)" '^^ = 6-^ U - ** + d *' - 4i' + 5*' + l"g * i • 

/(.* l^sH W- '" =-- - $-iH'i + ^-^^^ '-^^ - 2. 4- 2) + 5 arc tg (. - l). 

r -^^ d^ - -^i 1 4- ^« _ -«' ( _ 1'^* r^-^. 

J (a + /a*)^ «-^ - 6» ( ^ -t- a^ 4^. ( 8<*' J a, 
r a;* . li 15a* K'a' 5a* 3a' a« ^„,„„^1 
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X»-« 



f *" ,1^ 1 I*" 6a*» , 15o*<^♦ •20o'<I>» , ISO'** „_ , ., ^| 
Ja + te'^^Fie - -5 +4-3 +"2" -ß^'^ + a'log* 






a + 6i« ^ "" 56 36« "^6' 6* J c& 

f a;* . _ ^ _ «^ , ö* f^^ ' 
ja+6x»"^~" 46 6^"^ 6* J4> ■ 

Ja \- 6a;* 36 J ^ 

Jx"^ j x^ a fx , 

Ja" j _ fcc X' a6 fda; 6* — ac (x* , 

J (ä+ te)' '^ = 6^ I -3- - ^«** + ^^*'* - -;^- + -** - 3*' - ^«^*'« * 
r «• j 1 I ** ö ^ , 20a' 15a< , 20" ö« ,, ,, ^| 



r dx __ j_ > ^° 

J X (3 +'5a:'') "~ 18 ^^ 3 + 5a-^ " 
J x^ (a 4- 6a;^) ax a J ^ 

J a;-^ (a + (>x*) 2ax* a J ii^ 

c dx L _L A 1 * 

Ja^(rt + 6a-) " 3ax' "^ 3a» ^^ ä;^ 



dx _ _ 1 ^ ^ l^ 1^ j a;*^- a 

x^ (a* — "ä) ■ ■ 2ä V "^ 4aa^ "^ 2a' ^^ x- 



r_.*^ ___. ^j_ . * i'^ . j'___>^ 4-^-^w^ 

J x'* (a + 6x) " 5aa^ ^ 4a«x^ 3a'x'^ ^ 2a V a^x ^ a« ^ :i 

r dx_ _ J ^ J^, x= 

Jx(l +x^)« 3(1 +x^0 3^^1 +x^' 



3\ 



dx 1 i , a -r- hx^ 



I ^ _ 1 1 , a -f- 

J a; (ä + te*J* "" 3a (a -f "6a-^) "~ 3a* ^^ a:^ 

r (l^ _ ^ b' __ 1 ,_ '^'^ _ 3''' I **^^ _ ^^^ 1 «_+ ^^ 

J a'* (a -}- Z>a:)- "" a'* [a + 6a) 4a*x^ ' 3a*x- 2a*a:* a'u- a*^ ^ x ' 

J a-* (a + 6a:)-^ "~ 2a*^^ aM> J5aV"^ 2aV a^x '^ a** ^^ x* 

C dx_ _ ** , 36« 06- _ 1 , 46 _ lOö- ^ 
J x"' (a + 6xy ' yaM>' '^a'4>* «^^ 2a^a;- "^ a-'x a" ^^ x* " 

f da; 16a^"'+ ll.x- + a2; — 3 , l, .c« , 13 , 2a: + 1 

ix^ii-^x + x^'^ \ iix^^- ■ + 2^^8c^+3~^/3^'''^ V3 ■ 

r da; _ 6 _ 26 _ 36 _ 46 _ 1 56 , <P 

J a:' (a + 6a;)^ ~" 4a-(i)^ aa'o^ 2a*(i)- fl*''(i> a\r ä^ ^^ x* 

J.C (a + bxy "~ 5aci>^ 4a-(^^ 3a'\i)"' 2a^(^^ a'^ci) a"^ ^^ x^ 

r _ ^_? _ ^ /i 4_ ^^ \ _ ■' (2f\r + 6) ) , _, q _, f' * i ^1 •^*' 

j X (a + hx + cx^f ~ 2a-ci) \ ^ 2cl>l 2a- (4ac — 6*) * T "^ ^^ "^ 2ci, ( '^ 2a' ^^ d, 

j a: (a + 6a; -^ ex- + da;'^)- ~ yaci) « j arcfi ;ja j ci>- ^ ' 3a j <!>* ' 

J(a + 6a:)' '^ 6*i 5ci>'' ^ 0*^* 

r '^^ rf.x;= M^ 1 + 2a _ aM, 
j iß 1- 6a*) ' 6^ ( 4fi>^ ^ 5ci>''* 6c|y' i • 

X* + x +1 7. . _ ä.T- — a: + 4 _ 1 , (.x« 1- 1 )•• (x — 1)^ 



J X* r,c- + ly (x — l) ix (X- + 1 ) 8 

f •^'" /r ^ ^ * _ ' ' =^" _ ■^"■' 4- '^^ ' 

J'{a + bxy b* \ 3^' "^ 4*^ 5<i)- "^ 6"* ( 

j(äTtoj'"'^^<'"' <i> 2*^ 3*' 2^^« .r + ecD-C 

j' X'' , _ 1 )6a_15fr 2ia"'_l5«^ i ^rt-' _ «' , , I 

j (a + W ~ '<'' ' <I> 2*' ^*' 4(1)^ "'' öci,-' 6(i>" ^ '°S * i • 

j « 4- ^.f^ ^^ ~ bb ~ 2i^ + i^ J a -f 6x^ *'^- 

I* x' . x'" a f X- , 
Ja-h^x^' ■>ib~ o}a-^ 6x=''-^- 
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Jx» G2?^_ _^« 1) ^^ _ . ^, _ . ^, -^x' + 2x^' - 4a: + 4 log 



4 7 2 , 4 , 
7^ -3'^ --S" 



.r -r 1 



1 



dr 1 b C X' 

x'^ [a + bx^) ~~ ~ 2äx^ ~^ a J ä-f bx 



dx. 



j a:* (a 4- te*) ~ 3a.r-' ä J a 



da; 

-|- bx' 



J .x'^ (a H- bx-) bax'' ' 3a'.x;' a'^o: a'' j a + k 



i' dx 

j X' {a + te) 



bx^ 
Oa.r'' öa-.2;^ ^a^x^ "*" 3a*.T' 2a*.r- aM: a' ^^ x 



f dx X , 3 , .r + 1 , 3 



f rfo? X , 3 1 1 4- .^ , 3 



_ jn 3 rdo: 

6a;')- '" 4a(i) 4a J (t 



r dx 

J (« + 

f ^•^__ _ _ ^ _ bX' ^ 4b Cx , 
j OJ* (a 4- b:cr')' ~~ ~~ a-x ~~ '6aui> 3a- J ip 

Jx* (a i- 6.r-)* ~ 3a-.x'^ ' a\v ~^ 2a■\^ ~^" 2a'' J (t ' 

j o;'' [a + bx)' ~ a••c^ 5a -jj* 2a-a:* a'x'^ a^x^ a'vr a' ^^ x 

J X' (a + 6.r- + CX') Sax'' ^ a-o; ^ a* j et ' a- J ^ 

C dx _ i5.r^ — 25a:- + 8 _ 15 . x M 

J X'' [X — i)' ~ au f,r- — l)-"' 16 g .r — 1 ' 

C dx _ _ 1 _ ^'^ ) 1 o. "^ ' ^^* ^'^^ 

Jo"^ (a + bx-? ~ a\t a- ) 44)- ' 8a 4) 



\ öa' J ^ 



// . 56-* 



J .c^ (a + bxf 2a" <i)' a"4) 4a'a:-* a-*a:'' a\v- a'"^ ^' ^ ^' 



362 io6"'_156^, * 
o; a' ^ x' 



j x"" -\- o:' — .X-* 



o -2 



,r — 5a;- , 1 , .r* — l , , x A- } l 



3 4.r- {{ -\- X) S ^ X- + i ^ X 4 *^ 



J (a* + .x;'/ ~ ^(i'^V 24a>- * lüa'(i> "^ loa' ^^^ ^ a' 
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Jx' 



dx _ _ ^^ 






o; 



r dx 



6ca;M- (6* — 2ac) o; _ J)c 
2a (4ac — 6-) <i> 2a (4ac 



- 6') J d, ^ 2a (4ac - 6') J <i> 



dx 



b^' 



b' 



3ö« . 10&« 



56 156« 



;r^ (a + bxf 4a-^^* "^ a^^=^ "^ a'^)' "*" a«^ 2a^^- "*" ä^x ä' ^^^ x 



dx 

x'^ (a + bxy 



5a- o' 2a'<i>^ a*(p'' a'O" ^^"4> a**a: a 



_111111_I, 
(a + bxy "" 6a^« "^ 5a- (p* "^ 4a' (p^ "^ 3a>' '^ 2a^c&« "^ a'^cf) ä' ^^ x 



C dx 

J X (a 

C dx 2cx + b) l DC 

J (a + bx + cx'^y 4ac — 6* | 3(i)= "^ li {4ac — b')^^ "^ 



5-r»x2 /^/•i,!^ /TT^^T "" n' O ;3J 



10c* I 20c' rdx 

(4ac"- /;')> i "^ (4ac — >)» J ^^ ' 



Y 
X» 



(T ^- 1 C X 



jr 



, _ __ bx -\- 2fl[ __ 56 (2c;r + 6) ) i , __ ^iL _ I 

j ((i -r ^^3C + t'o;«)^ 3 (4ac — 6«)^'^ 3 (4ac — 6')« I 24>* (4ac"— b^)^ ( 



106^ rdo; 

(4äc-6«)0\i> 



^ + 1 



4a;"' — ;^a;« + 2a? — 3 l , x^+x^-l 



2;r+i 



J (.r* t l)(^^+x T"lf "^ "" "-^{x'~+x + ~iy " ~ 2 ^^S '-x- + l~ + 2"|73 ^""^^8 |73 " ~ ^^''^S^' 

j.r(ä — 2)-^(a;«+'l)*"'^ "8J a; "^ loj(a; — 2^ iooj(;r — 2)« "^ 173 ja? — 2'^ J(^«'+ I)« ^^"^ j"^:+l" ^'^ 



ou 



4 
25' 



D = 

a?« — X 1/2 -I- 1 



3 
1 






125' 
X i/"" 2 



D. - - 



25 



J (a -h bx^y- 40(1) 4a j ^ 



;c' 



;(i +xy 



dx 



X . X .^* , 1 4. ^ 3j:;^ 4- 8j:^ — 3;r , 1 

^ ^ - ßr.3 + Tß arc tg .r = ^-^^ + ,« arc tg o«. 



(a +bxy 






164) ' 244)' 6(p-^ ' 16 
64>^ ' 24a<l) 



16 






[■ a;* ,._ (t« — 2flc)x +_«[', 2 (öc + i*)(2ca!+ ft)) l 3c \ .ic{ac±h'^) Cdx 

)(a~-\^bx + i:x'-y ~ ;<c(4ac— i*)*"' "^ 3c(4ac— 6«)"*" " ( 2<t* "^ (4ac— ft')* ( + (4ac— 6«)' J ,|> 



(a + bx) 



z:^. dx = -,A — ^-y, + ^^ — 



6* / 5(1)^ 30*^ 74)' 



OJ« — 2 



f te^^^ + 1 )^ ^^ = "^ «^^-"^ + :^^- «^^ ^S 



64> 



1 
3|/3 



2a:- — 1 
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J(aS^y '^--J* / -V - ^- * + *** =• '''^: 



J{a + bxf b* ) 4*^ ^ ö*» 2«^« ^ 7*' I 

j {a + bx + cx*y "^ { c Sc* (4ac — b*) 3c» (4ac — 6») ( 4«^' 6c» (4ac ^ *») j.i' ' ' 

J(aä;' — 1)« ajax' — \'^aj{ax' — l)*' , . ,.; 

J x* . X l Cdx 
(a + bx')* 46* "^ 47» J «t * 

J (a +~bx*y b'\ 6$^ 24<^» "'" IBo* i "*" 16a6« J <p ' 

r -^— (te =1 1 - -'- 4. « _ ö^* 4- ^ - -^ } • 
J(a -i- 6a;)"' 6» I 3*' ^ <i>' 5<i)« ^ 34»" 7<i»' j 



(a +"6a; + cx^ ~ ) 3c "^5? 15cM «|>» "^ ' 5c' j ^* ' 



J 

Ar» + .T* 4- l 7 »X-' — 3^ , 7a; , 7 ^ 
— /-* v[-A— dx = r — ^ + --^ h 77, arc tg x. 

f 2^^ — 5.r^ + l , 58^ + 11 ßx + 7 ,1, , ,, 7, , ^, 

C _x^ , ^ l^] 1_ , ba 50^ 2a' ba* g» | 

J (a H- ij;)'* 6« I 2<D* "*" 34>'^ 2cD^ "^ <^« 6$« "^ 7^^ ( ' 

w. TT/ / * I i 4^ ^^ = o 7~f — rrx ! Ä^c tg JJ* arc tg -^ ^* [ • 

.' (l -t- o;*) (ü^ + a*x*) 2 (a* — 6') ( ® a ^ b | 

J{a-^- bx -I- CO?«)» ( 2c "^ 6c* "^ 2c« "^ Oc» ( <>» 2c* j V ' 

r >x" . ^ x\ o*^ J[3a _ n_ I , _5 fd^ 

J{a + bx'Y ^ b^'l 6ci>^ "^ 24ci>* 16<^ ( + 1 66' J 4> " 



97 



29 



1000^^S(^' + ^) + 5Ö*'^^^g^- 



(ir = 



(i* — 2ac) .x' + abx 



'dx ßac 



(a + bx^ + cx*y "" 2c (4ac — 6*) 4) 2c (4ac — b*) J <p ^ 2c (4ac —1)-} } 4» 

J{a + bxr ^ ~¥\ 4, "^ V 4>' V 4>' a>" 74>M* 
Ji« — 2.r« _ o;» — 2** + 1 4 i/^^^« x^ + ^rVö +1 2i/ 3 

f -j^* _ /7 — ^ _i- ^^ _ ^ r^^ 

j (a+^^^)* ^ ~ 6-- "^ 46*<^ 46« J 4> ' 



da*. 



— a:i/5 + l , 1 ^ 2a; + l , l ^ 2a: — 1 

H ^ arc tg - --r— - H _ arc tg — 



_j(a + to-y 



)^^-fr 



X , X \ a 



19a« 



»4 "■ /j4 i ß/f.» 91^^ ■" 



6* I 6<t' 244>* 



29a 
16<^ 



35a Cdx 
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Y« 
X»— 



bx* 76 Ib* "^ aft' 






Ja + i 

h+Tx^'^-Äb-bJli^- 

J [a + 'bx*y ~ 56* 36' "•" 6*'" "^ 26> 26^ J "^ 



X" 



r da; 1 6 6* fda; 

J a;« (o + 6a;») Saa;' *" 2a*a;' "■ a* J ^' 

dx l bx_ _ 56 fdx 

x^ (o + 6x')* ~ 2a*a;* 3a'* 3a* J * 

dx x \ _I_ 

(a + 6x»)' ~ o 1 6*» "*" 



1804» 1 "^ 9a* J * 



J X» ex* — &)' 5* i 5^x'* "^ S''«^ 2.5» 4»« "'' "3:5*"' 4*^ i "^ 5= ^°^ x* 



IX* 
X 

(a + 6x')' 

X* 



j X* l l , 2 I , 2 fx j 
x\ 1 



i/p4 j;' i 1 1 I 1 fx 

. lä +T^-^7^ ^ "T i 6<^* "" 9a^ i + 9ai Ji ^• 

Cbx^ 
J (x^ - 



iX^[\ -2X-) (6- 



Sz' 



dz. x^ + l = z. 



+ 3aj — 1 , X 



+ sx + if 



(.r^ + 3x + l)- 



dx 



30 "(5 — 7.-z;^7 



C x^ 
J (o — ix' 

J X^{b-\- '6X'Y 15 I 5.x' (5 + '6X') ^ 25 ^ ,r ' ^ 



(ü -i- 3a;-)* "" l'ö I 5.x' (5 + -dx') "^ 25 ' 



1284) ü^*^ 8<t 



3x Jl^" , 8 



J (.X-' — 1/' ^^ ~ 128 / (^.x* — 1/ '^" 2 ^^ l +2X 



j^x" + 1)" 44»^ 64)' lOO' 

J .X' (.x" — 'S) ^ l^it' 24 ^^ o;" — : 



C dx _ 2^^ ^ 4. ^ 1 ^ 

•^■^— \\}[/xdx — — ^ 



dx . 2|/x . 2|/x 

. — -= arc sm -^ — 



l —X 



, , — — — arc Bin — , - 
1 +x 1 + X 



f dx .2 1/ 
7=: = arc tg — 

^(x + l)|/x *l~ 

r dx ^ l , i/"x — y/jL ^ _ 2 , |/x + v/a __ 2 
J (x — a) 1/ X 1/ a j/x f 1/ a i/a (/x~— ä j/ 



2 arc tg j/'' X. 



a)i/ 
dx 



2 , 
= log 



l/x — i/a 



i/a i/x — a 



[ax+b)\/x y/ab 



•^ (ox — 



dx 



_= -= — - lOff 



2 i/öAx — 6 — ox 



ox 



(ox — 6)i/x |/a6 

i{ax'-\-h)\/x 2bi/2 ^x — fc|/'2x + A* b\/2 ^k* — x 

_ i 

C dx k , k^+ \/x ^k \/x , _ / ö\T ^ 

J [ax- — b) \,''x~ 26 "^^fcl-j/x * ^^^ ^ /^ * ~\a] 

r _^ dx ^ _ \/ X l j P'^" + l/ä 

y{x — ay[/x a(x — aj' ai/a ^Va:~ä 

J (7^T^. 6)^x "~ 6 (ox "M) 26 J (aa; + ft) ,/ä ' 

Jda^ _ |/x ^3 r dx 

(a^s' + 6)'*l/ic ~ 26 ((.'X* + 6) "^ 46 J [ax^ + ^) j/a; ' 

- - dx = 2 i/ X — |/ a log *^ _ — — - 

C i/x , 2 .- b C dx 

- - / dx = - |/x — - - , - - • 
Jax^b a"^ '^ J[ax \- b) y/x 



— V , dx 

J ax* -f- 6 



d^. 



X -- -?* 



-2r ^- 

Jaz'^b 

1 , X — fcl/2x t-/c* , 1 
2aki/^ x+ ki/:fX'\-k^ aki/2 



^ k\/2x 
arctg^,^^^. 



/, 



;(x — a)* X— a 2 i/a |/.r-t-|/rt 



|/x , 1 , A: — iXx , l . \/x 

- - - / dx =-= - , lo£r - }- , arc tg , - 

1 



I 



C) 



J{äx + by 



dx ^ — , , , . + arc 

a ax -6j ai/ab 



. . fax 



/, 



x/x 

\ax^- + 6) 



X i/x 
26(ax* + 6) 



1 



^T-4_-/;^4 ««^ -^ ^jhfax* -4- 61 "*" 46 ) äx*"+ 6 



l/x 



dx. 



I 
b\* 



-0 



1 



*=(:) 
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Y« 
X»— 






4b b J 4f 



J; 



J ic« (a + 6a;*j öaa:^ 2a*a:' ' a"- J <i) ' 

dx ^ 1 bx_ _ f)h Cdx 

x" [a + bx')* ~~ 2a^x^ 3a*<i> 3a* J ~i ' 

c dx ? t _i _!_ _ö (,•'>_ r^ 

J[a + bx'f " a j 6<|>« "^ 18ai \ "^ 9a* J ^ ' 

j i=^ ^a:* — ö)^ ~ 5* ( 5^^* "^ 5»^ 2.5>* "^ 3.5V' 4<t* i "^ 5^ ^^ :r* 

f jr , _^* ) ^ I 2 ( , '2 fx , 

J(a + te*)-' ^^ ■" a j ücD* + 9a* ( "^ 9a* J * '^• 

r ^!_ /7r = — ^ ) -^ _ ^ - ( -4- L r^ 

J (a + bx^f b I 64)* iSoip ( "^ 9a6 J ^ ' 



J (a + bx'Y ^^ '" ~b ] 64>* 9a(t i "^ dab J ip ^' 

[x* (i — 2x^) , /y — 2^ , , , , 

J [x^ -h 1)*^ j S2^ 



J {x' + Sx + if - (.r* + 3a;"+ l)* 
J (o — 7a;^0' ~ ^^ iP — 7.x*'? " 

r dx _ 1 j 1= 

Jx*[5 + 3'r^)* 15 ( bx"^ 

C X* j Sx Sx x^ , 8 

J [X' -r if 12b<l> 644)' 84)^ 128 ^ 



5 -h Cr" I ^M '^ + ^JP"" ' 
(5 k-dx^) """25 ^^ x\ \ 



,1^ Sx\—Ux^ — Ux^ f Sx 3 . 1 — > / 

' (.r- — 1/ ^^ ■" 128 / ■ ^.f* — 1/ " ~^" 2 ^^ l +JX \ 



.t'' 



(i.r 



1 



^.t--l/ 
1 



44i* 64)* 1U4>'' 



Jl.r*+1)" 

r dx _ I 1 , o;« 

J .X' (.X'" — ::!) '^ i2.X'" 24 ^^ i*^ — 2 ' 
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r dx ^ L ) _?- -L ^ 4- ^^^ _i ??5x_ 1155 rdxi 

•— ^— jU|/xdx — — ^ 
f dx . 2|/x . 2|/x . l— X ^ , .- 

r ^ _ = -Liog^^r7_K:^^_ j.iogi^+V^^ 2 , i^— _i/ä 

•^ (x — a) 1/ X 1/ a j/x f 1/ ä j/ä |/x — a \/a i/x — ä 

/ dx _ 2 . /ax 

[m + b)\/x~{/äb^^^ ^V "6 ' 

/__ dx _1^ , ^ 2 i/g fcx — 6 — ax 
(äx^6)l/x""t/a6 ^^ ox— "6~ 

•'(ax*-h6)t/x 2ii/2 ^ x — fc|/'2x -f A* b\/2 ^k^ — x \a} 

_ i 

C dx k , k-\-\/x k ^ \/x , yft\v 

r ^jte i/x ,1 , p-^x + l/g 

•'(x — a)*i/x a("x— a) ai/a ^ |/"x ^a ' 

r dx i/x _ 1 r _if!^_ 

'' (ax~M)» j/ X "~ 6 (ct^ + <>) 2^ j (aa; + i) |/ x ' 

r dx _ '^^__ 1 ? r dx 

J (ax2~+ i)* |7x ~ 26 '(</x* + 6) 46 J (oa!- -f- 6)'l/x ' 
-- -dx = 2 i/x — l/alog --- --^- . 

jax-r6 a^ <* .'(ax f-6) I./X 

f-^^^" ,- dx = 2 r f^. dz. X ^- z\ 

1 , X — fcl/2x-t-/c* , 1 ^ k\/2x j ib\* 

=r. log — — |- arctg,/ • k = { \ ' 

2ak\/2 ^ x+ky/vx Vk^ ak\/ 2 ^ i* — x \a) 

.1 
r i/x , 1 , k—\/x,l . \/x j ib\i 

J{x—df x—a -21/ a ^\/x + y/a 

I* l/x . _ l/x .1 . . /ax 

C \/x . x\/x . 1 C i/jc , 

J (flx' -P ^)* ~ 26 (ax* + 6) ''' ib ) dx* + b 
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[/ax ■\-b dx 



/n 

\\/ax~+l)\dx = ^{a^ + *)"*• 

\x V^Vfäx = ^-^^^-^"^ [ax + ö)l. 

r «> 1 <|)t 26 6*1 * 

ja;« ^ax + 6 da: = ^ ] -^ ~ "5 *^' + 3 1 *''• 

C dx 2 . . /x — o 1 

.'a;i/x — a i/a V x j/« 

f 



d.x 1 ' X — a 

== = - arc sin 

X \/2ax — a* ^ ^ 



arc sm 



X — 2a 

X 



J X \/ax 



-i^ = -"■ loe i^-^»^-* = ^ log 1^-* =y"^ = - -^ log ^^*^-y ^ . 



2 , » lax — b 2 

= -^^arctg\/ — ^- = -T^arcsin 



1/6 



(1 — x)\/VVx 1/2 1/ 2 — 1/ 1 + o; 



\,/ X 

. . /cüT^'b 2 

iny 



ax 



1/6 



arc COS 



V ax %/ 



2h — ax 



arc cos 



J(l-a;: 



J{x—\) l/'2 — x 1/2 — X + 1 

f ^_. .-_. = 2 arc tg \/x — 2. 

-'(x— l)l/x — 2 

C dx l . X 

I ^-- = - arc sm --r- „ 

J [x + a]\/ •lo-'T. -^ «* « x^- a 



I, 



(ar + a) 1/ 2aaj -f a* 

da: 2 



(X 4- Ol/««^ ■+■ '^ t/a — 6 



— arc tg 



V a-6" 



^_l l/«^ + b -'\/b — a 



a> b 

a < b. 



dx 



2 , . /ax 4- 6 



r d^ _ 

J (aa: + 26) i/oäT+l^ a |/ 6 

J (fl^ ^_ b) \/^b^^ax a i/26 |/ 6 — ax + V 2^^ 

r cte ^^ ^^ 

J (m^ + w) \/ax + 6 i/wl^JwT^ ^n) *^^ i/m (ai + i^) + j/<^m — an 



l^(_^^Jh<^^Zli:l^^-- /^^^ ^^^^ _ an > 0. 
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l/m (an — bm) 



arc 



t-Y/*» (aa; + b) 
* V an — bm 



on — 6m > 0. 



■J(n 



dx 



mx)i/b — ax \/mi/bm—an \/m [b — ax) — \,^bm — cm 

2 



an— 6m > 0. 



l/mi/'an — bm ^ V an — bm 



_-= arc 



da* 



;;; — + ölog: 



-'oj'i/x + l ^ ' 2 *"^l/a;4- 1 — 1 

C dx ^ _ i/ax + b o^ _ . i/äS~+T— |/ 6 

Jx*i/äx'-Vb~ '"' "i..-^°8 



i^ 



äo; 



bx 2b[/b ^\/ax+b-^[/b 

/ax — b 



x'^ \/ax — b 
C dx 



[/dX — b , a 

h : — -^ arc 



bx 



b[/b 



^gV 



X {mx + n) [/ax 4-6 ^ - xy/ax + b 



l C d x m C dx 

^' x\/ax + b w J {mx + n) |/ax + 



/; 



(ir 



-' (mo: + n)* j/ökr + b 
C dx 3a; 4- 2 



_ _1_ r de 

l/tnJz*i/ämi 



bm — an 



x^ \/x — 1 

dx 

^\/axJ\-b~ 46*a;' 



AX- ^^-^-\-i^^oigi/x-i= ^^, 



Sax—2b.y — T , 3a« C 

,^\/ax+b + ^j- 



mx -\- n = s. 
8a; +2 



j ; ö 



3 1 

arc 8m — r= 



l/oar + ft 



dx J^ l^ C dx _ m C dx m^ C dx 

x*{mx + n)\/^;^^~ n )x*\/~^ n* J xV^ n*J{mx-^n 

( dx I 1 , 5 , I5|l/S^n , 5 , ./' r 



Ol/*' 



x*yx- 
C dx 



dx 



ZX 8 

' a^ I/^i+"6 ~ I 36a;' "*" I26»x* 86'a; ( *^ 166» J ^ 

f-^l= (te = - 1 la; + 2a) \/^-^. 
JVa — X 3 

C X • 2aa5 — 46 . • r 

— --^^=^^= dx = - — 5-i — Koa; + 6. 



1 . 15 , l/a; + 1 — 1 



J(x+2] \/2x - 



da; 



2a; 



+ 4 l/2a; + 4 



f a; da; = - f-^ - ??- f <^ _ 

J(ma; + n)i^'aa;4-6 »» V4, »« v(»mx + n)|/<j, 

I ■— «ia; = -T-^ (8an — 26m + amx) V^az + 6 . 
J K aa; + 6 «« 
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r ^ ^* Ak = :^ (3«* — 4a; + 8) 1^5^ . 

f— - - (te = — ;^ (5a;» + ex* + 8a; + 16) i/r^. 
^ K 1 — aj <*ö 

(l/äT+i , „ , x — — r , , \^x+ 1 — 1 
1 — da; = 2 l/a; + 1 + log - . 

/^lda; = 2K^ + l -4arctg^:^. 

f^^-M+I* da; == ^ |/^ - ^ \/^H^ arc tg V/^ 
J mx + n m^wiV m °Von — i 

J— ir-da; = ^ + -^arctgy/ 



flUT — b 

yb 



( Wax + b j _ _ _^ , a j:^ _ «* f da; 

J x^ 2bx*^'ibx 86 Ja;i/$ 



J V ax + b 



J V'^;^! (te = l/SM^i - log (l^^+l + l^jp) = Kd?T"i - ^ log (x + ^ + r/^M^). 
f\/"-^ (te = t^aj* + aa; — a log (l/^'ä + KS). 

) \/— ^-^ dr = i K5^+ 6i - -^-= log (l^5ä + l/ö^+l). 
J V ax + b a aV^ a \ ' 



■2a — X 



\\/ ^ dx = — l/2aa: — x* '—2a arc sin \/ 

\/ T dx= ybx —ax* —= arc sin \/ — r — • 

J V b — ax a al^ a ^ ^ 

/N/~ ^ ^^ ^ l^iM-"4i + 2 log (x + 2 + l^S^~T'4i). 



43 
J y —^ — dx = i/x^ — ax — a log li/x" + y/x — ay 



j y ^^ ^ = l/«a;« + bx + —=. log (|/ää + \/ax + b\ 

j y-^^-^dx = |/te— "^c^ + 6 arc sin \/ ^ • 

f. /& — oa: , ^ /T i ft . . /F^Hx 

J y/ — - — dx = i/o X — ax* y=^ arc am \/ — r 



J \/ , dx = (/i -— a;' + arc sin x. 



j V'^^TT ^ ^ *^^^ + ^) (^ + 1) + log^T + 2 + l/(a: +"3) (x + 1)) • 

(\ /^ — ^ j . >^"4 i. .a:fa — x , f dx C x 

I % / — ^ = j/(j« _« ari 4- a arc sin - = ■ ^ da? = a 1 — — — 

JVa-j-x ^ a Ji/^a* — x« Jj/V — a;* jj/a« — a;* 

j V' ^^ *^ ^ |//(a-ajj"(x^^ - (a - 6) arc tg \/|^ * 



I \ / x-n da; = - 1/6* — a-a:* + - arc sin ^- • 

J V b + ax a^ a b 

l\/ ^^ . da; = — i/ama;* + (an + *w) a: + 6n + — . .^ — log I i/^amx + an + [/amx + bm 
J V mx + n m^ \ \ i j \ m\/am ^ \*^ 

f. / ax-\- b , l . — — ^ i— V i , an ^-bm . /ftw+öwic 

11/ — da; = \/bn + (an — öwj a; — amx* + 7=^ arc sin \/ t-t 

J \ n — mx m ^ ^ m [/am V an + bm 

(x /b — ax n 1 i — r-rT Ä ¥ aw + 6w . /i)m — amx 

I \/ ; — da; = — Kön + [bm — an) x — amx* — j-=" arc sin \/ r—t — ' 

J V mx 4-n m '^ ^ mi/am Van + ftw 

J ^ V 20^ daj = — ^ (3a + a;) |/2aa; — a;« + ^ arc sin -"^— . 



— ^ (3a + a;) j/ 2ax — a;- + -^ arc sin vers - 



ft/a+a:-, 2a +x /-,- 5 , a* . a; 

I a; \/ — ' — da; = :^ — l/a* — oc- ■+ - arc sin - • 

FVa — a; 2 ^ '2 a 



/^ V ^^^ *^ = -"2-- 1^^^^^ + J log (^ + l/"^' -"«*)• 

/_. /a — x jt x — 2a /-i = , . . Ix + a a; — 2a.y-=- — -, a' . x 

x\/ — ; — ix = — s - i/a* — a;* — a* arc sin \/ —^ — = — -^ — |/a' — a;' — 77 arc sin - 
\ a -\- x 2 ^ V2a 2 ^ 2 a 
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C / ax + h C X* r — X 

J'^ V mx + n^ ^ '^ )\7(^ + b) (m^ T^ ^ + ^ ]l^{i^+b)lfnx + n) '^^ 

j - \/ — ~— <te = log \x + l/«* — a*l+ arc cos - = log \x + |/^*^^"a*l + arc sie - • 
I - \/ dx = - loff — ; — y. , + arc sin - • 

fi . / ^'+T ^ _ f <fa' , r <to 

Ja;Vfl«a!"+a; * Jl/(ma! + n) (oo; + ij Ja;l/(»na; + n)(aa: + t)' 

^x*\/^'~dx = - ft*|\/ ^"'"^~^ <*^ + 26j*l/5» + (a - 6)« (fe - jel^^ + (a - 6) 5<te. i— aJ = r. 



X i^ax* + bdx 



fl /x* + a* «te = I Ka;* + a* -I- ^ log (a; + i^x* + «*) • 

\/a- — a;' dx = ^ i/^« — ai' + ^7 arc sin - • 
Jt/äS' la da: = f t/«^M=-~& + 1 liT^^ = f ^^^i*^M + ^ log (a. l/ä + KäSM^S) • 
1 l/fc — (w;' diC = ^ 1^6 — flur* + — ^^ arc sin J5 \ /^ . 
Ja; l^ö^M^ tte *= ^^* + b^ ^ . 

fa?' l/aa:' + 6 dx = ^ (^^' + ^) i/^SM^ ^ log (a: t/ä + l/^» + ft\ 

= ^(^^f + ^) 1/5^+6 _ ^' log(2aaj* + 6 + 2x\/ä \^ax' +b\. 
Sa ißava ^ ' 

I X* va^ ^ X'dx=- > — g ^ K a^ "" "^ •" 8^ ^^^ ^^^ a * 

L-V^b^^^dx^^-^^^^^^V/b^ 
J 8a 8aKa ^ ^ 

Ja;» 1/ Qj(F+~bdx = ^ (3a«a:* + ofea?« — 2¥) l^cü^-pb . 
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U 



dx 



(mx + n) l ax^ + b 

r f^ = logix + ^x^ — l) = — 2 log (l^F+l — t^x^^). 
dx _ 



arc sin x. 



/• J„ _ ■•TS IT« « Ä—iyT« ÜF „ 



C dx . a. 

I -7T^^_^= = arc Sin - = — arc sin 



. l^a« — X* 1 



= ^ arc sin 



2xl/a* — X* X. 

= — arc cos - 



== arc tg 



l^a« — X* 
1 1 



r dx 1 . 1 . 

I ^ = - arc sin ox = arc sm 



, |/a' — X* ^ A Ä — l^a' — X* ^ i. % /ä + X 
= — arc tg = 2 arc tg = 2 arc tg v/ — ' — 

X X ▼ Ä •^— X 

ly; «-» 2 . • /ax + 1 

VI — a*x* = - arc sm 1/ " 



JiT-™ = C^ ^<>« (* ^ + •^^^^^l = 217= ^°« ^^S^^ = - T^ 

Jvax^ + b Va \ I ^v a [/ax* + b— xi/a |/a ^ / 

r dx 1 . a*x* — fc' 1 . ox 



/ox 1 
— ==■ ^= ifT— aru 81U Ti = — »rü am p= . 
^2b* — a*x' 2a fc« a j ^2 

f dx 1 . • /ä 1 • /fr — ox' 2 , • /fr + ox 

, = -—^ arc sm X \/ ^ = — = arc cos \/ , — = - arc tg \/ r— ^ ■ 

J|/i,-_ax« j/a ^b y/a V fr a ^ \ b — ax 

r dx 1^ . |/x' + <i* — a _ 1_ , x 

ixi/xH^*""« ^^ ^ ~^ ^^l/xM^ä'Tä" 

r dx 1 a 1 , i/x' — a* 1 , x 

1 = - arc cos - = - arc tg = - arc sec — • 

J X i/x* — a* ^ X a ^ a a a 

J^TÄ^-x-^^«''^-^ — = -iog)- + \/x-i-!h^<^g ;/rT^ + ;>rz^ = »og*g2- 

r dx __ L 1 ^ 



(tr 1^ 

X i/2äx'^-~ä* « 



X = sin a. 



dx 1 . IX 2x' — a 1 

= ^r- arc sin 



= — arc sin 



2a 



X* — a 



i/2ax* — a* a ' "' x\/2 
Jx|/ax«+fr |/fr ^ ^' p/^fr ^]/ax* + b+[/b 2|/'fr ^i/ax'+b + \/b 



r dx 1 

J X i/ax' -^ p/fr 



— = arc tg 



ri/ax« — fr p/fr "^'^ i/"fr 



p>^a x' — fr 1_ 



arc sin 



X 1/ a 



dx 1 , a- 1_ , \/b* — a *j ' — f> _ 1^ . j/oa^-j- b — j/b — ax 



/• da- _ 1^ . X 1_ 

J«i7F^^^I*~^ '^^ y'b* — cC'x^ + ~b~ b 



r dx = J_ lo - « — 1 +|/2 



+ |/2 t/a« + 1 . 
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r dx ^ 1 , 

Jix-\-a) p/iHhT |/r+ä* °^ l — 



X + a 



log 









X + a 



d^ 1^ 

(ax + 6) i/x*"+T "" i/W+~b^ *"^ a — fco; + v/a« + fr«i/x« 4- 1 ~ i/a*+b*^^^b + ax—i/a*+b*—a\/^+i 






6 + 2a£r — ft;gr« 



2^a; = 1 — £r«. 



/• dx ^ 1^ . / x — a 

r dx ^ J_ y l ^x — b ^ 

J{ax + b) i/a*x« — b* ~ a«' V ox + fr * 



dx 



1 j^ 1 4-ax+i/(a*— l)(x' — 1) 



r ax ^ i 

J (X + a) i/i^^=T ^ 1/0^^1 "° ^' -t- « 

ax + 1 



a* > 1. 



arc cos 



X + a 



1/1 — a« 

Jdx jj r ds: 

{x + b)i/j^^^^^~ J{a + b)z* + a-b 

r dx l ^ . 

1 == = , aro sin ^-s — p 

J (r«x 4- va) i/r«x» — a* ar 1/ r« — p* ^ ^' + 1>2 



a* < 1. 



|/x* — a* = (x — a) 5. 



' (r«x + pq) |/r«x* — g* gr 1/ r« — p* 

dx 1 



/- dx _ _ i j i + ax + t/(l-a»)(l-x') 

J(x + a)l/r^^x* Kl— a« ^ ^+« 



a* <1 



1 .0X4-1 

arc sin 



\/a'—i 



' X + a 



a«> 1. 



J(x + a)l/a«-x« a V a +x" 

J(x_i)i/rir^ V i-x' 

r — ^ = 2 r , US?, ^ — i^ i/fr*— X« = (fr — x) ^. 

J(x+a)t/fr*-x* J(a+fr)^*+a-fr ^ ^ 

1 t^ (g + fr) (fr +^ ~ t^ (fr^öHfrj-xjl 

^l/'pTT^ ^^ l/(a + fr) (fr + o:) + l/[b^a) (fr — x) ' 



a* < fr^ 



|/a«_-j;« ®V a — fr fr — X 
r ^ =2 f,, -I? . x(^« + l) = ;.»-l. 



Ja2^ + 2z + a ^ 



1 i— ax— 1/1 — aH^l— X« 



1/1 — a 



X — a 



1 j^ 1— ox+t/i — a«l/l~x« ^, ^ 



1 . l — ax ^2 . ./a+l i — ^ 

^ - = — ^== arc te \ / 7 • z — ; — • 

X — a |/^ni ^V a— 1 1+x 



l/a* — 1 



arc sm 



a« > 1. 
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r dx _ _ 1 l/(a 4- b) (1 +"^ - i/(^^^6) (l - g ^ ^ 

J{ax + b) \/l — x^^ |/a* - &• ^^ k'ia + 6) (l -f oj) + l/(a — 6) (i — o:) * 

1 . a + fr^ ^1. 

arc sin r— j a < p. 



j/t« — a* b + ax 

C äx _ ^ / h + ax 

}[b — ax) i/b* — a^x* o* V ft — cur * 



J (nw; + n) {/b^ — a*x* |/t*m* -— a^n* i/(an + bm) (b + ax) + \/{bm — an) (b — ax)' 



/a + b b + x 



y/^^^—V'm^ ^\ a — b b^x 



dx 1 . prx + ör 
arc sin ''^ — ■ 



f ^ ^ : ^ log bm-anx^ [/biri^ + an' l/oa:» + b . j^, _^ ^^, ^ ^ 

J (mx + n) i/^ax^ -+• b i/fcm* + an* mx + n 



(r^x + pq) i/q* — r*x* qr {/p^ — r« ^*a* + PQ 

' ^ ^ ^ lo fem — anx — 1/ 

(»w; + n) i/^ao;' -i- ^ |/fcm* + an* mx + n 



= —- log frnt - anx 4- j/frm' + an' \/ax' + » . j^t + ^^f > o. 

\/bm* + an* mx + n 

1 , bm — anx u • . • ^ ^ 

arc sin =z^^^ . bm' + an* < 0. 



^/— (fcm' + an') {mx + n) |/— aft 



r dx_ 

jxri/ax^ 



+ b 






f ^ = = \ . ai/x' + l+_i.l^ V_-::i, ^. ^ 

J (x« + a') i/xM- 1 a j/a' — l |/a;»$+ a« 

= — -} 1 arc tg — 7=- a» < 1. 

a i/l — a* a |/l + x* 



J (1 — x') i/x« + 1 i/'^ ^^ i/f:::!^ 2 1/2 ^^ p/x« + 1 — x 1/2 

r dx ^ 1 , a t/x*"+T— x y /a' + 1 ^ 1 . x |/a' + 1 — g |/x* + 1 

J (x« — a«) i/x« + 1 a i/ömH; ^^ 1/ a* — x« ~ 2a |/a» + 1 ^^x i/a* + 1 + a i/xM^i 

r dx X X 

I ; = arc tg — =^=- • 

J (1 + 2 X«) v/x« + 1 ^ i/x« + 1 



r dx ^ 1 \_ atxx' + l— x|/a*+l a . , x + a ^ 

J(x + a)Vi^'l~' lx + a)i/xMn: 1+a«' l— ax+i/(a*+l)(x« + l) ^^,_^j>l ^^1— ax+|/(a* + r)Tx- + l)' 

J(x« -L jf) p/^« + a« 2ft t/fr* - a« ^ X i/b' - a' - b i/i*T^* «^ ^ a . 



1 ^ X i/a* — b' M ^ f 



r dx ^ 1 , xt/2 +i/J^* + a* 

J a* — X«) t/x« + a* "~ a« |/ 2 ^^ i/ä*~— x* 
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r dx 
J X* i/ax* + b 



bx 



r dx ^ i^_ 

J (1 H- X«) i/ax* + b [/b — i 



. arc sm 



X [/b — a 
l/J l/ax* + ~b 



r dx _ 1 , ^ 2Kto* + 1 + X ^^ 35 

J (x« 4- 4) P^9x«+T ~" 4 1/35 ^^2 l/ÖxMTl— iFl/35" 

Jdx 1 , frx 
= -=- arc tff — 



dx 



r ax ^ J__ j x K g - t - 1 -t- K a x' -h P 

J (^« — b) y'ax* + b 2bl^a+l x |/ä~+T — i/ax* + b 



, xl/a+ l + l/ax* + b 



J(n — mx* 



dx 



log 



X V^bm + an -i- i^n {ax^ + b) 
) i/ax^ + b 2 \/nJbm + an) '"^ x V bm'^^ö^ — ^n (ox« -fb) 

1 



i/—n{bm+ an) 



arc tg 



j;!/' — (bm + an) 
l^n(ax* + b) 



r dx ^ 

J (mx* 4- n) l/ax* + fr 



^l^g 



l^n{ax' + b) +x\^an -^ bm 



+ b 2 Kw (an — frm) P^n (ax* + b) — x V an — bm 



xj/an — b m + l/n (ox* + fr) 
2 l^n (an — frw) *"* x KönT^^m — k'n(ax* + fr) 



-log 



frm + an > 0. 
frm + «w < ö. 
an — fri» > 0. 
an — frw > 0. 



1 



n (frm — an) 

X 



arc tg 



X l/frtn — 



an 



n \/ax* + fr 
dx 



|/n (ox* + fr) 
an = frm. 



frw — an > 0. 



r ox ^ 1 C_^_dx tu r dx 

J X (mx + n) l/ox« + fr n J x l/ax* -f- fr n J (mx + n) l/ox« -f- fr 

/- dx ___ 1 , mx + n \/ä x* + fr 

J (^«^1 _ an*x* — n«fr) Väx^^ ~ 2wnfr ^^ mx — n[/ax^+~h 

dx 



■Jxv 



X*l/ 



flX* 



r dx ^ l/x* — 1 

'Jx»l/x»~^T X 

f ^_..__ = J_ w — ^ZEL-_- = J- log ^^^'^^^^ ^ 

J(x* + l)l/x» — 1 v/2 ^xl/2 — V/x« — 1 1^2 * l/x* + l 

r dx l_j^ X V/ 5 4- 2 t /x* — 1 

J(x«+4)\/x*"-^ ~ 41/5 °^xP''5 — 2l/x* — 1 

/• da; 1 ,__xl/o* + 1 — al/x*"^l 

Jl 



/ 



dx 

(x« + a*)l/x«"^=T 

dx 



al a^ 



(X» — a') l/'x« — 1 a i/a« — 1 

_ l 

~al/l — a« 



log- 



=" k^x« + a« 



a« > 1. 



arcsm 



aj/x*j— 1 
l/x«"^ä«" 



a* < 1. 
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/ dx ^ __ 1 , X j/g} + 6* + hy/x^ — a« 



dx 



&2; 



r dx ^ 

J (ma:* + w) i/oo:* — b 



J , X \/bm -\- a n + j/n [ax^ — b) 



2 i/n (bm + an) x i/bm + an — |/n (ax- — b) 



bm+ an> 0. 



p/— w (6m + an) 



rarctg 



xi/ — (6m + an) 
\/n{ax* — 6) 



6m 4- an < 0. 



, ar|/an — 6m + t/n(aa;* — 6) 



/ewf 1 , ar |/an — 6m + i/n (oa;* — 6) r rx 
— = — -— ^z3r_-„-^ ^TT log '^ . ^ — ^-* an — 6m > 0. 
(n — maj*) i/'ax* — 6 2 j/n (an — 6m) x [/an — bm — y/n {ax* — 6) 

X i/bm — an 



=^ arc tg 

"" Jx« 1/6 — AMC« 



]/n(bm — an) i/n^oa;* — 6) 

da: 



an — 6m < 0. 



f — — — — = — 

jx^i^r^x*" 

l(^ 



1/1— X« 



r da: 1 ^a:l/2 1 ./l— x* 



dx 
dx 



C dx 1 . xVb 

\ TT = — -= arc cotg 

J(x« + 4)l/l — X« 21/5 ®2l/l — X» 



X 



J(x* — 1) l/l — X« l/l — x* 

r dx 1 . 

I - = =n= arc tg 

J(x«+a*)i/l — x' ai/l + a« 

r ^ == ^^ Ing 

Jfe« — a«)l/l — X* al/l— a« * 



xj/l + a« 
a l/i — X' 



al/l — X« — xl/l — a« 



|/x* — a« 

xj/ö*^^ 
a l/a*- 1 ^ a l/i^^^« ' 



arc tg 



— 7^-^= log = . a* < 1. 



a* > 1. 



xl/a — 1 +1/1 — : 



dx ^ 1 j j 

(1 - ax') |/i"^^ ^ l/ö^^ ^^ 1/1 — ax« 



a > 1. 



l/l — a 



arc cos 



V 1 — ax* 



a < 1. 



n' = — 



a + 6 



r dx 1 . xl/a« + l 1 /i— X* 

JirTaW^T^V^iT^^^ 

r dx _ ^_i^. ^^^i^z^+w?, 

J (a + 6x*') l/i — "x» "~ 2na ^^ i/i JT^t _ nx ' 

1 , mx 

= — arc tg — - -^_ . 



dx 



{/X^ 



. _ « + i 



\ -\-ax l/l — X» 



2a 



.j(a; + a)*|/l-x« (a«-l) (x + a) ^ ^^,_j^| a + a; (a'-l)(a; + a) \^,_^\ 



„,„ X » /a— 1 1— X 
arc te \ / . . 

*V a+l l+x 
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r cbc vä^ — X* 



dx 



xV 2 



{x^ + a«) l/a« — a;« a« 1/ 2 ^ l^a* — rr* 



r (te 1 . xya* + 

}{x^ + 6') l/a*"^=l? ft l/a^-\-b^ ^b |/a* — 



r -^ 



X" 



da: 



log 



X |/— (6w + an) + i/n {b -— ox') , , ^ . 



(mx* + n)yb — ax^ 2 1/— n (6m + an) x\^—(bm + an) — i/n{b — ax^) 



1 , xi/ftw -{-an , , . ^ 

z^ ^:r- aro tg - := -^ • om + ttn > 0. 



l/n (6m + an) |/n (6 — ax*] 



r dx 1 , X l/6m — an + [/n [b — ox*) , ^ ^ 

1 — ^ - _^ - = r _=_ _- - log ^ ^— - - --- - ^ • im — an > 0. 

j (yi mx'l 1/^6 ax^ ^ ' ^^^ ^'»•** /»>^^ t i yA**» /i/w ■ /♦» r/» /»i-s^ 



2 ^/n (6m — an) x |/6m — an — |/'n (6 — ax') 

an — 6m > 0. 



1 ^ X i/an — 6m 

aro tg 



l/n (an — 6w) i/n (6 — ax*) 

dx 



r dx 

JxKax«^^ 



-ölog 



X 



dx ^ _ i/x* + i _ 1 
S/x^ + i'^ 2x« 2 -14.,/x^^i 



J x^ |/x* + 1 

Jclx 2x* — 1 . ^- 

x^ l/x« + 1 3x* ^ 



|/x« + 
dx _ 

x5i/r+ X* 

dx 



+ 1. 



3x* — 2 . — — = 3 , 1 + 1/ 1 + i* 
-Sx-^-l^^+^'-S^^«- X 



j/ox* 4-6 a 



r dx t/ox " 4- 6 __ a r dx 

Jx^l/äx* + 6'" 26x« 26jx|/ä? + 6' 

J_ dx _ ^ f ^ HL C -^ ^L^f — — — 

x' (mx 4- n) i/äx*"+ 6 ^ J x* |/ <j> ^** J x |/ c|> w* J (mx + n) i/<i) ' 

f ^.^^ = "^,^V«^' + 6= - ,\ ({z' - a) d^. ax' + 6 = x^z\ 

f ^- ^ 1 __^iog? »^''^^+^+ ^t^_$+ l___iogry^'IE*^+_!ü:^ 

j(n*— m*x*)i/ax* j-6 4n'|/6m2 + an* x|/6m*4-an*— nj/<|> 4n' (/an* — 6m' x i/an* — 6m' — n[/^' 



xi/6m' 4- an* + ni/q> 



= -z _ log -- rL^- - -! -I = ^^ aro tg - __ . an' <bw 

An^\/bm* + an* xi/6m* + an' — n|/q> 2n^\/hn^ — an* n\^fp 



dx 



(1 + nx')'"i7a"+^ ~ 2 (an — TKI +"nä-') "*" 2Tan — 6) J (T + ^.«) ya + 6x' 

dx 1 r dx ^ m /• dx 1 ^'^.^ f _ ^^ _i ^Z! r dx —m'' r dx 

xP(mx + n)i.^äx'+6~~Äja:Pi/;^ w'J ^p-*!/^ "^ n'JxP^j/ cT> — ^ Jxi/<> ^J(mx + n)]7^ 



r dx 
Jx'i/x^^l 

d 



l/x' — 1 , 1 
^^"ä^r- + 2aroseox. 



C dx_ _ 8x* + 4x' + 3 ^^ ^ 

J X« i/x' — 1 15x5 
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r d x 2a:* + g* . , -^ 

Jo:^ y/lx^'^^ ~ 9 I 3a;^ "^ 27x ( ^^^^ ~ ^ * 

/•da; 1 , xi/an^-^bvnf + ni/^ 1 ici/6m« + an* + n |/^ 

J(n*— m^x^)l/aa;* — 6) 4n'|/an* — 6m* xy/an'^ — bm'^ — n(/4> ^n^[/hm* + an^ x\/bm^ + an- — nj/ ^ 

1 , a;i/6m* + an* + ni/(^ , 1 . aJi/ftm*"— an* 

4n'^l/6m* + an* a; p/ftm* + an*—ni/ ci) 2n*i/*w*— -an* ni/^ 

r d^ m i/i~^ 'x^ n C __*?. 

J (nwj ■+ n)' yi — "^* " (»** — w*) (w^ + w) wi* — ■ n* J (wa? + ~n) j/l ^a;* * 

J x' 1/1 — i* ""2a;* ~ ^ Jx[/l — o;* 

/" Ar _ _ _ |/i — o;* . 2 r da: 

jx*l/i-^x* ~ 3a;' 3 Ja;«|/i — o;*' 

r ^ ^ 0? t/^l — a;* 2a + 1 x\yr +~ä 

J (.X* + a)* i/F^o;* " (a' + a) (o;* + al ^ («. + a)T ^'''' ^ l/« (^ - ^*) ' 

r dx _ _ ) ^ 1 ^ , lj5 I i/T— ^ 5 j i — t/ r^'ö;* 

Jx' i/r-^x* ~ j i* "^ 4a;* "^ 8 i 6a;* "^ 16 *^^ o; 

r dx _ i/a*"— a;* 1 , a -- j/ö*"— J5* 

Ja;* i/ö^— .X* ~ ^<^*^* 2a' ^^ o; 

f da; 1 , a;i/6m* — an* + ni/^ 1 x\/bm*+an* 

I — r- == - - — log — — r^^_ — z^ -| -j arc tst = ' 

J (n* — in*x*)l/b—ax* 4n*i/iw* — an* x\/bm*^an* — n[/^ 2n'i/6m* + an* n\/^ 

1 ^ ^k'an*-6m* . 1 ^ a;l/6m* + an* 

2n'l^an^'-bm^ ^ n[/ <^ 2n^[^bm*+an* ® ny/^ 

(—^.^-da. 

-^ l/ax* + b 

C X 1 

J [/^ax^ + b a^ ' 

\~-:A-=r^ da; = — |/l — a;* + arc sin x. 
J|/l— o;* 

/^Äa^'^^l^^'"^^^^^ +1/0;* rä^). 

/l7^.?iä**^ = f^^'"~^'+2*^^^ 

r ^* j ^ly « , . öl* . a; 

J|/aa;* + 6 2a 2a;|/aa;* + & 2a 2a\/ a ^> ^ ^ / 

r o;* , x\/b — a.2;* 6 . . IV—ax^ xVb — ax^ ,6 . t /« 

_ ^__ da; == — — ^ j- arc sm \/ — r - = = arcsrn x\ -r- 

Jl/b—ax^ 2a 2al/a V b 2a 2aV a V b 
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3a* . X 

-^ arc sin - • 

2 a 



r x\ 



, aa?» — 2& ^ , 

»^ = — ^t — [/ax^ + 6 



x^ 



J|/a* — ä;« 



3a 

3a« + 2x^ 



3a^ . x 



o ^ t/a* — a:« + -r- arc sin " 
o o a 



f— .=fL= da; = — r= (3a;* + 4a*a!* + %a*) \/a* — x* ■ 
J i/a* — X* 15 

Ju'äx* + 6 18 8 »0=' 



arc sin x. 



j^^±-' dx 



Cl/^+_a^ dx = i/x' + a* + a log ——^.^== . 
ja; a + i/ai* + a« 

Cl/o^:zldx= {--=^=-dx— { — -^==r = p/^*— T+arc8in- = |/^i*^^^— M^ 
J o; Jy/x^ — i Jxi/x^ — i ^ 

Jt— ^ "~ ^ (te = i/jj* — 0* + a arc sin - . 



ft/aa?« — ^ da; = i^^aa:* — 1 — arc tg [/ax^ — 1 
•/ a; 



/' 



J a: v/ax^ + ' 



j/aa:* + * 
aj 



X 



J x^ 



— da; = — 



l/g* — X* 

X 

\/ax^ + 6 



— arc sm 



a 
da; 



J --- ^« ^ = i + "^ Ji/aa;« +"6 

j a;* + 2 2 1/2 ^ 1/2 (1 + a;«) + o; \ ' 
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ri/«« 4- 1 j 1 , X + \/x*~+l . 1 ^ ar 

r i/äMnr ^ ^ 1 _ ^p t/^4- ^ ^ ■ 1 j (t^^ — x)(i/^+a;|/^2) 
J l-x* 21/^2 ^i/^-x\/2 2 °*(|/^+x)(t/^-j;i/2)' 

ri/i— X* , .- xi/2 

J 1+^ dx = 1/2 arc tg pTf^rT* ~ "''"'' ''• 

Jmx^ + n " mJi/ax^j^b ^ J (wo;* + n) i/ox« + 6 * 

J \/ax^ + ft j \/ax^ + 6 . a C dx 



J'S.yax* + 



= dx 
b 



J(X — I)l/X«— 1 Vx — 1^ 6V -TK 

(«jx 4- n) l/öx*^ * ~ »» J i/flx* + b in){mx-{-n)V^"+% 



1 , ftm — anx — i/6m* + an* P^ox* 4- fr ^ , , . « 

1 , bm — anx i. • , • ^ ^ 

= — ==z==zz=r arc tg — — — = tm* + an* < 0. 

^/_(ftw« + an») ^l'^— (frm« + an«)P^(w;« + fr ^ 

1 ^, (te ^ arc tg 1/5 + 2x*. 

J (j;« + 3) 1/5 f 2x« ^ 

I ; dx = , arc tg — - • 

Jl/x' + a'l/l — a:« 2|/a«+l ®l/a* + l +1^1— x« 

r X , . . /x' — 6* 

I , dx = arc sin \/ -^ ri • 

j(x« — b^) |/a* — X« V a* — fr« 

/x , l , m l/flx* + 6 — l/frm* — ai»h . ^ ,. 
- dx = ■ log ' = . bm — an > 0. 
(mx* 4- n) j/ax* + b vbm^ — awn K wx' + n 

= j arc tg . c>i» — an < 0. 

yamn — ti»* vamn — bm* 

r l + mx ^ _ r 2l/ä{tn(a^^ — c) + 2i(fr~a^)} ^ ^ ^ a^» — c 

J {(X — a)« + ß«} l/ox* + 2frx + c •' |agr« — c — 2a(fr — ag)\* + 4ß* (fc — a^)* ' ^ 2 (t — a«)' 

^ >. 2l/"c {/ (a — c^')+ 2m(c^ — fr)| _ 2 (c^^ — t) 

^ J ja (a — c£r«) — 2 (c^ — fr)}« + ß« (a — cz^f ^ ' ^ " a — ce* ' 
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f A* , . 1 ^ :rl/2 

l . dx = arc sin x := arc tg r= . 

(wo;* + n) l/flur' + b " w J \7^^^~J^ "" w J (,nx + w) l/flur« + fc ' 
I , dx = ^^•'log =— ' 7^ T^arc tg — yhz. tj = oft« + va*. u = a(>' — vav 

f J>* , 1 , xV^r, — aV% , 1 . xl/jl 

I > dx = 7= log — 7= 7-^ H T= arc tg — -pK. » » 

C x^ , 1 , xl/üT+al/ct 1 , ^•^^ 

I dx = =:log ^ 7=^ 7=:arcig — 7=. » » 

I (fa; = ^lOßr :'— 1 -^-^ log =^^ 7^. » » 

f //.. = L_^log^ >^E^+ ^'^+_l_loggJ:g-^^j, » 

f X« . l , xl^-^ 1 ^ x\/^ 

I ^ cw? = — - arc tff ~ = arc te =1. » » 

-/(a* — fc*x*)Ka— ya;« 2aftV— [x ^ al/^ 2ab^i/ r^ aV ^ 

I ^ dx = — r— ; — = h 2 K 2 arc tg , 

J (1 + x«)« i/i —x« 1 + X« ^ » i/r=^« 

f 1— 3x* , X i/r^^^x« 

I dx = r r— i . 

J(l +x«)*l/l — X« 1+^' 

■ dx = — I — = dx I =: dx, 

{mx* ->f-n)yax* + b »»»J|/^ »» J („« + n) 1/4, 



^ 



X l/ox« + fr 



(7x 



J ^^f^j ^ da!= 1/2«» + 5 — arc tg l/ac« + 5. 

; »w;* + n »»Ji/^ m J (»u;» + n) k^«!, 

J j* V^ax* 4- fr j- ^ *L f_?!_ da: 4. ^'>** — <*** r da; frwn — an* T da; 
»M;» + n " mJ\/^ m* Ji/^ m* J (»w» + n) i/^ 

Cx V^ax* 4- fr j \^ax* + b 1 . ,. , , . 
I ■ «,.,, d« = -— — — ! arc tg Vax* + fr • 
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•' V ax* + b 



Vax' + b , r ax* -\-b 

iJ»^^M^ ^ = J ^7^=TWW+^) ^' ^^^'^^ eUiptique. 

Jx \/ — ^— ?-i dx ^ 7^ fi/an — frm~+ hz^ dz. w — nx* = £r«. 
V w — wo:* ni/nJ 



X« — 2a' . y-i i a^ . , 

arc sin 



x' \/ -j— ^ — i dx = ^ i^a* — x^ — - 

J V a* + X* 4 4 

— — ^— J U i/ox' + frx dx — 



|l/2ax— X* dx= -^^ l^2ax — x* + ^ arc sin - ^— = — — g - l^2ax — x* — g aresin 

ri/äx*"4^fcx dx = ?^ ±i |/ax* + ftx — -^ log (2ax + fc + 2 j/ä j/ox« + ftx\ 
•^ *öt 8a K a \ / 

fiy i: -« j 2ax — b ,^r - , , b* . 2ax — fc 

K tx — ax* dx = — j- — K fcx — - ax' + ^ — -= arc sin r — • 

J 4a 8a 1/ a <> 

— i . a' . X — a 



. a — X 



J X V/2flx — x*dx = |^— ^ — ^1 l/2ax -— x* + ^^ arc sin ' 
Jxl^ax* + ftx dx = ^/ax« + ftx)^ — g^ J l^ax* + frx dx. 

J X* \/ax^~+~bx dx = K^ — g^, | lax« + 6x|* + jt^^ j\^ax*~+~bx dx. 

3 

1«' |/2Öä; ^^x« da; 1 f* + ^ "* + K ! (^** ~ *1 * + i *' J 1^203; — x» dx. 

J m + l 2{m + l)J i/^ t» 4- 1 .' |/<|, 

}\/x*-\-bx *\ ^^2^ ^ / 
1 —--^ ^=- = arc sin (2 X — 1) = arc sin 2 l/x — x* . 

f dx . 2x — a ^ • % /i öt — 2x 

I = arc sm = 2 arc am %/ - = arc cos • 

jl/ox— X* ^ ^ öt a 

J~ — ^ - = 7^ arc sin |/l — ax = arc sin (1 — 2ax). 
vx — ax* y a v a 

f-;^^ = -A log(^/^ 4-i/äF+fc) =-i= iog|^£±^ = -i=iogl 2«x+fc+2^/i^/;^{ 

Jyax^ + bx Va \ I [/ a Kd)— x|/a va ' * 
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r dx 1 . 2ax—h 2 . . / ax 2 . . / öur 2 . /h — 

I— == = -j=arcsm — r — — -T^aro sin V/ -i- = — =arctff\/ r = -7=arcco8\/ — r 

\ == = — T- V^ax^ + hx . 

J X {/ax* 4- bx ox 



ax 

b ' 



dx _2^ 

' + bx'^ bx 

dx 2 



r ax ^2 tff 3 V / ^ . 

J(j; + 1)1/«^: — x* "■ 8 ^^^ ^ Vs-x' 

J (8x + 2) |/'8x» + 4x 2 |/ 3 ^'^^ ^ 1/3 l^Sx« + 4x * 

r ^ = - ^ . ,^g (fem^2an)x~fcn-^2t/(an*-femn)ct> an*-frmn>0. 

J {mx + n)\^ ax^ -\- bx Van^ — bmn mx-f-n 

1 , (bm — 2an) x — bn 

J «* 1/20« — X* 8«^ 

Ja;*|/aa;*+to 8fr« Vc fr/ ^ * 

r - -^ ^ _ 8a« + 20« + 2«* i/^;^;;rzn?. 

J X* l/2ax — X* löa*x' 

J x'^ l/flx* + frx 5*^ 1 ^' 3^^^ ' 8frM ^ ' 

Jj» <i» ___ /» c z I A 
^-1 ■ dx — — l/2o« — «* + aro sin = 1 . . . d«. « = * + o. 

— dx = - {/ax* + bx — TT- I — : — - • 

I/o«" + fra; a ^ 2o J i/ax* + fra; 

f ^ + ^ <te = 2 l/iM^. 
•' \/a;» -I- « 

J^ d« = |/2o« — «*. 
1^20«—«* 

J \/2i^^^* ^ ^1,20« -«« + 2 «•«««"^-5-= 2-l/2o«-«»4-8a»arc8m\/2^. 

JVax* + hx 12« 4aM ^ ^*JVax* + bx 

{—=£= eix = — ^ (2«* + 50« 4- loa*) i/^äiT^^l^ + 1 a» arc 
J V lax — «* ö ■* 

r gü ^^ «"-'^^i a(2n-l) r«"- 

^l/2a«— «* « "^ « j l/$ 



. X — a 
sin 



_ dx. 



+ frx 

dx 



| Vflx* + bx j^ _ _ l/ax* + bx , ^ T dx r d 

J X' ~ a? "^ 2J a:»/ax'+ bx+^Jt/ö^ 
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-J X '^* 4 J x^Vax* + hx ^J xVax* + bx 

c yäx- +bx. _ Vax * +~te ft r dx _ , « (* _<i^ 

J X" *~ (« — i) X"- ' "^ 2'(« — i) Jx^-' |/^i -iTfea; + n — l J x" " » |/aa;* + fra^ ' 

J X i/öx* -Mx +~c dx ^-^^— 

Jl/äM-'x+l Au = -^t-' i/ö» + I log(2x + l + 2 |/4.| . 
Jl/6» - (x^^S? dx = "^ ~ " i/^ + I* arc sin ^-■~ ? ■ 

]v\x- äW- x)dx= -^ --« - ^ ^^ 4. <*-:--«)- 

jl/c + 6a: — ao;' Ar = - 



o arc am - . -- 
8 6 — a 



2a.T + & 






•Jaj: — 6 y- 4ac + i» 2flur — b 



o - arc sin ""7^^=^"=^^ 
Sai/ a 1/ 4ac + 6* 



T — a 



X = z + a. 



- s 

ja; |/^^ x~+ i dx==^- ** - ?--+-! |/* - f^ log (l + 2x + 2 l/*j . 

r 1 _ .j 

]x\/b' ^ix-afdx = -:-^' +'^^(x-a)i'^ + ^ 

\x \/x^ — '6ax + 2a* clr = | (2' + ^) 1/2'* — air (i^' 

J a: {/ax^ -F6ä~+~c cte = ■ — 4)* — g" j •/* ^^• 

1 aj« i/öS^ 4^2^in: ^ = ^ (•» - ^) *'* • 

C « . — 4~i— 7 — 7 — j ^dx — bb \ ^ac — bb* C y j 
\x^\yax^ + öx + cdx= — ^74^i— 4>' iQä^~~ J '^* 

J a;°* i/öjc^ 



^mH-i 



«<iftm -f- 1 



:* + to + c daj =-- ,"' , |/4> — w-^-i "T I ^^ ^ ^ V i "Tv dx. 



r dx 

Jl^ax^ ^bx+~c 



f-^'^.^-.^ « log (l + 2x + 2 |/4>) 



r)S 



äx 



r ax 

J 1/ 1 4- ;r — .T* 



. 2.T — 1 

arc sm r~.- . 

k 5 

arc sm — t =^- = — 2 arc tg — 



1 _^ _ - : = L log (4a? + 1+21/ 2c|>\ . 

l" __. ^. __. - i log Ux + 1+2 i/c|>) 

/" d.t: . a; — 1 

_ = arc sm _ 

j 1/ 1 -t- 2.1: — a:* 1/ 2 






rf;r 



1 . 4x— l 

arc sin - 

o 



+ 2.t: — 4jc* 2 
dx 



1 . 4a: — l 

= _-; arc sm 



I — -- ^^ _ 

j|/J ^.r — 2a:* y z 

r dx 

J k 2 

C dx X + l i /^2 I o^^ 

I _ = — arc cos - ■=- — - arc cos (x^ + 2.2:). 

I ;_r - log \X — cos a + p/ <|)| . 

JI/.2:» — 2.X:C0Sa+ 1 ^\ r ^^ . ; 

/da: 1 • / . 1.V 

— — = - arc sm [ax + 6), 

H — (flra: + 6)« a 



/• dx X — a ^ , ti^ . X — a 



ete 



2 

Vx- \ 



1 ^^ -. - 2 arc sin - — ^ 

'V(a: — l)(5 — o:) 2 



— 2 arc sin 



Vb — x 



Jl/f.2: — 1 



(2a: 



y^+x- 1 
rr og — ^ 

y[x--V){x-2) ^V^ — x-^-l 



( 1..^"* + 



{lyr-^ ^^^2 1ogj|/a:~a + i/a:-6U^2logji/a-.T+-|/^'6^x -log--^ 



2 arc sin \j 



Ä — a 



h 
k 



dx 



' k (oo: +- 6) (n — aa?) 

da: 
^ k^(aa: -t- 6) (twx -+ n) 



dx 



?arctg\A^±^^''arcsin\A^.^^ 
a ^ V n— oo: öt V^ 6 + n 

. -- 2 f , . l/(ax + 6) (?na; + w) - ^ (aa: + 6). 



1 , i/m(ax -\-b) + \/a (mx+n) 2 , \. ^— 7-- , I^ , . -/ ;■ — J 

log*^ V - ^—-A- ' ^- .. loga/w(aa; + />)+i/'a(ma; + n)>, 
|/am [/m {ax-}-b) — [/a (mx-i-n) [/ am \ * 



arc 



a [mx + n) 

z) 



^S V m [b - a. 



j\/(b — ax) [mx -\- n) [/am 

C '^^ V log {b +- 'iax + 2i/af|)) - — ' log (6 + 2a,r - -lyani,]^ 



2x — b 1 ^ 2ax—b 2 ^ t^c + i/^cb 2 ^ % /l/ft' f 4äc• + 2r7J•- 
--— -_ _ = --— arctg — — -- = — 7-arctg^^ 7=-^'= --arctgV— - 

b^-h^ac \/a 2 i/a* 1/ a xy/a \/ a ^ \/ b'+\ac--2nx- 

■ —^ arc tg \/ 77 = — ^ arc sin \/ .- • a, ß etantles racinesde c -\- bx — ax* -- 0. 



eir 



X 1/ cur* + 6ä' -h c 



r ^_ =iog- --^— . = iog--+^-'A:*. 



/' rfx . a: — 2 

-^ _ _ = arc am _ , 

J xV X- -\- x — V xk5 



r dx I . X— 2 

I - ^_ .. . -7 = - arc sin — r — . 
J X [/Sx^ + 4x^4: 2 2i; 

Jxi^ x^ +2x + S yd X — 1/ 3 — 1^4) l^ 3 ^ a + 3 + i/ 3* 

/' dx 2x 4- l 

= arc cos r . 

.' X |/4x' — 4x — 1 2x y 2 

r dx . 3x — 1 

-- = arc sm ■ - -r- 

} X V 7x* +- 6x — l 4x 

f- - ' - _^ = — 2 1 - -; ,. mx + n = z* (ax + *). 

Jx^i^nx -f w) (ax + *) J^ — ^^ 

/' (ir l . X — a 

j - _ . ^ . = = - arc sin - . • 

; X l/x* + 2ax — a* «^ x k 2 

dx 1 , xl/2 



Jx^a- + 2äx — x'~« ^^j;4_a + l/0 

|- _ dx 1 , 2c + bx + 2\/^^ 1 j^ 2c + bx — 2\/c^^ 1 ^^ xt/g— t^j><+i-^7 

Jx|/äx*-L^6x4-c~" l/c ^^ ^ ^l/cT ^^' a: j/^ ^^a:Kä— i>^— k^ c 

r da- l . ftx — 2c 1 ^ bx — 2c 

l- ,_ ^^- = . arc sm -^^ ^ = — arc tg — . 

Jxl/ax* + bx—c i/c xV^h^-\'4ai- kc 2k^c4> 

I- - ^^..J- =iog ^+i:^4>_^i 1-^-2^^ 

J(x+ l)kx* 4-^ + 1 x + 2 + i/4> •^• + A 

— ^ - = arctg — 4— =— 2arctg — ' — ^ = — 2arctg- ^ 

J(x + 1)1/1 +X — X« ^ 2\/^ ^ ^ ^ 

{ -^ ._ _^log^.+-i-2i^ = log -^ + ^— . 

J(x+ 1)|/1 — X — o:* ^-ri x + 3 4-2k'4> 

r dx 1.1/3. 
I — __^-r -.- _ _ = ^ arc sin 

J(x — 2)i/a«— 4x+ 1 1/3 i 

r -^^* - =\og^--J^, 

J(a;_2)|/4x — x' — 3 ^ x-2 

r _ dx _ 2 * /x -£1 

J(x + 4) l/x«"+ 3x — 4 "" 5 V X + 4 ' 



x-2 
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j (x + ») 1/(6 — »Ka; -^) "3""° ^2V6 — «■ 

J (sc + 5) 1/ (ä;'+ 1) (jc'V 4) ~ '^ °^ 2 J/ä+T — ^x~+l. ' 

r dx 2 . /ö^— l> 

}{x — a)y{x — a){x—l))~l> — ä\ x — a' 

r dx 2 ^ . /(x'-^b)lc^^a) 

J{x — a)\/(x — b)(c — x) 1/(6 — a)(c — a) ^ V {c— x)(b — a) 

f- -^ .=^_..-_ -: = 1, logl^*-/' . A« = ^^ ---*' . 

J (ax + b)y ax^ + ibx + c ak ^ ax + b a 

ak k a 

i' dx _ 1 I bx + c ^ ac — i* 

J (bx + (0l/^*"+26x + c "~ cÄ ^'^ i/^— fe *" ^ <• ~ ■ 

1 »,„ +„ *^ t« _ i* — ac 



^ ck^'^^'^lT-^- 



C 



J{x^-n)V^ax^^bx^c i/an^ + c—bn ^f x + n 2\/an^-\-c—bn\ 

1 ' {b — 2an) a? -4- 2 (c — in + an*) , . , ^ ^ 

= — ^ -___ — -=^^ arc sin ^^ ^^ -^-- ^. aa* -\- c — bn < 0. 

1/ 6/? — an* — c (x + n) i/6* — 4ac 

= ~>7 r^^ ^ ^' an» + c-fen=^0. 

(i — 2an) (x + n) 

r dx ^ __ r df _ a;__^_^. . 

J (x — n) i/'öx' + bx+ c J i/(än*"+ in~+~c)"i*~-f (2än~+ &) ^^ + a ' ^ 

1 , 2c + 6n 4- (2an + &) a; — 2 |/Ä , , , , ^ ^ 

|/an* -\- bn + c ^\P^ — nj 

1 . 2c + in + (i + '-ian) x • , , . 

= — _=r :, := bltc siii ^ '— ^ ^- . un* + iw + c < 0, 

l/— {an2 H- iw 4- c) (aj — n) i/i' — 4ac 

dx 2 ^ px 

= — arc tg 



J(mx + n)yW"j(m'-ri.'-«)x-"ax' «^ "" '" »"^ + »» + |/* 

I - fr = - r__- -_.:- .--J ^ __- . mx + n = '- 

J {nix 4- n) i/ax' + ix -h c J |/a (l — n^)* + iw (1 — n-s") ^ + cm*^» ^ 

1 , 2Dn— in + fim— 2an)x—2i/(an-+t7n*— imnT* • , « j 

y^an^ -r cm^ — iwn . ^nx \- n 



= — - ^.z:=z.: =u arc fcg r- - -_ - _!^ -_ r-r<— , aTi' f OH* — bmn < 

|/imn — an* — an- 2 \^^{pmn — an- — cwt*) 4> 

Jx'k'x^ + sc-f- I X 2 *^ X 

J X* l/ax« -Fix ^c ~" t'Ä'- -'t.' J a; ^^ 
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r ^ = (« - ß) r • ■■ ^+^ 



a, ß itant clonn6s par caß + t (a + ß) + a ■= 0. aß + m* = 0. 

<te f g . :,._,., 1 



r dx r 1 j ^ 

j (« + m)* Ka** + te 4- c J l-^a (1 — m^)* + t (1 — tm) z + ce* 

r dx 13 1_ I - _ 1^ , 2 + j: — 21^^ 

Ja;»l./a;» + a: + l U« 2xM^* 8 ^°S « 

/■ dx 8bx — 2c j/— 3fr* — iac C dx 

}x'i/äx* + bx + c~ 4CV * "•" 8c* Jxl^^' 

/dx C ^"-* 
— = — I — aus. xz = 1. 
x" l/ax* 4- te + c J i/c^* — fr^ + a 

^ V^ t(2m — 8) /• da; g (w — 2) r dx 

~ c(m — 1)0,""-« 2c(m— l)Jj;'»-'k^ c (»» — 1) J«»-«!/^' 

(o: — hy Vax^ -^ hx -^ c :V [ah^ -^hh -\- c) z^ + (2aA + *) ^ + a 

r dx 1^ r dx m r dx . m* C__dx _|_ m^-^ /• dx m^ r dx 

JxP(mx+n)i/äx*+tx+c"~ w Jj;P|/^~n« JxP-*P ^ w' jxP-«k4> * ~ ^^ Jxl/^"*" 'W^J(mx + wjr 4/ 

— — j U |/ax* + frx + c dx — — 



f— =.=--g = dx = 1^- ?5JL^ log !v»n(ax + ft) + i/a (mx + n) | • 

J l^ (oa; -f ft) (wkc + n) «»» am\/am ^1 ^ ^^/^k i. -r/j 

r X j l/<f> , an — bm . 2atnx + bm~an 

\ -^ - dx = — H ^=810 sm !-r-r . 

Jl^iax + b) (n — mx) am 2am l^ am an + bm 

J 1/ ax* + bx -\- c * 2a ji/^ a 2a\/a ^\ ^ ^ ^j 

C X , l/* , b 2ax — b 

I — dx = — -\ -= aro sm — - • 

J \/c + bx—ax* a 2a y a k fr* + 4ac 

/x , _ 1_ r dx n r dx 

(mx 4-n)»/ax* + frx + c *~»»J^^ »» J (mx -|- n) l/^ ' 

f »«a^ + n ^,., __*»../- + 2«n-frm r^ 
Jl/ax*+frx + c a '-i« Jl/«& 

r 'WJ' 4- ^ a_r = 2 |/ä f t»(ag*-c) + 2n(fr — gg) j^ x = ''^'~^ 

J{(x — a)«4-ß*ji/ax* + 2frx+c Jjo«'» — c— 2a(fr — a^)|* + 4ß»(fr-a^)« ' 2(fr— o^) 
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C eftcx + ac-Bb* ^ ^ 2c» (ex- b)l^j ^^ ac - 3fc« = 2c'ß«. 

j(x* + ß«)« l/a + 2bx + ex* iac—b*){x* + ß-j 

«^1 , _ 2atnx — 8 {an + bm) .y— 3 (an + bm)* — iabmn C dx 

\/{ax + b){mx+n) '~ ^a*m* * + 8a»w» ~ jj/^' 

r X* ß — 3 (frwt — an) — 2amx , ^ - , 3 (a*n* + b*m}) — 2abmn . 2amx + bm — a n 

jy[äx"-fb)(n — mx) ~ ^a*»»* ^ 8a»m'Käw» »rc sin ^^ _^ j^ 

r x* , _ 2aa; —3t ^- 8b* — 4ac T^x^ 

f ^* _ dx = - f-^ rfx - -*^ 1'--*- + ^ f '^ _ 

J (ma; + n) i/ax* + te + c »»JI/4, »»*jl/,i, m*j(^mx + n)V^ 

,' mx* -^ nx + p , _ 2tt»M; + ian — Sbm , ^ — 4 a (2aiP — mc) — b (4an — Bbm) r dx 
}l7^^bx+c 4a' ^*+ 8a^ J|/J- 

r x* , 8a;« — 10^ + 31 ,y— 17 . 2j: + 1 

I — === dx = — K rf> — 77; arc sm — ~=- - 

)s/ax^ +te-Pl I3a 12a« "^ 8a' 35^(^*^145^ 16aMJv/|' 

jj/ax« + ta; + c ötn ^ 2an Jy^ an J i/^ 

r9x^—Sx*-\-2, Sx* + X — l ,y— , 4 ,^ /^ , , , .^- \ 
' dx = ^-r Kd> +5-3?=- log 3a: — 1 + l/34> . 

C[/ax* + bx4- c , ._ b C dx . C dx 

C Vax* + te 4- c , to + 2C |/— , 4ac— fr* r da; 

J äJ» ~ 4cx» * "*" 8c JxV^' 

c yax* -\-bx -±0 , ^ |/^ fr r rfx g C dx 

J x" (n — l)«"-»"'"2(n — 1) ja*-*K^ w — 1 Jx«-H^i^' 

Jn 



^X'dx 



(•) 



2 L 

ar* j/a + fra;' dx = öT (« + ft^')*. 

Ja*l/a«+a;''~3a ^^i/a* + x' + a' 

^ ' j 1/1 + x' dx, r — =: 8ont des integrales elliptiques. 
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I - z^ dx = l/2 log — r= ^ . 

j(a; — l)i/a;' +a; ^ i/^x« + 1 + 1^-^20; 

( x — l , 2 . /■; Ix — i\* 
- ^ ac = - arc cos \ / 1 — | — -—A ' 

i — — ■ = — — — ^ (ir == — I \ / dz, X — a = z (x — 61. 

J{x — b)i/{x — a)\3x^ — S{a + b)x + a^ + ab + b^\ ^/a-^bJ ^ ^ — ^ ^ ^ 



X* — X -\- 4: j 2 Ax 

arc cos 



(x +l){x — 2) \/x'- — A'x'"— Sx — 2 A (x + 1) l/^ — 2 

amj:* — anx — 2bn /? _ 2 px 



dx =^- arc cos 



r x^- x-^^ _^_=^ dx - 

J(x+i)(x — 2) i/x" — A«x' — 3x — 2 

J (nw; + n) (cm: + 6) \/ax + 6) (mx + n)* — p-a;* " 1> {mx -[- n) i/'ax + 6 

J\/ ä^''^ =!*'•*' «^^\/? • 



J'\/(T^'^ = n/r^-2-^Vr^ 



jv 



Smx + n , 2,1./'-, • , n* . ^' , % / » . • . w* 

— — — -— ^.^^ 



r dx ^ JL^ j x» 

}xi^^cr+~x' ^ 2a ^^ a + j/^a* + x^ 

1 = ö arc cos — i = - arc sec x*. 

Jx[/x' — l 2 X* 2 

r dx _ l^ , a;* 

Jx p/ä*'^"x^ "" 2a ^^ a H- |/a« — x"^ ' 



/• fite = — arc8in-\/^*^^^=— arct - \ /^IHZ 

J X |/(x« — a*) (6* — X*) flt* ^^ ®"^ x V 6* — a* a6 *^^ ^ a V 6* — x* ' 

dx l/or+~bx^ 



2ax* 



r ox _ _ I 

J X* p-^a + bx^ 

r X 1 

. rfx = 27 arc cos i/l — ;x^ 

jp/l— x^ 2 



. x^ 



aro sin 



a* 
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f -- ^ (Lc = ^ log (aar* + i/ä'o;^ + i) • 

f^ =^-.-^ , , , ^ = i log 1 J/öiM^ + i/'äxM=~c [ . 

Jx j . \ /x' — a* .1 /iP* — a* 

— — tu; = arc sm V tt « = arc tg V ri « V 

Jx j l r dz , 

l/ax^ + 6x* + c ^ j \/'az^ + bz + c 



3x*— a 



^ .2 - w« , np 



J7 _ 

J (a» + X*) i/a* — x^ 52a* V «« + x* 

Jri — a:')i/x^ — 



/ mx' 



4n* 



cte = — -^ log j y mx' + nx* — ^;^^ + i/mx* + wx* +;} 



dx == - arc sin :; r . 

)l/x^ — 2x ^ 1— x^ 

ox 



("^ J^±^ dx = log ^5-i!^^:r_ 

J k (X* + axf + bx ^ l^4> — X« — 



] 



1 +x 



dx = — 



i+i 



1 — 



(fe 

{z — 2) i/a-sr« +Tz — 2a +~c ' 



(2x 



X 4- - = £^. 
^ X • 



j (1 — X«) 1/ 1 + «< 41/2 * i — « 

x*+l 



1/2 



xl/2+|/l+x* ) .XI 

« — "^ 7= arc sm - — ; — s ■ 

* 4 K 2 1 + «* 






/" X^ 

J(l— x*)l/H-x*~ 1/2 

Jra;«_i)l/'i +x^ K2 ^xK2 + l^l+x^ 



l(a;«_l)l/l + 
J(X^ 



X» + 1 



dx 



=1^ 



(£? 



(x- + 2cx — 1) K(x* + 2ax — 1) (x« + 2ftx — 1) iia-- c) z^ + c — b 

xl/2 



X* + 2bx — 1 
X* + 2ax — 1 



= z^ 



J (2x^ — X« 



3x« + 1 , 1 

' ==: OX = y= arc sm ^r-: i— r"T " 

+ I)KH-x* 1/2 2x* — x« + l 



X«— 1 



-f 2cx + 1) l/(x« + 2ax- + 1) (x« + 2frx + 1) 

xl/2 



J(x« 

f ^-^' rfr ^ 

J(l +x«)l/l + x* 1/2 

r 1— X* 

J (l + x^) l/x^ 4- 2x« cos 2a + 1 ~ 2i sin a 



dz 



, _ /• az^ X* + 2&X + 1 __ , 

^"~J(a — c)^«+c-f X« ^2ax+l""^ 



= —7= arc sm 



\ +x* 

1 



1 ^ l/l+x* 

--= arc tg 7^=- 

1/2 * X 1./ 2 



arc sm 



2x sin g 

1 + x* • 
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ri 



{-. J-TL ^l d^ = ^±— log xi/a-2c + i/^ 

j (1 + cx^) i/c^x^ + 0x^+1 l/a — 2c ^ 1 + ex« 



l 



1/20».— a 



aro cos 



a; fc^^2c — g 

1 +CX* 



a > 2c. 
a < 2c. 



f , ^ cte = — |/aa?' 4-~6 • ' • 



Jl/ax^ + bx* + c 3a 3a J^/^ ^aJy/^ 



r x^ (x^_+ t/ 8) 

J (2a;^ — a:* 1/3 — 3) i/i — ^^ 



, • 1 ^ 3 i/i — aj^ 
oo: = 1 arc tg —^ — ^ 

(108) T ,(12)Ta;' 



( Va« — a;^ 



l/*-i 



l/* + l 



cte 



l/a« — aj* 1 . aj* 

^^ — ^^ 27 arc sm — 

2a;* 2 a 



1 , a:|/2+t/4> 



Cl^l +x' 1 , a:|/2+t/^4> , 1 

I ^^-i — ^— r ^ = = log = i = 

Jl—x* 2 1.^2 a;« — 1 2^/2 



arc sm 



X 



l/2 



2l/2 
fl/a;^ + 2a;« cos 2 a + l 



1 x\/2 + i/ii> 1 
wlog— fir^i ;rr7^ arc tg 



1 + X* 



2 1/2 a;|/2 



C i/x^+ 2a;« cos 
J 1 — a;^ 



1^ 
2 



2a: cos OL + p/<i) 1 
2 



dx = ^ cos a log -^ — - + ^ sin a arc sin 



i—x* 
|ü|/S^ dx 



2x sin OL 

1 +a;« ' 



J (a; + 1) i/{x + 1)« — a«a;« j (^ + i)' t /. _ /i«a; « « J 

V (a; + 1)« 



oa; 



(X + 1)^ 



= cos ' 



1 ax 

- arc cos 7 — p-r^ 
a (x + ly 



/• a;« ,1 . a;' 

— - aa? = ^ arc sm -r • 

f — ^' — dx = ^log|a;^ + i/r+~x»[- 

f a;"»-* , 1 . /ajV'" 

I — — oa; = — arc sm - • 

j i/a«"* — a;«°* ''^ \aj 

— ===z^=^ dx= — arc sin (ax'^ + b), 
J\/l — (ax"' + bY rna ^ 

r x'^'* ' ^„ 2 

Ji/(^ 



|/(a;" + a) (x^ + b) ^ 



da? = — log [/x"" + a + i/x"" + b . 
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Jüa: 



s (2a: 



/• dx_ ^ 2 



r dx 2_ _ b r dx 

J(a + to)J" ^^^ <^J{a+bx)[/x' 

' (o; — a) 



j ("^ "_J ^)7^ " a* {X- a) i/x ^la" [/ a ^^ \/x - [/~a ~ J ^* ^^* - aY 

J(a + bxy x^~ ^ (^ + ^^) »^^ » J (a + *i^)* l/i 
I dx = - xt -\- 2a \/x + a \/a log 

"' X — flt o 



X = ^' 



[/x — [/a ^ 
\/x + i/a 



dx 

{a + bxYi/x 



j 0? t . _ 2 - I dx 

Ja + bx'^~ä ^^ J[a~+ bx') \/x 

5 _ 

-^ (x — ay x — a^ 2^ ^ i^ x + Va 

3 1 ^ — 

J (a + te)~* ^ ~ b[a + bx) b J(a+ bxf ^^^' 

C XT_ l^ X if d^ J_ 

^ (a + te*)* 26 (a + te') "^ 46 J (« + 6^*) t^ ;r 



iUia + bxy dx 



J5 2 ^ 

(a + 6a;)^ da; == ^ (a + 6a:) « • 

Ja:(a + 6a;)V(2a: = ^j*-Jjci>« 



S i 5 



J a;Ma + 6a;) « (2a: = ^3 j ^ — y a* + ^ j ci> 

/- (2a: 2 

J(a + 6a:)i bl^a + bx' 



dx 



L{a+bx)i <^^<^~+l>x ' a.'xl/a + te 



+ 






dx 



J^t 



dx 



a:'(a + bx)i 

C- ^ -,-dx = 
•^ (a + 6a:) « 



__ a + 36x ___ 36 r (2a: 

~" a'rrVa + bx 2a* J a: 1/ a -f 6a: 



+ 

2_(2a_4- 6a:) 
6« l/ä + bx 
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r x — 2 j 2x 

.' X- ox' ^ 2a j o; J (z* — af 

J x^ J [z^ — af 

3 

j U (a + *x»)T da; 

I (a* — x') « ax = pi xVa^ — x^ -\- -- arc sm - • 

J^ • 8 8 a - 

\[a + bx^y* dx = a \ |/^ dx + 6 Ix* l^^^ dx. 

J^ 11 

X (a + &x*)« dx = -^ (|)« . 

Jx« (a + 6xT« dx = ^^ X *! - « |*r ix = ^^^ (86'x^ + Uaöx* + 9««) l/^ + ^^ j^^ ■ 

fx* (1 — x')T da; = - J-j X* — |x« + ^ j X« |/^ — ^^^ l^^. 

JxMl —X*)« dx = — g -ja--* — 2 a:* + 8 ^ + lel^*^* "*" 12» *'^'' ^'° *"• 

r dx X 

^ (a -h ix«)T « l^* 

1* ? — ^ =- —77 a^ *g ^^*- 

•'x(ax« — 1)2 *^<? 

r dx__ 1 1 C dx 



dx a + 2bx* 



r dx ^ 

•'x«(a+ix*)«- a*^l/* 

/• dx 3x« — 1 3. j/ipa:» — 1 

Jx' (l -*')«-" 2x'l/l-x^'^ 2 

/• dx _ ^ 1_ _ 3J/^ , 36^ . I/Ö + 1^* 
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/: 



dx 



1 + 4rc« — Sx* 



X* (1 — x^)T ^' l/l — a;« ' 

dx _ <!>*— 66g;*<|) — 36V 



J/y.4 



ic* (a + bx*)t 

X 



dx = — 



\a+bx')T bu'a + hx^ 
3" cte = ^ + arc cos x. 



rc' 



Ol? 

da: = ,-—= + aro sin 



v-^ 



arc sm x. 



•(a* — «»)» •' 4» 

f g— ^da; = ^° + ^' . 

•'(a+5a;»)4 **^* 

r g* . _ 3a: — g" _ 8 

{-J^-— dx = -.£—-&{-.£= dx. 

J{a* — x»)T l/»' — »* •'I/o' — a;* 

J x^ ^2 Ja;i/<t> 

J x^ 4ar* ' 4 J ic' 

^— — j D [ax^ + 6a;)T dx 

J(aa:' + te). «te = )f-^j —^-1/4,4- ^28^ |p^. 

J x (oa:* + hx)^ dx = ^-'-— \<fyi dx, 

r dx _ __ 2 (2aa ? + &) 
•'(aa:*+6a:)T ^'l^* 

/ da: 2 _ 4a rda: 



<I>1 



X (ox* 4- &a:)« 

/ da: _ 2 (2aa: — <^) 8a^ r dx 



da: 



r ? 

•'a;'(aa;* + 6a:)T 7tek<i> 



«I»' 
1 , 8a I6a*| 64a» rdx 



I K* "*" 5605 bb* 



64a* r rfa: 
356» J ^i. 
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J(2aa:-x*)T « V 2«-x 



J fn^t 



dx = 



2x 



[ax^ + te)T b 1/a.r« + te 



•^ fax« 4- bx)T 



2x 



+ 






l/* 



— — j ü (or* + te + c)« eir 
J X (fluc* + 6ir + c)T dx = ^ — J 4>T cir. 



10a t 6a 



24a* 



jx ,.»* -ri/x-rc; »* j* 4a ^ 40a* 5a ( 7a ^ | 4a' löaMJ* 

^i (2x + 1) 



J 



dx 



J: 



(1+ « + a;»)T 



2{a+b — 2x) 



\{x-a){x-b)\^ (a-fr)«V/^ 



1;^ 



dx 



2 (2ax + V) 



(a^i + ft^ + c)T (4ac-6«)l/4> 



J ^(^t 



dx 



x(x* + a: + 1)« 
da; 






4ac — 2fc* — 2afra; 



cJxx/^ 



V% 



Jx{ax* + bx + c)T « (*«<= - ''*) ^^<I» 

r dx bx* + 7x + 3 _ £ i^ 2 + x — 2 t/^ 

•'x*(x* + x+l)T~ ^\^ 2 8 



J T« //1/r« 



dx 



X* (ax* + *^ + c) « 
dx 



4a (2aj; + &) 
c [iac 



lax + fr) 1 3* r dx 



J ^s i^t . 



X' (X* + X-|- l)t 

dx 



_ 87a;» + 23x*+ I5x— 6 3^ j 2 + x — 2[/^ 

8 



12a;* l/^ 



o; 



•^ r' T/i^* 



_ = j ^ _ 1 ( 1 , 5afc (2ox + V) , 3 (5fe- — 4ac) f jte_ 



x' (ax* + 6x + c) 8 

^^_ 2(x + 2) ^ 

_ dx = - 2 C^c + fex)_ 
(ax« + ftx + (;)T (4ac -**)»/*' 



(4a<- — b*) 1^4, 






/ — "-^- 

^ (X^ + X + l)T 



mx -\' n 



dx 



• ri;^« 



(5x* + 6x + 2)« 



3n — 2m + (5n — 3m) x 
|/5x« + 6x -Ti 
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r mx + n 



' \{x — a) (x — ft)}~2 



2n (a + fr — 2x) 4- 2m I 2a* — (a + b) x \ 



(a - by [/^ 






dx = — 



2(x — 1) 



+ log(l +2x -f 2l/4>). 



(x^ + x + iy^ ^^^ 

J(ax^~+bx+c)\ '" a{^ac-b^)y^ aJl.^ 

r x^ , 3X' + 7x + 5 3 , /. , o . o ./ \ 
- , dx ^ -y-. log 1 + 2^ + 21/ ci>. 

r _ _?^' _ w^ - ) ?* _u ^0«^- — 3fr' .^. , ^' (8ar;— 3fr*) \ \ Sb C dx 

^(^^+fr^+^^^ac + c, dx 






^/* 



f(ax» + te + c)V l * 3t ^a'\iyxi . * 3fc* , 3oc | C dx , 3afr f da; 

JuXTdx 

/• a;» 



da: = — 



(0 + fra-»)T 






3bl^a+ bx'^ 

1 



da:^ •--+ ^ log^^^'-^j-*^^ 

3 l/x* + 1 3 1/2* l/a;» — 1 



J 



c2x 



(a + bx^yl 2al/a-ffrx- 



f OXf cte 



Js 2 — 

(a + fra;)"« dx = Yh (^ + ''^) * ' 



(a + fta;)* 36(a4-fta;)» 

da.; 2 (4o + ato) , 1_ (* <^" 

x(a + te)f 3a V*- «^J^»^*] 

r -^•-.da----li?^tJ^4. 



3frMa + frx)«" 

2 34>* + 6a4> — g' 
3fr~^ 
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(a + bx) » 

f '* ..* 

r '^' , dx - j '^^ - 3a<t» - 3a** + x^ ( ^• 

j-(a + te)l )<!* a* ,J2^^ .r da: 

ja; I 5 ' 3 | tki«''xl/4) 



a^i 2 



7i 



1 X i 

(a* — x^y ^' = 48 j 

r^^ X (2x* + 3a*) 

ha* + x*)i 3a* (a* + a:-)"^ 
dx x{ßa + 2bx*) 



8x' ~ 26a*x* + 83a* [ |/4> + ^^ arc sin - • 

lo a 



dx^ 



M (a + 6ar')« 



Jax _ x(^a 

(a + ia:»)T 3a* (a + 6a;*)T 

Jx(a4-6;r*)T a*l^4> 3a*T 2a*|/a ^/^ + ^/a 

Jx* -^ 

(a + Jx*) 1 

\{a + bx -H cx*)i dx = -j-a .- - ** + ^- - _ ' J <!> » dar. 

Jx' (a + 6^- + ex'), dx = (x - j^^) -g- + -^^,- - J <I>. dx. 

/. dx _ 2 (2cx + 6) \ j_ ^c^ / 

ha+bx + cx^''^'i^<'^-^')y^''^^'^ 4ac-6*C 

2 (6^ -f- 2a) ?^(2c^' + *) _ 

3(4ac-6*)ci>^ 3(4ac-i*)*i/^cl> 



3j, -^ (2ax + 6). 

(ao:* + bx)t (ax* + 6x)« 

2cx' 
T2c 



f: 



Ä* 



rf;r 



(a + &x + ca;*) « 



f _ _ ^ _ , _ (26* — 4ac) X + 2fl6 2 j4ac -4^6*) (2cjr -4- < 

J (a ^- 6^ + c*^*)"^' 3c (4ac - 6*) 4,-« ^^ (*«^' " **)* ^^* 

j (a + i^) 3 dx = -T (a + hx) 3 ^ 

Jj: (3a: + 7)T dx = ^ (4x — 7) (3x + 7)1" • 

Ji 3 jL 

o: (a -h j;)» da: = ^ (4:r — 3) (a + x) 3 • 



i) 



dx 






r 



(a -f- ^x) 3 
da: 






dz. 



a 4- Ax = 2'*. 



• j: (a + 6a:) 3 

r --T dx = - ^^ (2x + 3a) (a - x"^ • 

-' (a — x) 5 

r _ __^_ _ ^ da- ^- j^^, (26x - 3a) (a + 6a)v 
•^ (a + 6x)'3 

r 2-^ X . 3 /19 , v,^ * 

r ^da:^--+a: (3-^)3 . 
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[—^—- dx = Jr (öx* - 6jr + 9) (1+ x)l ■ 

J (1 + X)T *" 

r x^ , o i ^* 9 oo:* 9.6 a*a: 9.6.3 aM , , , vi 



1 +x 



= ^'. 



Clx—aS}, , .1, , * , 1 , ,,, I- ,,1 , i| 0—6 ^ 2(a;— a)» +te— 6)» 
•^*~''' ^ » « 1/3 |/8(a;-6)T 



hz" 



X = 






a/^^f dx = 3 r^,-3a f-^ 

Jl 3 1 

X (a 4- hx"^)^ fltr = gg (a + öa:*)3 • 

Jj;» (a + j;«)^ dx = ^ (4x« — 3a) (a + x*) s • 
J X (a — 6x')3^ dx = — a J 7p4rft)« ^' ^ "^ *^' ^ ^'^'• 

Jx^ (a + 6a;*)^ (te = — a* J ^^5 _ f,)» — ^t** J (^,_^)5 ' a + bx' = ^x\ 

a;» (l -I- x»)T da: = ^g-- (1 + x»)T • 

/■ 13 i 

) «' (a + Jx*)» dx = Ygg (a + 6x<) » • 



ix 



•' (1+ X) (1+ 3a; + dx*)T •' (1 — ^»)» 

r dx 
-'(l-x»; 



_ r__^£__ X ^ 



dx 1,1,/. IV- ( 1 * 2(1 — x»)5— X 



(l + X») 



x|/3 



(^-1)* 1 



2e+ 1 



r dx l , (z — lf . . 



l -\- x^ = s^x*. 



-'r/1-1- hT^T 



(a + frx')T 
dx 



o + tx' = zV. 



2ax 



^ (a + 6x')» . 



•'x'(a +tx»)T 

(■ ?^ dx = - 1. (2x« + 3a«) (a* - x»)f . 

•' (a* — x«)T 

f -—i dx = r^ (8x» - 21) (7 + 4x')V 

J (7 + 4a:')i '^ 
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Juxt 



dx 



r — s * 

\{a + bx)i dx = jj-{a + bx)^ • 

jia + tx')l dx = 3^ - 1 1 -^-^ de. a + bx^ = ^'.^ 

I 



dx k* , (xT — k)* 



I 



(j: — a) xi 
dx 



3 ^ 2a-i + i 
:- arc tß - — - - 

xT + kxT + k' *'l/» *|/^3 



a3 



= 3 



dz 



a+ bx = z^. 



X (a + bx) 5 



JUX 

•^ (a + fra-)T 



3 -L 

ctr -= - . j (frx — oä) (a + fca:)3 



r ^- ? ^ ctr = I (1 + 2x - x«)^- 

^'(1 + 2x — x*}3 



2^3 +x . 






^__-dx = -llüg(<,>:--x^+pLarctg:^^^ 



, l, z* — z+\ 1 .asr— 1 

-.- ar = r log — ; , TT, — = arc tg — -=^ 



1 — X* = e^x*. 



(1 - X')V 

/3x* 4- 2 , / 9 . , „\ 1 
j j^— dx = |y X* + 6| X 3 



X5 



C ?*— j- da; = :^ (2x« — 3x + 9) (1 f x)T 

'(x + 113- 



/* X** 1 * 

I ^ dx = -.- (a + fcx^) 3 . 

J{a + bx^)^' 

j_ 

(• (8 + 2x)T rfx -= I <i»T + 6 log ^l-T^ + 4 t/3 arc tg ^^ 

; X ^ XZ- ^'^ 



< !>' H . 



J(fEl)' dx- = (x-a)4-(x-t/ +(a-t)i(x-6)T_(x-a)"' (+-?-(a-ö)arctg 



2(x— a)"s + {^_^b)i_^ 

(X — i»)T|/¥ 
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1° 



X n äX' 



(, « *v^ j ^1/* \ ^ , 7 » . , 35 . , 105 gl , 105 . x 



_ 2 i/i^ ) - 6 ax' 8 a'x 1 6 a* ( 



(a 4- bxy 
bx + c 



n 

dx = — 



5 fr "^ 5 fr« 
fr 



5 fr' \ 



da: 
- x' (a + frx^) 5~ 



(2m — 1) (t"* - i 
a + Sfrx* 

2a*x2^3 






ci>"+ r 



1 — — , dx = , • 



b^i 



'' (a + bx')i b^i '^"^ " <pT + x\/b 



/. 



dx 



3r^ + 2a 
2a^x^^ 



* (l + x')^- 
fx« (1 + x^)T dx = ^ x'4.T + ig log *:^^ + 8 *rc tg ^ = - L !l n, ' 

/•dar 1 , a: + cb * 1 . *^ . 

1 
/• dx 1 1 d) * — J: 1 j, ^ 

1 « = i log ^V- — 2 ^^^ ^g " * 

^(1 — x*)(2ar* — 1)* 4)"* ' 



1 + x^ -- ^'^a-^ 



+ ^- 



4>^ 



r .^ ^-log*-f--^-2arctg*T. 

Jx-(1 +a-)* **" -h i 



1 , **\ir^*i: I _l 
I 1 r ^ 

4frV c|>* + fr'*x 2fr* 



r — ?— 3 ^u: = — '3 log ^; - -;- + - , arc fcg ^; 

J{a + bx')* ' 



fr* X 



x^ 
^(9x' — 3)T 



f - "^^ T'^"''^' 36fr*~*'■ 



' {a + bx)b 
J x'^ 



3a:^ + 4 * 
^= -135-**- 

4tx — 5a * 



da- — 



■2{z^'—l)'^ 2 Jz'-— 1 



d2. 



[l + X»)-: 



' 7 i 1 1 1 i ' 

fx^ (I - x-)7 d^--^ j y * — - *- + ,^,3 *' j 0)^ • 

• — j x"^ ja + bx^\ dx 
(^/-^ (1 _f ^ä-)T dx - 6 {2' {z'' — ly dz. 1 +\/x ^ z". 

P(l-l-xi)ldx^-|j(^^,^^. 



l +XS 



-rx« 



/o 



r _dx _ 2 _^P C ^ _ 

f cte_ _l a + |/.r 

J y/x (a — \/xf * ' a — \/x 

dx __2'^^ 

l/x(i4-a;*)T (1 + a;»)v 

' a;4 (1 — - x^) -^ ^ ' 

Vx + If ,„ „ .r - 1 



J ' 7 ' d;r = 2 -p,-_ + 2 log a:. 



I 1 1 



r - - . (i^'-- — -^— -log- , +,. arctg * - - - • 

s 

f^^- * t ^-^' <te -- — 6 )V (^' — 1) dz. Vx-^\ = z'V x. 



^—^^ j x^ (a + te" i dx -^-^— 

J *^ 6(n + 4) /; (w + 4) J x"-^ 

\x^ Va + 6x"dx = i'f ^'fei: - "^^^^ f «^^ d^- 
J 6 (w + 6) & (n + 6) j o:" ■ * 

/, , - |cos^ loßll— 2a:cos-+a:M+cos "logjl — 2a:cos--- -r- «^M + ^os -logjl — 2a:cos' --|-a:*| I > 
1 + ^r" n| n ^\ n ' / n ^\ n ' / n ^\ n ] | 

/ .71 .371 .5?: 

^ l o; sin - ^ o; sm — _ a: sin — 

, 2 \ . 7t ^ w , . 371 ^ n , . 571 ^ , 

+ - <sin arc ter — + sm arc te - -\- sin — arc tg — + 

71] n ^, 7t ' 71 ^ , 3?: n ^ , 57t ' 

/ 1 — X cos 1 — X cos 1 — X cos 

\ n n n 

Jl-^x- ^ -^ cos^log(l-2a;cos^J'+x«)+cos^^log(^^ 



.2:: .47t . ÖTt 

j: sm — , X sm - ^ j:; sm - , 

, - / . 27t ^ n , . 47t . n , . 67t ^ w , f 1 , ,, s 

+ nnn*'°*S - -2^+sin^arctg ^^+ sm--arc tg - — ^^-f .. V _ - log (i - a;). 

1 — a?cos 1 — :rcos 1 — orcos - 

n n n 



/da: _ ^(^\'' C de _ lau 

a + bx'^ ~ ä U/ J J + ^« ^~ [bj 

C dx l , J^ -- a 

j X (x'' — a) ~ an ^ x*^ 

C d x _ 1 , x'^_ 

J X {a -j- bx'' )~ an ^ a + te'* * 

r .*^_ =. ^ L _^ r ^""' rf^ 

J ic' (a + 6a:" ) ax a J a + bx" 



z. 
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J ä^ (a 4- ia:'^ ) ~ 2ax* ä J a i- J^ ^' 

C dx _ ^ X n --J_ Cdx 

J (a -f bx'')^ ~" an(^ an J * ' 

dx \ Cz^—b , , , 



ja: (a 



/, 






2a: K^ . n + 2 |- 



j/a + ^^'^ 



a7i 



an 



1-^4) da;. 



x"" 
dx 



r uu; 2 1 

I -1--^ ^ - arc cos 

Jxl x""— l w 



r dx _ 1 

ixS/x^ — a n\^a 



x"" —2a 2 



arc sm 



= - arc sec V x^^ . 



Ja^l^a + fca:" nKa ^\/^ + l/a nV a ^ ^\ nVa^ ^\ 



r dx 2 . ./te'» — a 1 . bx^ — ^a 

- .-7 =^- = rr arc tg \/ = = arc sm — .-- 

J X Vbx'' ^a nL^a V a nv/a bx" 



r dx 2x n — 2 C dx 



Kct 



f X . x^ , n^2 IX j 

\r r L-^ dx =- — — dx. 

J{a + hx^f awci> an J ^ 

C x^ j x^ , n — S Cx- j 

1 7 — i~i, nx4 ax = -' - + I - ax. 

J[a + bx^y anqy an J ip 

jka +te« an an } ^ "^ 

J\/a+ bx" «^ an J 

C X j 2x^ , n—4: C X j 
dx = -z:^ H — - — -^ dx, 

J(a + bx-)l ^""^^ '*'' -^^^ 

C .^:.__^ d^ ^ _.^^^ + ^-J r ^_ da:. 

fi/v^"^ r , 2 ,- — . , 2 . 1 

dx = - 1/ o:" — 1 + - arc sm . _ • 

J X n^ n \/x^ 

r'^"-^ei^ = V*--''^arctgV/^- 
p/^ + « ^^ _ <t>^ M3n- 2) ,- 

ri?J:>")! dx = ;- c,.v + 2« ^/^ + « -^^^ log ^^-* --elf , 
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ao; 



2a 



j x"'\a + toi 



da: 



Lc" (a + bx)'^ dx = ^ 



(x-i^a~rbxdx-\ ^" maip'--^ m (m - l) a'<t>'- '^ m(m--lKm-2) a' <!>--' ^ 2*t ^ 

b {2m +5) b (2m + 5) J ^ ^' ^• 

fo:- +T i/fr"+^ da: = ^^ l^bx^cx' -~ .- ,-*--. f -7-^"^ = dx ^ f— ?== (te. 

J m + l 2 (w + J) J p/j^ 4. ex* m-\-l J i/bx + ex* 

I X""-^' _ (2m -I- l)to'"-* (2m4-l)(2w — l)6* x'»-^ __ {2m + l)(2m—l)(2m—S)b^af"* 

+ \[m'-]-2)c (m + 2)(w4-l)2c*"^ (m + 2) (m+ 1} w4c'^ (m + 2) (w + l)m (m — l)8c^ 

+.. .±N (to + cx*}T + ^^^ Jl/'tx+ "cä*. 



r _*^__ _i ^ f d 

J x*" (a 4- to) a (m — 1) x""'* a J x"*-* fa 



Ar 



(m - 1) 



(a + te) 



j6 H-a^ 



0:2' ^ 1. 



1 b b^ . , ^^ . a -\-bx 

[m — 1) ax"*-* "*" (w — 2) a'o:'"-* (m — 3) a^x'^-^ ■+- -X ^m og 



X 



r dx __ 1 m C dx 

J x'^ia + bxy ~ ax"»" *i aJ x'^ip ' 

C dx ^ j _xl 

J x{a + bx") ~ an ^ a-\- te" 



dx 



x*^ |/a 4- bx 



26«n.l f 



dz 



J [f- — ay 



a + bx = z^. 



bjlm-- 3) 



3) r d 

lU.r'"-! 



dx 



a{m^l) x""^ 2a(w— 1) J^m-n/^ 
( (wi — 1) ax""^ "^ (m — 1) a« ' 2w — 4 x""^ (w— l)a' 2m— 4 2m — 6 x"^^ ' 



2m— 3 2m — 5 6* 



1 



2m — 3 ^im — 5 2m— 7 ¥ 



j 



dx 



(m— Ija^ 2m — 4 2m — 6 2m— 8 x"** 

1 6 (2m— 1) f dx 



.+ 



X i ^— i^ Jxi^^ 



— 1) r dx 
1^ ) 3 



x-(a + to)T im-i)ax--^l^'^ 2a (m 

_ J 1 2m— 1 _& 1 2m— 1 2m— 3 _i*_ _^ N | J_ _^ 3&N f dx 

(m— l)ax"»-i (m. — l)a* 2m — 4 x°^-« (m — l)a' 2m— 4 2m— 6 x""'' ^" — x\i/^— 2 J 1' 

-^ dx = — + — — +. .. ^ + X + log (X - 1). 
X — 1 mm — 1 2 ^^ ^ 

f x"» , x™ a fx"*-^ j x"* ax"*-^ , a'x'"-^ 1 a"» , / • l v 



f x^" , 

J(är:rto? 



X" 



am 



6 (m — 1) (a + 6x) 6 (m — 1) J (a -f- bx) 






dx. 
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X — a =^ z. 



a I x" 



a + bx^ ~ b (m — 3) b J a +bx 



dx. 



_ I $1** m a^>^-^ m(m— 1) a^«^__ m (w — i)(m — 2) aV»-^ , „j2i/$ 

j2w -h 1 12m— l"^ 1.2 2w — 3 1.2.3 2>n — 5 """'■'— ^ p'^ + i 

•'(a+öx)T aK^ a Ji/^^\2m-i 12m-3'''"l.2 2m-5 '-^ \b^'^^\/%' 

t 

J, : , .1^ ^ (3m + 2)6 (3m + 2)6 I ^1 ^' 
'^ {a+ bx)ii ^ ^ ^ ' ^ • 4>3 

(^±^^dx ^ b(S-m) r^_ 

J 'x^ - ^ - a{m— l)x'»^-i ^ alm— i)Jx"''' 

C(a + bxy.^ <t>' I 6(4-m)rc&' , 

J X'» ~' a (m — l)x''^-^ ^ a[m— 1) Ji"»-i "^' 



JV, 



+ bx 



dx = 






fc (5 — 2m) rl/^ 



(io;. 



a{m — l)x'"-* ^2a(m 

_j l , 1 2m— 5 & 1_ 2m— 5 2 m— 7 fr» ^ N 1 1 _ Wf fl/^ ^ 

"~| (m- l)flx*~-i "^m- 1 2m— 4 aV^« m— 1 2m— 4" 2m— 6 aV"'"^ "'— j: |** + 2 J x '^* 

r(a±bx)j _ _ »^ , Hl-J"^ (^ dr 

J x"^ a(m— l)x»«-^ ■^2a(m— l)Jx"*-*^- 

r (a + frx)T ^V^ I fr (7 -3m) C^^ 

J X'« ^ ~ a (m— l) a;"»-i ^ 3a (m - 1) J x'^-^ ^• 

Ha + frxjT ^^ fr (8 -3m) C ^ir 

J x"^ a(m— l)x^-i~^3a(m— 1) Jx"*-A 

— ^— - J X''' ia + frx«j dx — 
J x**»+i I/o 4- fric* dx = r;^^qj^ I -s'» {z^ — a)^ dz. a + 6^' == s!^- 

X''^|/a + frx« dx-- -^,-i-|/cI> 7-T TT- ^• 

J m + 1 *^ m + 1 j j/^ 



I X"* (a + frx«) dx 



m + 



;*--iiTTl'-^5 



cfx. 



C da; 



(• ^ L + ^ : ^! +....+ 

] X*"' (o + tx') (2m — 1 ) aa;«"'-' ^ (2»n — 3) a*x*"'-' (2»n — 5) a'x"»- " ^ — 

(■ dx 1 h_ ft^ _ , _|. frl» . ^^a + fex* 

.1 i«»H"T^o _,_ t^i) - •2max*'»"*'(2»i — 2)o*x"»« (2m— 4) o^x»»'* "•"■■■'- o"* * x 
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C dx _ ^ _ 1 _ ^ f ^^ 

r Ar ^ _ 1 b [fn+ 1] T _ dx _ 

f dx ^ _ ^^r+?*_ _*^r7? f ^_ 



dx 



|/*_ 



r.r + 



m—2i' dx 



jx'^f/x*— 1 (w--l)x'"* ' m — 1 j x'^'p/^) 

f- _ ^ _^ 1 2m- 1 (2m-l)(2m->3) (2>h^ 0-5^ ( k^l^^^VC^^n-O'-'- 
^x«'" ^-^ p/l — x« ) '^2m— 2 "^(2m— 2)(2m — 4) "^ ' (2w — 2). •.4.2( 2?riX*'""^ 2m .4.2 ^ x 

f —^ =-h^2m-2 (2m-2)(2m-4) (2m-2).-4.2 ) t/l^T^*" 

)x'^\/i—x* j 2w — 3 ^(2m— 3)(2m — 5) "^■■■'(2w — 3). 3.1 ( (2m— llx«"»« 



VI 

_ dx 
x^ [/a -\- bx*' 



VI 

_ l/^ fc(m---2) r dx 

(m — l) ax"** a(m — 1) J j;m-2 , 



(m— 1) jj.m-2p/^ 

J i. in *^ = 2-m + 2m-^2 + - 2 + 2 ^^^ ^^ " ^)- 



C X 

Ja-f 



dx 



~ (m—~\)b "" fe j a + fcx* 



f fcx* (m — 1) 

+ ix^ (2m —1) b "" (2mr— ~3) fr« ■^" (2m^=^5) fr=^ " 



a"" f _dx 

fr°» Ja +5x« 



ax' 



h-*+, 



9^9m-i 



a'x 



- 2F^ log (a + frx»). 



/x' 

J a -i- frx« 2mfc (2m — 2) fi "^ (2m — 4) b^ 

r «^"^ _ ^ _ _ ^""^ g (m — I) (V^-^ , x^^^ * m— ! far^'^ 

J(a + fcx*)« ^ ~ fr (m — 3)ct fc (w - 3) J V " 2fr4> + " 2fr J <|, ^'• 

f- £1.. dx = ^"^- V"^* - ^^-^ (5^ dx. 



Ji/x^^ i 



x'^l^cj) , m^ l fx"^^ 
m m Jj/^ * 



»S»( 



r ^"" w,. ..„, -^.i^-*'"-\ g»»-! a«j..».-s| ( 2»n-l)(2>n- 3) (2m-l)(2 m-3>- 3 

J|/ä^¥* ^ "^ 1 2m +2m(2m-2)*** ^2m(2OT-2) (2w— 4)*^ + 2w(2m— 2)-.2 " 1 



+ 



(2nj— l)(2m — 3)-^ 
2m (2m — 2) •••2 



o'"' arc sin 



'\/c^—x* j2m+l^(m + l)(2m— 1)" ^(2)n + l)(2m— l)(2m— 3) 

2m(-2m-2)....2_ „ 

"^(2»i+l)(2m— 1>-1 



a^a;*'»-* +• 



f '''" -ix ^'""^^ I (">-^)^* r^'d* 
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r ^ 



' l/^'a 4- bx* 



_x;»-«l/^" a (m — 1) fa:'"-* 
dz 



/;;7^.r*'=-"-J^--*r- "+''"="^'- 



' (a 4- fea;«) 

rtm-i-l 






1 C{z* - a) 



rf^. 



a-\-bx^ ^ z"^ 






oa; = -j^- I —^ dx. 



n/p -^ to ' ^„ _ _ __*i _ ^ ( »» - 4) fi/i ^ _ _ i/j , _L- r ^ 

J a;'» (m — l)aa;"'-> a(m-l).a;™* (m— 1) x'"' "^m — f ''a;"'-«|./^, 



i a;«' '^^ ~ (m - 1) a;"'i ^ m — 1 J a;"' * 






(m- I) 



4>'j 



x-*^ la 4- Ja;) 



(Zx 



6(p + 3) 



2 ^P+v 



b (2p + 1) 



J(a + Jx) 

J(a + *a;r » ix = 



3 ^P+s 

3 <j,''+f 



b (3p + 2) 



/(« + H'"'^-J*aAn*"^ 



-+1 L 



|x(a + te)'eL- j, ,^-^^^-^^ 
Jx(a + &xpdx = ^2|^-^^^j^_ 



J X (a + bx\ 



2a 



//<r ^=^ ^ \ j» 

b rSjJ + 5) r b (Sp + 2) 



bi2p+ \) 
Sa \ 



X r— 



3a 



H^^''V^='FW^V- K3P + 1) 

j X* ja + bx\ 



dx 



<af' 



b(p--H) 



2a» 



2ax 

^IpT^) + FIp + 1) (p -i- ^ ( ■ 



\x'-\a + ix)' dx = ^3 j ^Pt-'-i (^fl - a)*dz. a + bx ^ z<,. 



jV(a + i.tf'^dx^-, y:\a x' 



4a:c 



1 a?' I a + frxj 



1 

P-T 



dx = 



b (2p + 5) 



+ 



8a* 



X' — 



b {2p ±S)^ b' (2p + 1] (2p + ;i) 
Qax , 18a* 



fc (3/? 4- 8) ( fc (32? + 5j "^ fc« (3i? + 2) (3^? + 5 
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1 



I8a» 



U« la 4- bx]"^ dx - -MZ^ Li _ gaa: 

IV fO + tolP <te = -*^^ I J!» _ ^«^* 4 ö?*.^ ??!__ ( 

; ^ -^ •*' J(p + 4))'* b(p + S)^ b*(p + 2)ip + B) 6»(p4-l)(p + 2)(j)+3)i* 



(a 4- to)9 * (p — g) *^ * 

dx 2 



(a + ftic)''"^"«^ 6 (2p — 1) *'""«' 

dx 1 . 1 f da? 



r <te _ 1 IC 

J X (a + frj;)p ^ a{p— i) <i)P * "^ ä J ä:<i>P-* 

"" ^ (p — A — 1) a'^^* ci>P-''"i ~äp""^x 



-'»g? 



j 



da; 



X (a + bx)q 



— — ds. a + bx = z^ , 

z^ — a 






dx 



a -^ bx = — • 
1 r dx 



x(a + bx)''^ a (2p • 



_2 l_ r dx 



dx 



x(a+bxf^'^ a(2p+ 1) 



+1 r ^ 



Jir« 



k=p'i 



bp , * 



da; ^ __ A V ^^+ ^ ^_ I _j^_ Iq^ r 

T« (a + 6a;)i' ^ (p — fc — 1 ) a^^ ^^p^-^ qpx "^ ai'+i ^ o: 



^p4-g-l 



r da; . r ^^+9-' . , , 



or* (a + bx) 9 
da; 



j^ 

2:^ 



J /r* 



1 ^^ (2p + 1) r dx 



x^ia-^bxf'^i ax^^'i 



i 2a J 



P+^' 






dx 



X* (a-f-6x)'' + T 
i 



2a— t (2p 4- 3) X (2p + 1 ) (2p + 3)^ft* r «^ 






4>p 



80* 



r dx 






;da; = 



bx)P b*{p — 1) *^^ *' ip — 2) 4>^-* 



^^da:=' * 



(a + &a;)T 

X 

'{a+bx]^-^i 



2q-p 3-p(^.^|-r 



f X , , 2a I 2 

.',. . 7.^.p+4 ^ 2p — 1 



t (2p — 3) ^''T 



P-T 
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J(a + bx)P AN (p — 3) V-» ^ (p — 2) <|>P-« (|j — 1) 4,p-i.(- 



(a+bx)q 



4ax 



4o' 



J X p J X 



--dx-=-}— - -I ^ — -i** X ^ 

bx)P 6') (i?— 4)4>^^(p — 3)<I>P^ (P — 5i)4>P-' (l'— l)4>P't' 



Ä=q-1 



J X ^ p+q—k J X 






a + ö^ = ^^. 



•' ^ 2p-i j X i/<t,£'^i!;'---^*-i^ Jxi/0 

|'(a +6a;)'""v . 3*^+1 f*"-*" 

(•(a + 6xr V ^ 3*"- : ^ r<F- : ^ 3 '^^ «* *p^ _ + «. r ^_ . 

J X ^ 3^,_1^"J j; "•*' 1 ^ 3/)— 3Ä; — 1 ^* j 4. 






ar4>s 



J nc* aa; a J .r 



<|)5 /t=o 



3 

a;ct« 






fL^+i^r^cte 



J x* 



^"•^^ ^b{2p- 



ax 



P — 1) f*"!! 
2« J X 



<2x. 



J x^ ax Sa J X 



ax 



J x^ ax Sa J X ' 

aa + bxV ^^_^^\l_^ HP_-1) I ^_ 6V (^1 ) r*" rf^. 
Ja:' 2a (o:* cur \ ' 2a' J o; 

na + to)'^L^ _ c|>''^^j 1 6 (2i) - 3)1 *M2p - l) (2/? - 3) Cft>'-'^ . 
J x^ '^~~"2ax\x'^ 2a (+ ^^ J-IT^^^ 

— ^— - j x*^ ja + 6a:-| dx . 
J (a + te«)'' tioj 



-22? + 1 "^ 2i; + l J "^ 
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P 

f (a» + j;*)T da; = X4,i - p far^^f 'dx = /-*-^ + -^*- L^'^ dx. 

r "^ ^ 12^ + 2"^ (2p + 2)2p""^ (2;>.+ 2)2p(2p — 2) 



+ 



i2p + 2) 2p {:1p - 2) (2p ^4)- + + ^* ( ^ P/* + Na j ^-^ 






^9 



fx* (a + fcx«)p dx 

LrM« + *^*)9 dx = ^f.^ J ^P ^''-* (-8^ — a) d-s'. a H- frx' = <2^. 



2fr (2; + g) 
^ M3 + 2y)) fr (3 + 2p) 



l-2p) W '^• 



P-* ^-^aMp— 1) J. 



dx _ jc^ 

J {p} + xy ~ 2cfi (p^^ l) *P-* ' 2a* ( 

{2p — 1) (2p — 3)- .(2p — i — 2Ä:) 



dx 
ct>P' 



1 



2p 



1 



1 V i^/'— jJifP^z^^" •' 



/f=o 



(P — (i? — 2) -(p — 1 — k) (2a«) Ä4-<^(^P-/iM 



(2p — 3) (2;? — 5)- - 5.3.1 1 x 

(P — 1) (/— 2)-2.l (2a*>-« a *^^ ^ ä 



_ n-4 1^ 



<!> 



p — S 



X 



_ ^ . _ (2p-^3) ('2p -5) _ 

(p — l)!>a*'$P-* ^(p— 1)(;? — 2)(2a*)''4)P-«"^(p^l)(p — 2)(p — 3J(2a«)'\|,P-' 



+ •••• 



(2p — 3) (2p — 5) 5.3 X ^ (2;? — 3) (2p -5) - -5.3.1 1 x 

■^(p — l)(p — 2).."2.1 (2a*)P-**^'' (p— TKp — 2>. .2.l(2a«>-*'a*^^^ a' 



r dx X 2p — 3 fdx^ 

J (ÖT— xf ~ 2a- (p — 1) 4>P-* "^ :ia* (p — 1) J 4,^' 



1 



Ar=p-« 



±- Y (2j?— l)(2p — 3)— (2p--l — 2fe) X (2p— 3)(2p— 5 )-.3.1 g a + x 



/p=o 



f ^ 1 1^— n«p-* , , , 

aT^ = >o T^ , „dz, X — a =- z (x + a). 

~ 2a^ (p~— T j <i)P-« 2a*TjP — 1 ) J 4)''"* ' 



Jdx X _|_ 2p — 3 r dx;^ 

\a +'frx«)P ~ 2a (p — 1) i|)P-» "^ 2a ("p"— i) J 4)P"» *. 

/• dx X ^ — 3 r dx 

-' (a + 6x«)^ ^ aip - 2) a>^' "^^ - '^ ' **■' ' 
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dx 

-X' 

dx 



r dx ^ X 2p — 2 ,- dx 

■' (a* 4- x*f+^ a* (2p - 1) a/'T ** ^^P " ^) J ^pi 






Ni X 



_ I L , 2j>-2 __ (2p -2) (2p -4) 

(a + Jx^^^ j « (ai» - 1) «"'•• "^ (52p- 1) (2p - 3) a»*P-» "^ (2p - 1) (2p-3)(2p-5) a'*P-' ' ' *»( j/ 4, 



/: 



rfa: 



X (a + bx^) « a (p — 2) ^ « 



1 1^ r dx 



X<I>« 






/; 



dx 



M + 



111 . 1 r dar 



(o + bx*)"^^ 1 ^^^ ~ ^^ "'^^ "^ ^^^ ~ ^) ***'■' ^'^^ ~ ^> "'*'■' '*' «^ jj/ *"''*'-' ^ l/* 



aP J x\ 



C dx _ 1^ r da: __ 6 Täte 

J X* (a -f 6x*)p ~ ä J x*<|>p* ä j ^ • 

• a:* (a + 6x*)q •' ^ ^ 

dx __ 1_ r cfcr _ b^ C dx 

x^ {a H- bx'^f ~ a J x^<^* aJ x^^p ' 



X 



dx ^ - 



(a -}- 6a;*)? 26 (g — p) ^?'* 



<2a; 



2* (p — 1) ^+> 



^26(p— 1)J*P-» 



dx = — 



86 [p— q)<p<i' 



r x^_ 

J (a -t- bxy 
r X* 
•' (a -h 6a;')f 

f da; = ^ r^ P-* («< — o) (if. a + 6x» = «9. 

■'(a + 6a;«)7 ^'' -' 

r(« + 6x*)f^^|rgl^^^ a4-6x« = ^. 

J X 2 J«^— c 

) X '*^"|2p + l+2p-l + 2p-3+ 1 )*^*+'^ jx 

r(a + |x^^^_*^' M2p+X)r ^^, 
J X* ax aq j ^ 

——— I X'* ja + 6x^ I dx. ^^—^— 



dx 



l/<t 



jx (a + üxj" ox-gj, l^_^2 p + l( 

r dx X ^ 8p — 4 r dx 

j (a + /»x»)p ^ 3« (p — 1) <i>P-i "^ 3a (p — 1) J *P-' 
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r dx ^\ C dx ^h Cx , 

f _ dx ^1 r dx b Cdx 

J a--' [a + bxy ~d J ic=4>P-» a j <j> * 

J (a + bx^)p 4a (i> — 1) ^^ "^ 4a (p — 1} J cj/"* ' 

r X _, j^ 3/? — 5 f ^ ^ 

J (a -f fcjr'>' ^''' "^ 8a (2? — 1) cj,'^« "^ 3a (p — 1) J cl>* 

/ 

J (a H- frx-*)/» "^ "" 4ä (2? —1) cl>^* ^ 4a (2? — 1) J 4>/'-« ^■* 



Ji. 



+ bx^)p 



dx ■-= — 



a- l C dx 

'6b (2? — l)<j/ * "^ 3fr (I? — 1) J 4>» 



ja:*" (a + &x*^j dx 



I ^in-i |/^^ jp ^,-^1» dx = - \z i/a + fcr d^. a" -^ z. 

Ä'" * (a + te")v da- -- -^- <l>2 . 
I X««* (a + &a")2 rfa- = - J -s' (a + bz)i dz, 

J x'^ (x" — a) ~" a (n — i) x"-* '^ a J x"— a 
j i*«+M^" -— a)~ nJz'^ [z — a) ' 



a-" - z. 



X" = 2". 



r da- _ 1 ) l __ 1 ( 2n_) 1 __ l ( 2n(2n + lJ) l _ t | 

J x«^» (l — x«^) 2n — 1 I ^««-* X««-« ( "^ 2n — 2 I <&*"* a:«"-«( "^ 1.2 (2n — 3) | <r>«"-^ a«'«-' ( 

2n (2n + l) (2n -f- 2) ) _l ^ _ I 1 ^^i?'* + l)^-(4n — 3) ) j _ 1^ | 

'^' 1.2.3 (2n — 4) ( ^^-' X'"-* ( "^ ' 1.2 ... (2n — 2) H> ar ( 

2w (2n+ 1) .•.•j4n — 2) . x 
"^ J.2..(2n — 1) ~^^8cj)* 

J x'* ^ ^ (a + bx") ~ anx" a^n ^^ x" 



j a:'»-'" (a + hx") '~ a (n — m — 1) x"'"-^ a J cf) 

r dx * j^ _ fr Tx"-"» , . 

Jx"Ma 4- frx") a (w — 1) x"*-* a J 4> 



dx. 



X"-' (a 4- frir")' a (« — 2) <i>a- 



_2ft(n-l) r« , 
;«-« a(n — 2)j^»" 



8() 

C dx _ _ 1 _ b (m + n — 1) C dx 

J X"' [a + bx'^f ""' a{m '— 1) ^o-"»» a (w — 1) ) ;i-'"-"4>* * 

( dx ^ __ l _/>(m + 2nj-- 1) r f/a* 

J o:"* la + ^^"}'^ a (w — 1) <t V" * refm"— 1 )' J a;'»" cf)'* 

/• dx ^ _2l/<(>. 

) « , . n 

^.X'^^ [/a + bx'' iiax'i 

/ ^" 1 1 1/ a + fo;" "^ wax« 2a J j; p/'^j, ~ nax'' na[/a ^^ ^ ^ 

/- Ar _ i/cj) fr (2m — n — 21 r dx 

J X"' \/ä ^~br'' ~ ~~ a (w ^^i] x""^ "" 2a (wi — 1) J ^^m-n |^~^j^ 

r dx _ 2 2m -\- n — 2 r dx 

J a 4- fr'^" fr fr J a + frx" ' 

r f-"' ,, dx - y log (a H- fra-"). 
j a + frx'' frn ^ ^ 

J 1 - aa-' ^ ~ - ä(n"+ T) + a J i - aj;" ''^■- 

I, n ^ = f- - I,. log (a 4- frx"). 
a + frx'* frn fr-w ö ^ ' ^ 

•^ a* _ x^e ^ 2 - « 2 - , « 

a — X*- a -\- xt 

r .TS* ^ 2 , '' 1 X'' — \ 

J ., . , ^' -" arc tg x« = arc cos — -- - , ■ 

" x*' -\-\ n ^ n x"- -1- l 

'fr 
arc tff x^ \ / 

l/ab 

n 

2 , 1/ a + xj [/b 
a-bx^^--n\/ob''^~^l_^^^ 

ji:"..'^=-.'-'"'-4'*''">^('-^'»%^'*)-;."-"''""»'*"'«*^('-^"»'!:+-i 

r , ,x a* sin '" 

— cos ^ ^ log 1 — 2x cos + a:M ^ 2 sm ^ - arc tg 

n n ^\ n ] n i_xcos^ 

n 

, . , ^ Jt* .sm c / , , \ X* sm 

. , . 3(w+l)7: ^ n , o . 5 m -1-1) TT n , 

1 — iccos — 1— xcos 

n n 

cte = — cos ■ log 1 — 2x cos - -h A cos log 1 — - 2x cos + ^ / 

27: 

1 6(m+l)7r, /, „ 67:, ,v ,2 . 2(m+l)7: ^ '^ ^^^ n 

— cos — log 1 — 2j; cos \-x^\ h-sin ^ arctg 

1 — X cos 

n 

.471 .671 

, 2 . 4(m+l)7r ^ n . 2 . 6(m4-l)^ . w , 1 i /, ^ 

+ -sm ^- ^ arctg 47:+..^^^ n ^^'"^^, ß, + --,, log(l-x)^ 

1 — X cos 1 — X cos 

n n 



\ x*^ 2 '^ / fr 

-^a + fra:" n|/afr V a 

Xi 2 
r.-h.n^'^- JOg 



H7 



Ja + fr>^^ fc(w»_n+i) b J~a + bx''^ ~a\bJ }i+z>^^' ''* ~ Ui 

mfl 1 

:a — bx" a\b] J\—z" \b) 






(2x 



+ ^ r 



.,.xi-l 



j;^ 






^■" 4- l 



J (j"» — af 



2an * X" — a 



J [a + ^0*")* bn^ awcl> w (a/? — bq)' a -\- bx" ' 



I , n T "Y9 »^ = \' - log 4>- 



nct> 



dx 



, , . ,Ao w^ — / «- - 4- T, log Cb = i „u iVn — J^ • ^4" ^x^^ '^■= ^'^x'\ 

{a 4- bx'')- nb^^ ' nb^ ^^ J 2:"^^ (£"" — b) ^ 

X"* j„ j;"*-"^^ . m — n 4- 1 fx»"-^ , _ x"'-n^^ ^a (m — 7i + \) fA*'"-" . 

^nJj ci>' ^ ~ fc (m — 2ir+ f) et "" fr"(m— 2n-}-"l) J <i>« ^• 

^.m f 1 ^ __ ^ __ 1 fx^' 






nuip 



+ 



na 



Cx"' 



dx. 






pSji-l 



j (a -f- bx'^f 2awc|>* 



.<,. dx ^ — r - ^ d-?. j" — fc - — 



J (a 4- frS"}' ^'^' ^ <> (m 



— 3n -t- iT** Hw — 8n + ij J cj)' ' 






2a"" 



r J^"-'__ da; = - log (a- 4- 1/4>1 



.: ^ _ cir -- . arc sm - x'* -= 7— arc cos - 
j 1/ a* b^X'" bn a bn a 



- ' dj^ - r^= 

^ bn {/^ an v <!> 



I ■ 

' \a 4- bx^'Y 
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vdx = -— T~^ — ') — • ^ , -\ - — - ^ 



J X'"' ^ ' (H — l)i"-i + 2 (n — 1) j i/^ 



ri/a + 6a-'' t/<|, , b r dx 2b C z* , ... , 






3anx'*' 






3 5 



f(a -+- ix")« . ct^« 6(2w — 5W--2) f4>« ,^ ,. far«'»'« , , .^ ,, rx^"^' , 

+ Sa^b J "^ dx -t- a^ | 



a(w— l)x"*^ 2a (m— l) 

dx 






x^la + bx'^f 



da- 



I (a + ix") n dx = ^ a \7-ir:_ /\i dz. a -\- bx" - 2'*'.r". 

I (a + 6x*») n dar - — aM . ^^ __ , dz. a + ix" - ^'"x". 

I (a -f ix")p dx - a ) cf/^-^ dx + b j x"*^-^ dx - x <&'' — iw/? j x"ci>/'-* dx. 

I X (a +- ix") n dx - — a L ^^—r^^ dz- a + ix" ^ ^^'x". 

fx (a + /^a:'')P rfa- - -^^- + -^^ fx<t»^» (ix. 
J ^ ' np -|- 2 n/3 4- 2 J ^ 

Ix fa 4- te»)^ rfa- - «?!:"_*iÜ + '^C" -_i) r*9 dv _ ?-t'*9 , _«wp f P -. , 
r^"^^"-^"^- binv + H)^ b{nv^2q})^''^ «i? + 2?+ »i/rr2^.' *' 

U» (a + 6a;")p dx - ^% + — *^^- - rx*«i,p-' dx. 
j «p + 8 np + 3 J ^ 

Ix» (a H- 6x«)'^ dx — «*'— + ^^ C» - «1 r*' dx - -«^'*^ + '"^^ fx»cb-, "' dx 

Jdx 



(a + Ax") n 

i 



' i — 2'" 



dx j' ^'^■* 

bx'')n 

dx X 

[a + ix") n a^n 



— d^. a -f ix" - ^"x". 



dx 1 rz'' — i 



•^ (a 4- ix") n "^ 



8<) 



r dx _ qx nq + q — np r dx 

J (7+ te")f " an (;. - q) c|>V;* "" '^^ ^^^ ~ ^^ ^ c^r^ 

Ja:(l + x*y n J zP ^ 

1 
r dx ct'^ 

K^a + bx'^Yn ^^ 



X 



9>n>3 



-' (a 4- te")« "^ '^ 

r X j X* 

\ - -n\^.dX = 

' (a + te") n" 2aci)it 

J; " r P^~~ ; " P.] an[p-^q) J /i./-^' 

«+3 ^^ = - -. • 

' (a + te") n 3a<l>n 

J . o; nJz^ — a 

i (« +*^:)«- rf^ ^ _ j- ^" ^. „ + i,^., ... ,„^,, 

.' x^ Jz"—b 

8n I 1 

Ha + bx-)'^ dx^-a* f, ,, ^" r,, d^. a + to" ^ Ä^'a:". 

J ^- J (z" — ^)^ 

^'" ia + bxj dx 



'ia 4- bx'')q j ^ __ ^^^ ___ M£— np — wg) 
X* " ax aq 

\p 



. /; + 1 ) (p + 2) (p ^ ¥) (p +^ ^ *' K ■ ^- NX <1.P . 

J *- ' b[m->rp + i) 6(m + p+l)J »» + p + 1 »»+j?-i-l.' 

jx (a + 6xj, rtx -j^^^^^^^j 6(«««+i. + 3)J^ *'**• 

gw+^+g 1 gw+;;~' 1.2 qm-i-p—q r.2T3. ~ gm+jö— ^^ ~ ^ j i/"»»^ 

1 1 

J ^ ' 6(2m + 2p + l) 6 {2m t-2p + l).' ^ 



J ^ b (Sm + Sp +4) b (8w + ^2? + 4) ; . 

L"^ [a + bxr^dx = , ,|^;^ \^,-, ,, 4^? _, ,, i X"- ci," ■ \ dx. 

J ^ b (Sm + Sp + 2) b {Sm + 3p + 2) J * 

J ^ ^ (3tn -\- 3p + 1) b (3m -f- 3^? + l) .' 

r *r ^ __ _J , m- \- p— 2 r dx 

J X''' (l — ^)P [m — 1) ;r'"-i ci>P-» "^ m — 1 ; a:"^^» <i>p ' 

J JJ'" {a + 6aj)p ~" J. [az -M)p -r^ - 1 . 

^ (—/;)'"-*) 1 i_ ^^ _i_ WZ (m 4-1) m(m + l)m-[-2) , m(»n + l)- • (m— 7;-8| 

a'^' 1(2^—1) 4>P-^ (2?~2)aci>P-^"^1.2(2;— 3)aV'-' l-2.3(2? — 4ya^<l^^^^ 1.2.3.-..(2i— 2)aP--ct> | 



"^ aP) {m — i)x"'-^im—2)ax"'-'^ 1.2(w— 3)a*^"^-^ l.2.3{m— 4) a=^>"-** " 1.2.3- -im — 2) a"--.r | 

"^ ^ ' 1.L^3....Q; — 1 ; a'"»p- ^ ,r ' 

_ 1 m -{- p — 2 i' dx 

~ a(p— i )x"'-^^^ a (p— \] J x'^üpp-^ ' 

_ _ 1 ___b{ni + p — 2) r dx 

(m — l) ax"^-* (|>P-^ a (m — 1) J a:"*-*<i)P ' 

r dx _ j_ 1 I (2m4-;^~4.)/>__ 1 (lm+p—4t]b [2m+ p—6)b 

' X {d —\~ OX j ' ' 

^ 1 P -1 2 J P ' 

.'• djc _| J _ , 1 (gm+y? — 2<?)5__ 1 (qm- ^p — 2q)b (qm + p--3q)b 

J 7„ ,7, / ~ j (m— Ijao:''^-^ "^ (m—i)a (m — 2) ^ajc'"-^ (m— l) a ' ini — 2) qa * (m — 3) (7a.r'"-= 

1 (^)H +7; — 2q)b ( 7W + ;; — 3^) b 



[m — 1) a {m — 2) qa [m — 3) qa 



(qm + pj-4q)b _ 4. N 1 1 j^pbN rdx 

(m — 4) qax""'* "' - x\ p-'J^' q ) ^ p 
^ ^ ^ Icl> '/ " XiP H 



r dx __ 1 _^b {2m \- 2p — 3) r rf.r 

' .2:"»(a + ö.xf ^2 a[m— l) x'^'-'i^^'^ ^^ (^—0 J.^mi^j/!| 

J (a + bxy "^^ ~ bP^' Y 1 c|> ^^ '^' 1 .2 \ci, 1^2 1 .2.3 \cD/ 

f •^'"' ^^ Ml .lP-1« i [p-l){p-'2)la\' l {p-l]':p-2){p-3)iaY ^ 1 /rtvP^( 



_1 £(>— l)(p— 2)(2?— 3)/a\^ . _^ l ia\P{ 
3 1.2.3.4 

1 ^'^ _ _ _ _ 

J(a + 6a;)*^p"*''' ~ ~6pi^(I>p-»')^— 1 ""l>\(^/~^ 1.2 2? + lU>' 1.2.3 i; + 2\ci>/ ' 2/)— l\cf,M 



J (a + 6.r )P ^"^ ~ a~{p - ircD^i 



91 



j (.X. _ af ^^^ ^ ~ [p - 1) cr>p-* "^ i; - 1 J ^P'^ ^'^• 
— —ü »dx= .- n -;r - ^-^^ a + bx = z. 



1 j 1 m a m{m — l) /a\* m(m— l)(w — 2)/a\* 

^m|i\j^-m-i(^_^2 — l~~jj-^m' ci) 1.2 {/? — m+ 1)1(1)1 lX3(/?~-m'4-2)\<i>! ~^" 



+ 



1 /a\'"( 






(a + ft^) ^ 



p > m -f 1. 

m fl<j)"*-^ , m (m — 1 ) a-^"^- 

2 2m — p— 2 



— ... +Na" 



6"*|-lcJ,4-* 



' (a + bx)q <^{p — q] <!>'/ ' <!>'/ 



' (a + ^Ä*)q öt (/> — g) (p<i 



m acl>'"* m (w — 1) a-ch"** + ro" »> 

qm — 2^ + Q 1 g'm — 2^ 1 .2 ^m — j^ — q 



t"»i*4)7 '^ 



dx 



(a + bxf^ 2 ^[2w — 2p 

' XP^^' a[p+ l)xPi* 



2x'" _ 2am Cjc""-^ , 

2P-I i)<,/4 ''(•2--2/. + i)i,^H-; ^• 



,' xPi^ ^ l a; 1.2 2x* 1.2.3 3a" 

J xPi* '^ (g— lia-"/-' 1 (j'JC 1.2 {q+ljxii'' 

r[a -f ftx)P _ <i,P^' , ft (£- m + 2) j- .jp 

J a'» a (ot — 11 x"»' "• a(m— 1) Jd'""' 



(m - 1) 
I 



(m - 1) 

1 (2m — p—4)b 1 (-im— p — 4)ft (2m — /> — 6)ft 



I j-'" ( (m — l) ax""' ^ {in — l]a {2m — 4) ax"-* (w — l) a {2m — 4) a (2ot — 6) ax""' 



x(*' ^ 2 } X '^- 



r p 



C'a + bx)<i , _ _ j>7 "^ ' ft (;j — wg + 2q) j *q , 

J a'"^ ~ a (m — 1) ^■'«•» "^ «Yi (m — 1) ~ - x«"^ 

i_ I ,1 (qm — pj—2q)b_ 1 (qm^ b — 2q)b {qm — b — Sq)b 

" I (^?i — 1) aa'"' ' (m — 1) a (m — 2) qax"' [m — \)a [m — 2) qa [m — 3) qax""'^ 



+ 



1 (gm —p — 2q)b (qm—p — Sq)b (qm — p — 4g)6 4. N I - p ^ i pbJH f^i^q 



cia -f bxT i 



(m — \)a (m — 2) qa [m — 3) qa {m — 4) qax"^* 



<|iP 






dx. 



r"^ a (m — I ) x" 



b(2j?-2m + S) I '«>''■*. 
-» "^ 2a (?n— 1) "^ x"»' 

;(a + bJof^ ' d.= - '^ ^ ' ^ ^ *^^^ — 3m + 7) j V ^ 3 

j j'"' a (m — 1) j-"»-' ^ 3a (m — J ) - x"'' 
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(-(a 4- bxr\ _ .^^^\ b (3p -3m + 5) U' l 

-^ x'*' a fw — i) X'"-* "^ 3a \m — 1) J jl-"^-' 

({a + frirfs , _ _ ^"^ ^ .b (3p — 3m f- 41 jV's 

•^ X"* a (m — 1) X'"-« "^ Sa (m — 1) -^ x'"» 

1 .r'" (ci + bx^\^ dx 



^x"' (a + fcx*)« <ir 



mr+"l *' ~m+ 1 



|^m-}-2 



-•-I , a""-'^«'' a(m — 1) i' , P , 



^r^^ + 'tija 



ap 



m 



+ p + I m + p + 1 j *' 



^spfs 



m 4 p I 2 



a + te- ^ zV. 



(1 * 1 ^*r 1 

Jx«'" f Mö^ + fcx«/^ V dx- j^J^, J 2^p i 2 (^^ — af dz. a + bx^ ^^ 



1 



^ ^ ) x*""*(l>'^ * « dx. 



j' dx _ ^ i ^_^ l" dx _ ^ I fr(m-f 2p — 3) j' dx 

1* dx ^ 1 _|_*^*+^~'^ l' rfx* _ J ft(w_|-^ — 3) - da- 

^ X'« (a + frx«) « a (p — 2) x''*-«<i> « '^ ^^ ^^^ "^ '^^ ^ x'^i/* " ' a (m - 1 ) x''*-^|> 2 "' am—i) J ^.„„^^^^ 

, - ... , p-, .«;.. ^^- « + frx- = z'x\ 



X'" 



, - , m— l i'x^'^-S 



2(p— l)ct>P-i ' 2(p— l) JilyP' 



J (a + bx')P ^^ ~~ b ) <j,P-i ^^ b J c|>p" ^' 2b (p - i) ci,P-' ' 2b (p - 1) J 4/« ^'^'- 



X'"-* a(m— 1) P"*"'^ 



(Ix- — 



m — 1 fx 



a (m — 1) rx" 



•^ * 1 ''^— ^ ( ^ _ ^. ^ ' _ a i,m — ij_ rx_ - 



(a + fcx-j'2 i> (i^ — 2) 

j.«p-i 



. j.8p j.«p-l ^.Sp-5 j.2p.: 

•^ (l — x«f ♦ * i2p — l)<\i^' 4 (2p — 3) c|>P- i (2p — 5) <!>''• i 



I X 

- — • " _i arc sinx 



x«/» 



d^ 



1 -^"^ dx - a f- ■ ^ 

-^ (a + frx'f « •' V / 



a + 6x- = z-x\ 
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(•(oj- ft^ . _ _ ^_*Lti_ Mm-y-3) r<>i ^ _ _ _ _$« ap__ r$^-» ^ 

J a;"« o(»» — l)«»-' o(m— 1) J«»-* (m— |)— i)««"« »»— p— 1 j x»» 

J x"^ (w — 1) x"*"-^ m — lj X«*-* 

— — ^ ia;~* ja + fet®) dx — — 

fa;»^ (a + bx^y dx = ^"""^^ "^^ ^^ (x^^* *p-* «te. 

V Wl -|- 1 W + 1 *' 

r da? 1 m + 3p — 4 C dx 

Jx'^[a-\'bx^)p~ 3a{p — i) x'''-'<t>P'^'^ 3a (p — 1) Jx'"4>p-i 

C dx 1^ C dx _^ 6 C dx 

J x"^ (a + bx^Y "" ä J x"^^' a } x*'^ ^p ' 

C x''' , 3?°*+^ m — 3jg + 4 r x^ , 

J (a+fra;^)p ^ ~ 'da{p — i) ipp-^ Sa {p - 1) J ^j*-* 

r j!*^ _ x^^^ ^ p — m—b Cs^ , a;'"-' m — 3 r^ , ^ 

J{a + bx')P ^ ~ 4a (p — 1) 4>p-i + 4a (p — 1) J 4*^-1 4fc (p — 1) <|)P-' "^ 4fr (p — 1) J 4>p-» ^^• 

J (a + to^)P ^^ - ~ 56 (p — 1) (^-^ ^ 56 (p - 1) J <|»P-i ^^- 

J x*^ la + 6x"| dx. 



A^^ . r p ..^^+* 



i^ (« + b^< dx = ^-^^-^ - br^ihl) 1*'^^ ^ = fe (n/+ ng Tg) - 6(npA + g) /*' ^^'^ 

j.-(a + 6.^0tdx = ^^|i^. 

r jp. 1 r £. 

I x*^-* (a + 6x^)9eir = - \z{a + bz)q dz, z == x^\ 

= ^ J 2'P+9-i (^ __ a) ds'. a + tx'* = z*i. 



p p 

qx^'^'q^^ g>?^' 



6w (p + g) 6'n (p -f g) (p + 2g) 
J x^'* (a + bx'')J dx == -||^ ) 2'P ^9* (29 — a)*-* dz, a + 6x" = z^. 

l ajm fa 4- bx'')p dx = — ?!!l!*! \ ?^2 fjjm ap-i dar. 



b (np + m -i- \) b [np -\- m -\- \) J 



9-5 

m+ i m + l J ^ 

^ ^»J^^. _ binp + m + n + l) C ^ 

a(w + 1) a{m + ij J ^ 

_ _ ?::iiM?^ , np + m 4- n + 1 f „ .p^, ^ 

) X*» (a H-i'^*')^ ^ = -4+1 K^"»^^"^ (-2^ — fl)^ '^ dz. a + bx'' == z^ 

nb~ir 






+-^ ^ ^p+g-1 






j "t+i 1 p , - ' 



p 
rm fl - 



np -f W(? + ^ np + mq -\- qj ^ 
b (np + mq + q) b {np + mq + q) J 



w (p + g) <>»(? + (?)•' 



Tw (p + g) 



/pm+l^q frwp 



m -r 1 g (w + l) 



jx'"+" (ftq* dx. 

a(w+ 1) ag(w 4- 1) J 

an {p + q) an(p -\- q) J 

n-J. 

J dx ^ 4) /> 

x»(«+tx«)^~ a(n-l)x-«-- 

J/7/r 1 
i- = ^ ( ^'»■« (^^^ — ft)Ä-< d^. a + frx'* = z''x^. 

dx a + nbx^ 



J ^n 



a + bx'' = 2'"j;'*. 



X** (a + fcx'*) A a* {n — 1) x""i(|,n 

C__dx_ _ _I^ (-(2^ — iy^ , 

f ^^ _ i r^ da; _ * i'^ da; 

- «"p (a + fra;«)Tr " -' * -^ «f, « 

l' dx 1 bnp_ r dx_ 1 b(np — q) rete 

K''(a + bx")1~ («-l)x-<|,f- «^«-')-'a>^'^ a(n-l)x«->1-' ''«("-'^•'*l 
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r dx _____ x^^p^ _ 

J i"+*-''P (a + hx^f ~ an (p'— ly^' ' 

•^ o:"» (a + 6a?")~^^ ' 

J dx _ _ 1 r_4^ ^ f <^ 



ml 



dx Q^ ^ C dz 



/dx Q(> '^ C 

p ~ n J 



x"^ (a + bx'')'q " ^p-9-^1 (^9 _ apn 



^-^fl 



a + frx" = z*i. 






na TL ^ q 



q anp T dx 

q aq {m + n — l) r dx 

" b(np~+m -7)^ ' "''*?^' ~ '' ^"^ + »"« - «^ -' ir-+"*V 

(7 q {m + n — l) r dx_ 

bn (^ - q) a:-+-i*f ■' ^"^ ^^ ^ (?) J x«+"4>r* 

1 bnp r dx 

(n» - 1) x-i*f ^ ^"^ "" ') ' X— 4>f +» 

1 b (np 4- wg — nq — q) r dx 

I ,\ m l^^-l afl' (W i) J mn ^ 

np + mq — nq — q f dx 



-h 



1: 



r x^ 

J !±t 

•^ (a -i- frx'*) n 



an (p — g) x"»-* ^i • * ^^ ^^ ^^ -^ x'^'^'q 

ox 



In-f i ^^ n M 

a (W +1)4> n 



T d^ = - a^ r^__^_^ d^. a + bx- = ^"x". 

' [a + 6x")n ^ ^^ ^J 

f j:P«-n-l , x"^P*^ 



~ dx - ,-- — ~ dz. a + 6x" = ^"x". 

I ^ dx — - -^ • 

•^ T/f _i_ hnrf^\ n n ( n — rix ^^n 
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—-^T-iiidx = — ~ ^r^d^. a + bx'' = z''x\ 

(a + 6jj") n 

Jx** , _ qx q r da: gx^ a£ r dx 

, TT^ r^? ^T^-i 6w (p — q)} "P^i ~ 77~ , , P.i ft(?n-np + g)J ?!- 












(o + i««)V " •' (a + M? 



_ ^ j «p-«?-* (1 — asfl) dz. a + bx" = -■ 

gx» q* 

bn{p — q) 4>f ■' b*n {p — q)(p — 2q) 4,? "' 






(a + 6x")7 -'(a+ft^)? 

IST* 



-'(0 4- 6a:«) 9 

^ l r{l_-z^}!^ dz. a + bx'^^z. 



Z9 



f ^" _ d^ - _X- |1^ - ^) " "' d^. a^bx- = z^, 

-'(a + ix'*)« n6 « -^ 

g^ ^ ^ - ^^-- • a + bx^ = &^x\ 

]{a+bx-)p^ bJ<t^' b J ^ 

C X- , g^"+^ 1 ^^?^ f-^dx. 

? ^"" , .P^np — mg — gj ^P +1 

-^ (a -f 6x")T (wp — wg — 3) 4)9 *q 

gx°*"+* , ag(m — n+ 1) | ^^ 

qx^''+^ qjm — n-^ l) rx^ ^ 

bnip—q) 4)9 ^'^ ^^ •^<I)9 






, . P ' g (m + ., , — 

(m+ l)<l)q ^ ^ •'4)9 

_ x'^^^ & (np — mq — n q — q) rx""-^^ ^ 

arm + l)4>« ^ V ' ' -^ ^, 

^ ; , p.., "^ an (p -^^^gj" J ^P-.i 

anQ)— g)4)9 4>'' 

I <?Liu^)f dx = - f ^ d^. a + öx^^ = ^"x^ 
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J ^^ .. -^ rf^ = -„ J (irr „), ds. a + bJC'^ - ^. 

J xP"^* J z'' — b 

J x'^Pt«+« an{p + 1) j:"'P-r«^ 
r(« + b^"")'^ dx-- *^ -^ *'^^^ f *^— ' 6i;i- *' ^ ' + ^ ^"^^ + ^^ L a dA- 



a + 62"^ - -a-^. 



c . p P i I 

(a -h fc:r-) n ^^ 4,-« »^ ^ 

• xP^'*^ * a {p + n) a*P+'» 

-^ - - -- d j: -= — — - , dz. a + bx"" = z'U''. 

J xP J z" — b 



= ^^, p Uptq-1 (^9 — t>)7r- q -' d^. a + fci'" - ^^x". 



p r ''--1 



(nj? — mg' + (?) x"»-^ np — mq -\- q- t 



rin 



b (np — mq -^ q) x' 






^ 1^,-1 



fcn 0; -r q) ,r"» ^'»-* frn (p + g) -^ x'"^-'» 



[m — 1) X"»-* "^ g (w — 1) ^ x""" 



<I>1_^ ' ^b [np — mq -^q + q) | ^q^ ^ 

a(ni— 1) a"'-- a(7 fm — l) - x"^" 



(?*9 



P I ■' 



n:i + 



np — mg -f Mg + g f*?"^*^. 



an {p + q) x"^'^ an (p + q) • x' 



j .T"* |ax^ + frx^'+"j'' rfx 



X = z — - 

2c- 



f {bx + cx^)P dl = j |c^' — ^* j'' d^r. 

f/i. . ^v'' j 2cx 4- *> '^ l?^'* f ^.i^ 
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\(ax'' + bx''^'')p dx 
J ^"* {/Fx 



^•*p 



+ 



anp 



pr + np + \ pr + np + 



l J^' V 



x"^'^^ — 

+ cx^ dx = _ , . i/ct) — 



m -f 1 



»da:. 

c i'x"^ ^ * 



2(m + l)Ji/^^ m + ij]/^^' 



(w + 2) c (m 



(2m+l ) fc^"-^ (2m + 1) (2 m —1 ) b'-x^ J ( 2m + l)(2 m — l ) (2m -- 3) fc^a-'«-* + v ' ! 

i + 2)(m+l)2c* "^ (mV2J(m+l)m4c^ (m + 2)(m + l) m(m— lySc^ "^ "" - (*' 



fx"* (fca- + cx'ft dx = •^"^**' + .,- - 1^-. - ,, fx^^' ^'^ '' dx, 

J ^ m + p + l 2 (m + ^ + 1) j ^ 



_ a:" ' et) * 



(m -f ^ -h i)r. (m 



4V+i)'2cP'"**^^- 



2x°»+*^-i p^ r P.4 

2m+;>+2 2m+p + 2J^ ' "^'^ ^' 



J ^ m -\- vr {- i m ~\- vr -\- \ J ^ 



V pr + 



(m + 2?r + W2^ + 1 ) ^ (m + /?r + n^ + l)fc J ^ 






- 1 ,' 



dx r 



flf^ 



fr*\P 



(-•-::i 



a; = -2^ — 



2c 



dx' 






2 (2cx + b) _ (p — 3) 4c j' dx 
[p — 2)b^^i ^^ ' ' <^- . 



I l J;?-3)4c __ (p-3)(p-5)16c^ 



(j;— 3)(2? — 5)(p— 7)64c5 



(p — 2)6«(i>2 (p — 2)(i> — 4)<>^*T^ (p — 2)(p~4)(/?— 6)6«^i Q;-_2)(p — 4)(p — 6)(2;— 8) ft%j, s 
dx 

' ~i— w y> rvi ■ 






<I>2 



r ote _ 1 2^r +Jip — n — 1 r öfx' 

J (ox'* + fci^^yp " (;; — l)"w(w;'-^^-"' "^ Ti^ IjTia ^ J a:''ct)P-» 



I 



j 



dx 



_ _ J^ 47;c 

X [bx + cx^Y ♦ 2 (22? + 1) frxcT)'" ^ *"^^' + 1) '^ J ,^P+ 



j ^t 



dx 



/;. 



dx 2 



-! + ?! + 



8pc- 



dx 



X ^ h l ' {2p-j-S)b- 



l-a 



4) 



P'i- 



l _^ 4 ip+J)c _8{p + 1) c* 



- , " ,.p-u * ,^ , :,v I. P- * ^' (2jp + 3) frx {2p + S)bU {2p + 3) (2^; + 5) b'^ « - A 



32;; (p + l) c- f dx 



f 7. 



dr 



2 l/-<i) 2c (m — 



1 1 J ,.« 



dx 



' x'^^ |/*x + ex' ^ (2w — 1) x"^ 6 (2m — IJ ; x"'-^ y/ ,p 

2 . (m— l)4c 



(m— l)(m — 2)8c* 



I (2m — 1) 6x"' "*" (2m — 1 ) (2m — S)b^-x"' • (2m ~ 1 ) ('im — 3) (2m — 5) i^x"^'* 
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_ (m-- l_)(m — 2|(w — 3HGc- +N( . 

"^ (2m — 1) (2m — 8) (*2 m — o) ('2m'-- 7) b^x'''-^ "" x\^'^ 



r dx 2 1/'^ __ 2c (m + I ) r dx 

' m r/ . •^- ~ * (2»^» -r 1) ^'"<J> i (2m -r i ) J ~ „. 1^-' * 
' .T'** (te -|- ca:-) 2 ^ . y ■ \ I / a:"^-^^i 

/ dx ^ 2 2 (m 4- /; — 2) C dx 

' x''' (bx -h cx^) 2 (p — 2) te"*4> « ■ * (^ — ^) -^ j:»" i < <j>l • ^ 

• da: _ __ 2^ _2 (2|? + m— l)c r d.r 

• o:'^ (bx + cx^y^t (2p -L- 2m — 1) te"V « ^ ^ ' ^ ' x^^'i^^^ ^ 

j' da; _ 1 .m — n + pr + np — 1 f d,j^ 

J i"* («X'" + öo:'* ^ ""Y ~ (p— 1 ) nax"^"^ '•-'(t)P-^ (p — f) na J o:"* ^ '•<^p•^ ' 

_ l __ (m — w + ?i/; I- ;;r — 1 ) fr j* da: 

~ ~ im-r- pr — 1) ax"» > '*"'c|>^^ (m + ;;>• — 1) a~ J a:"*""*? 

da: -- 2a"* - dz, x - a^-. 

-' [/üx — X* '^yl —2^ 

a:"»! . a (2m— 1) r.T"»-i 



l/tb + , ^ \- dx. 



r ^" da: - ^'-^^ - ^ ('^^* "" '^ l'^""'' dx 
Jl/bx+cx*' t.'^i 2cm 



ü^ ___ f2m — l ) to'"-« , (2m — ^l)_i2m — SH^x""'' __ _(_ xr ,, I j/- _|. 6N r_da: 
mc m(m— l)2c- '^' m (m— 1) (m — 2) 4c5 ^ ^ <l> 2 Ji/q, 



j- a:"* , 2a:'"-* , 2m 

' (bx + cx^)'£ [p — 2) c<^4 ^ 



H— p r^;^* ^ _ «^""^ _ (2m — p) fr f^"":'^ 

-2)c} P-1 , , ,, ^- (m-7+l)2cJ P ^^'• 

^ d)^ (m — /9 + l) C<J)4 ^ Z' ' / ^j 



2a:*^* 2 (m — p + 2) r^ 



(p — 2}fr(r)2 



-1 



iP 



- p +_2) rx^ 
-2) fr" J P-.i 



dx. 



r X"' _ jr"*-'"" ^ • . m — ;?r — w -h 1 fa:'"'*-'» . 

J [ux'' + fro:'' t^'»]/^ ~ "~ (p -^) nb^P-^ "^ (;;^^ ijnfr" ' J . 4)P-' 

~ (m — pr — np + 1) fr(l>P ' (m — pr — np -\- l) b J ^p 

_ j-m-r+i ^ f- w — ;>r — np + l Cx"^'' , , 

~ [p — 1) wö^"* (^j — i)na J c|)P"^ 

J a:''* ^ " im — 1) x"*"' ^ 2 im — I ) J a:"»' p/(i> m — 1 j .x;'"-^ j/^j, * 

_ ( 2 , (m — 3)Jk;_ ___ (m — 3) (m — 4) 8r:* 

~ ) "" (2m —'sYbx'" ' (2m — 3) (2m — 5) fr^a:'""* (2m — 3) (2m — 5J (2m — 7) b'^x""- 

(m - 3) (m -4) (m -- 5) I6c^ _ + N | : _^ j. Tt/cb , 

^ (2m — 3) (2m — 5) (2m — 7) (2m — 9) b*x"''^ x'\^'' J x^ 

r(bx + vx^) - ^j. _ _ _ ^> - _ pf^ _ r* ^ ■' ^^ 

J X"' (m — jt> — 1 J i'"-i 2 (//i — i? — 1 ) j x"^-' 
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__ ?**_ _ _(^— J^— 2)2c !%!>« . 

(2m — p — 2) 6.x*" (2w — p — 2) 6 j o;'"-! 

r(ax'" + fta:?'*^ '*)P j „ c^^"^* _ (m — ^* "" £^ "~ !1J? "" ^) ^ f «^'^ 

J ;r"^ ~" "^ Im — 2?r — l ) ax"" ^'""-^ (m — 2>r — 1 j d J .x'"'' 

a^L. i>wa r$p^ ^^, 

(m — jjr — np — 1 ) x""'^ m — pr — np — 1 j .x"»'" 
— ^^— j U (a + hx'^' + ex")'' rfx* — — 

p 
J(a 



<te. 



+ »x + «..)■. i. = i+if,'.*i - >:, fr*-' i"*; -^. 



(;H-i)2c (y+1) 

!p-i p-5 /)-3 p-7 

(p+l"j2(; "^(2^ f 1)12^ — 1 j8c* "^ (^^ + i)Q;_i)(^"_'3)32c^ "^ (2?+Y) (j; — 1)(2;— 3)(i?— 5)12 ^ 

+ N<i>| [2cx + />) i/'4) + \^ (4ac — fc*) N j|/^ dx. 

J X (a + te r ex«) i dx = -^^^_ 2^ - .j;^ J*^,' dx. 

Jx (a + ix + cxT « ^ = , ^gt-P 1) - -i J '»'""^ '*•'■• 

Jx« (a + ix + cxT- i ä. = ^/*;\^ - ^j^-+ l jx*^- :- dx - ^,^, ^;^ ^^ /«.-T dx. 

/x.M« + ^. + ex,, dx = ^- j-t;^ - . #^5/i i) J -^ *^ ^^ - c A'^^^^^ 



i(2;;+3) ,1,'" » 



2c (22^+ 1)1 2c (/>+ IJ 
i 



... ^. + .. +- 5-. ^ .-= „-^ ,- 1/ * - 5- „^ ,; /^-^ ^ - „, ; , J5 - .... 

l^^^m ((i 4. ton ^ ^.^«n)p dx -- !_ T I x'"^-* 4>P — 6np J x"^^ '^ <I>P-^ dx — 2cnp ) x'"^-''* ct>^» dx . 

— 7 / -Tx- 1 X'"-'* ^-* 4>'^ ^^ — (m — n + 1 ) Ix"»-'* <I)P+^ dx — 2cw {p + l ) ic'"+'' 4>'' c?x / • 
6n (i? + 1) ( J J ) 
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= -^ — . ^ . - 1 a?"«" n ^p 1 1 _ (tu — 2n +1) Ja?»-*" <^P+l dx—bn{p + i)i .t"--« ^ dx 

= — -j- ^-j— r ' x"+' <!>'' + anp J x"*4>'^'ite — cnp I x'"+*"<i)»^' dx 

= — T — - -r I x'^+^f^ + 2anp j x'^«pp-^dx +.bnp ) x'»+"<i>'»-* da; 1 

= f (ffl -L. ^p -L 1) I a^""*-'*'^^'— o (»« — n+ 1) Jar'»-»<i)Pda-— c(»» + 2ni)4- n + 1) jx'»+»4>Pda;|. 

^ bnJp'+T) 1 ~ a-"»-» t '<i)Pi 1 + {m -t-Tänp+n + 1) J a:"-»<I»p h da; — 2an (/) + 1) j x'^'^ippclx )■ 

1 I /* * 1 

= ^7pTjr~n i a"-»»+'<i>pH ^ an ip + 1)1 ar'"-'^<|)P dx — (m +np— « + 1) J x"«-«"«!)? ^' dx \- 

= ^(iqrn I ~" *'"+'*'' *-^ + (w + ni) + n + 1) J x'»4)P+' dx + cn (p + l) j x-^^^^p dx j • 
^ 20« A+l) I ~ ^"*"^'*''^^ + (m + 2np + 2n + 1 ) j x"'^^-•dx — ftn (p + 1) [x»* ) "^ dx • 
= -7^^ YJa;»»H4^t-i_j (m 4- ^ + „^1) r^^w+n ^dx—c (»n4-2wp+2n + 1) Jx"'+*»«|>p dx|. 

^ ( Km + 2nf +l)f*^^'^^' ~ ^ (♦»,+«!'-« "H 1) /*"-" 4»^'^ - « (m- 2n+l) Jx"'-*«ipdx (• 

_^ 2cx -hb 2c ( 2p — a) fdx 

■ (p — i) (4ac — y*) ^i'"» "^ (p — 1) 4ac — b^) J ipp' ' 

J (ä :^"to - ci"«)p = ^*''"''*'"' J (4ac + fc^ - ^*)P- 2cx-b = ^. 

C dx l ^ 1 C cLv ^ b Cdx 

C dx- ^ 1 __frp rd^ c (2p •— 1) jflti" 

J X* (a -f- frx 4- cx')p "^ axc|>P-^ a J x'4)P ^ j <|>^ 

. r dx ^ _ 1 fr ( p + 1) f dx^ _ cp r dx 

j X ' fa -t frx + cx*)p ~~ . 2ax*4>^-* 2a J x*<i) a J x^ 

dx 1 ^r^' _^r^ 

x^a + bx -f ~cx') ■" öXw —1)1:''^"* ^ä J x"^ * 4> ~ a J X"'-* 4) ' 

r dx ^ 1 bm r dx cjm + 1) C dx 

J X"* (a + frx + ex«}* a (w — 1) x^»-»4> a (w ~ 1) 1 x"*-!^)* a (m — 1 1 j x'^-*4)- * 

Jdx _Lr^^ frrdx cfdx 

x''^ [a + bx + cx^y ~~aj x^^»^ "" ä J x^>p "^ ä J x^'»^ 



dx_ 
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r dx _ _ 2 {b + 2 cj;) __ 4c ( p — 3) Cj^_ 

J (a + te + c^>)l ^ (p -I2) (fc^ - 4ac) 4>^^ «^ """^ ^^' " '^ J ci>^^ ' 
_| ^1 _ . (p-3)_4f^ _ 

I (p — 2) (lac — ft«) <i> « (p — 'J) (p — 4) (4ac — fc*)« * r 

+ — ^^---^i' ^ - ^) i^-^' - ■ ,., 4-.-. + ^- ( ' ^^^ + *-) + 8cN f ^ . 

(p — 2)(p — 4)(p — 6)(4a6*— ft*V^<|>V *( ^^ ^ ^i 

r _ d x 1 i?Lr_*^.__*' f.^ 

I p. ~ p I a ) ^ I 2a ! -P 

•^ X (a f 6a* + cx^y^ a (p — 2) <t>« ' -^ a:t|>« ' -^ <|>« 

f rfx ^ - f (c — az^f'-* . 2a-s' — fc 

J X'»* i/« + fcx + ca-* J (-^«Ä — l^y *' - «^* 

_ |/<j^ fc (2m — 3) r dx _^*1^_— ^) C _^ _ 

~" "" a (m'~ 1) x"^-^ ~ 2ä (m -H ) J a:»*-i Kci) <» (w~~ 1) J x"- V<> 

r j(^ _ _ ^ _ * (/^ d:!^'^ ""A) f ^ __ c[jp + m — 3) fdx 

•'x^'^la + frx + cx*)^ a(w - 1) x"*-«(Di* '"^^ "^'^ "^ '^ -'x"'^*« a(w— 1} j^,;,.,^| 

r dx 2 [2vx + b) , „S'-'C? -Jl_ r^' 

^ la -f fcr +;xr ^ ^ " (2p - 1) (4ac 1^ ,^4 "^ ^^ ^ ^^^^ ~ «^^t J 4,^^ ' 

r dx i^ L. i r ^^ — ^ C -^ 

" X (a + frx + cxY"*"^ (2p — 1) a*''- i * -^ xc|>p- i *^^ -^ 4>p4 

r dx l fr^(4p + l ) r __^ 2pc rdx 

•'x^Ca + frx + cx*)''^ aXitT'^ '^^* •'xci/^^i ^ •'c,,''^ 

1* dx _ l r dx b r dx ^ f _ ^' _ 

• X'" (a {-bx -\' cx^^^ ^ ^ x'«(i)'" T * -^ X"»- » <!>'' * i ^ -^ x""'* ip^^*^ 

__ 1^ _f^(^P ±'^ — ^) r dx c (2p + m ~ 2) r dx 

(m^l)ax-VT ' ^^*^- »)" Vv^i ^^-'^ " VV^* 

/• dx /• ^"** j 

j (x + Ä)"' l a + frx~4-~cx* j 1/ (ä — bli+'ch^) z^ — (6"— 2c7o ^ T c 

J (x — Ä)"* 1/ a + frx + ex* j i/{a 4- ^^ + c-A*) ;&« + (fr + 2c/i) 5' + c 

r dx 1^ r dx m r ^^ , w' r ^ +^'\ f <^ __ mp r dx 

JxP(wx + n)l/'a+'frx+cx^ " n Ja:Pl' d, n^^xP-V^ ^' Jxp-»1-^^~ "'""^"•'xn^'^ w^J(mx4-n)i/4>' 

r dx frrx* 4^ (fr* — 2ac\x bc (4p — 7) f x* , 

J (a +^frx*"+ cx^y ~~ 2%{p — l) (4ac — fr*) cI>p-^ 2a (p — 1) (4ac — fr*J ) ^-^ 

2a^ (4p— 5) — fr*_(2p — 3) r dx 
"^ ■" 2a"(p — 1) (4ac — fr^) J cfcP"* * 

r dx _ 2ci« + fr c^p--3) r dx_ ^ 3fr f dx 

Jx« (a + frx« + (;x*jp "~ 2(>— r)(4a(:— fr*)x'(l>P-* "^ (p — l)(4ac"— fr*) Jx«cI>p-' "^2 (p — l)(4ac — 6*)Jx^<j>p-» * 

r dx^ 1^ r dx __b C dx c C dx 

J X"* (a + frx* + cx^)p ~ a J x'''<pp* ä j x'"*cK a J x'"-*!] 



dx 
*ct)P 
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2a 



^^1 + ^* — 2flc , bc ( 4p + m — 7) r d^ 

(I? — 1) (b^ — 4ttc) x"»-\|/-« "*" 2a (p — (*' — 4ac) J j:"'-«cr>P-* 



+ 



6« (2p 4- m — 3) — 2ac (4p + m — 5) f ir 



2a (p — (fr* — 4ac) J x'''^'^ 

/dx - ^ i- 4? b r dx _ ^* r rfi^* 

a:«** (a + bx*' + r\i«'»)p ~" a J x"'^^^ a J x'"«ci>'' a J x"*-«^c|)' 



__ ftca;'* 4- b* —_2ac _ fcc (2p« — 3» 4- tn — l) f rfx 

"" an (p — "l) (lac — Tj i'"'^i<j/i "" an (p — ~l) (4a6- — fc«) j i'" «^jP« 

2 {^pn-^ 2n 4 jw — l) oc -- (pn— n + m— l) 6* C dx 

an(p — l )"{4äc — fr«) J x»»it>^» " 



' (a 4- fr^* + cx*)P 2c (p 



dx* - — 



f - 

j(a + to + ca;«]/^ "2cJ tt>/' "^ 2r .>''' 



[a + bx + cor*)« (p 

.T j I b r dx 
^ dx ^ 

(a + bx + ex«)" ^ « (2p — 1) c(p^ 



- 1) djP-^ 2c J <|,P (p— l) (4ar — fr«) <j>p-i (p — 1) (4ac — fr«) J c|>P' ' 

_ 1 _ fr reir 



j . r ax 



' (a -r 6a; -i- ex*)? ~ [p — 1)« 



2..(/> — 1)<|>P 



m 2tn — 6n» frfx 

-• "^ 2c 






; { (x — a)' + ß« f J(^*+.3*)p ^ ^J(^* + ;i-)p 

Ja \-bx , ft , /Will ^ 

(X» 4- 2ax"+ [i)P '^ -- (2^ - 2) <|>P ■•'*'*" ~ "*^ *^ ■•■ *^ j '{-'V - 2) (ß - a*) 4,"- * 



, 2y>-3 (2/)-3)(2jtf-5) ^ _ (2p-3)(2p-5>. .3_ | 

"^ (2p— 2)(2i>-4)C3-a7«i,P-» "^ (2p— 2)l2p — 4)(2p-ÖJ(.ä-a*)'4,P=' ' ' "^ l^p- 2)(2p— 4)..-2(ß-a«)J-,|, ( 

(2p -3) (2p -5).... 3.1 a-Ja .„ ,_ ^± « . 

^ (2p-2) (•Jp-4) .••.4.2 (ä _ a*)P-' t/,S — a* ** l/>-a* 



? > «* 



- ^2„ -i ^. - (« - **> (-^ + *) ! ^2« - 2. (i« - 



(2/)-2)<l,P- 



|(2p-2,, («*-?) «DP- 



2p — 3 (2p — 3) (2p — 5) _ (— l)P-*(2p — 3)(2p — 5)--:< | 

i2p — 2; (2/) — 4j (a* — J5) V"* C-^P — 2H2p— 4K2p — 6) (a«— ,^)' *"■' ■■" "^ (2p — 2) (2p — 4)"-2 (a« - .'ij^' «i» \ 



(-l)P'(2p-:J)(2/;-5V...3 a-6a _ _ _ j J' + ^-l/'a* ? 

';2/j— '2)(2p — 4)--2 2(a* — 3;P-il/a*— ß x + a+i/a'— J5 



? < «* 



— 2oc) x + a6 2a<; 4 /^* (p — 21 Cdx 



J [a "f 6x + ca*/ • c (p — l) (4ar — 6*),|>''-' "^ c (p — 1) [iuc — h*) J <pp-' 

r x* . (26* — 4ac] x + 2a6 4ac -f 6- (2p — 3) r 'ix 

I, , , . „p, ' ^" .-, ,x ., i.x P-- c (4ac — 6*) (2p — 1) J p. ' 

• (u + Oi- — cxy ' » f ^2/) — 1) [iac — 6*)^»'^ 1 ^ -^ ^ * » 



dx 
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f .__^' eir= .---?'5'±^^* _^(4^«7) f^:- . _ b p 

J (a + ix« + cx')P 2 (i/ — 1) (.4ac- - 6*) <Dp-« "^ (p - 1) (4ac ~ 6*) J ^p* ^^ 2 (p — l) (4a6' — 6«) J d 

r X' , i c X j h Cx' jj Or i X . 

},cr-+ bx + -cx^Vr^ = c hp-^'^^^ - c ^ 

I TV . -i eil* -= V - . dx dx. 

J a -r bx -h ex' c (w — 1 ) c J ip c J c[) 

J (a +ix -f ci*)* ~ c (m — 3) c (m — 3J J 4> c (w — 3) j <j)* 

J (a + bx + ciV c (2p — m - 1) <j>/^-"« c (2p - w — 1 ) J <i>p "^ c (2p"^"m -^ J <j>p 

C ^a-» _ ^ _ ^'"■' f, (2?) - 2w + 1) ,- g-"' ^^. g (m - 1 ) r j;"-« ^ 

-'(a + ia- + ca:«r> c (2p-m)<l>''-; •^^- (^1^ " ♦») J^p+I- c (2;, - m) J ^p,.« 

(' a»' , 1 fx"«-* , i> far"«-* , a fa-'»-* , 

J (a -i- ta* 4- cx^'f c J 4,p-^ c J ,(,p c J ^ 

(2ca-* + b) J"- ' c(4;} — m— 5) ("f •'" j . _ fr (w - 1) f^"""* jj. 

~ -IT]? — 1} (4ac— fr*).i)P-' "^ (p — 1 ) (Äac — b*) ) «j,?"' * 2 (;> — 1 ) (-lac — b-} J .f/-' 

f x««-' , 1 , 2ax'»4-fr— i/t' — 4äc' ., , 

i- . ,,, , -da;-= r— log - - - -^ - . . b' — iac> 0. 

.' aa*»' i- frx»' + c mi/b* — 4ac 2ax"' i-b + U b* — iac 

= - aic tg .^r^ . fr- — 4ac < 0. 

m |/ 4af — fr- k 4ac — fr' 

A-„ ' . . (2Ä + 1) it + a 

— X sin - 

Ja;*" 4- 2j:'' cosa + 1 "^ w sin a 2ä ^^^ ^^ , . {2k + l)r + a^°^ " w" ' 

/.._- X — X cos — - 

r ^" ._d.._ -^_ y rcos^-^^+'^(^'' + ^''""^''-^^-'^^ arcte ^* 

jx«« + 2a;" cos a -h 1 w sin a ^ I ' w * . ^ , (2/f + i)7r + a 

/,._o 1 — xcos ^ -— ' - - 

+ sm ^— ~ -^- ' - ^ - . ,^ log(x'-2xcos ^-^- ^ -fl| 

I •, -T „- > . dx = . 1 > cos (n — m — liw. arctg . — 

J X«" — 2x*' cos nh -\- i nsinnh ^ ^ ° sin w 

— ö y sin ^n — m — 1) w. log (x* — 2x cos w + 1). 

oü (i> = 6 + '* et Ä: = 0, 2, 4,.... 2 (n — I) successivement. 
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)aJrbx^ ^cx^^^ - c (a - ß) [J j-^_'a ^ ~ Jx- - ß ^ J ' 

a, ß etant les racines reelles de a + hx^ f- rx'** = 0. 

a Ul J 1 - 2^^ cos n 6 '+ ^«^' "^^^ ^ ~ \a/ '^** 

ou cos n = — ; les racines etant imaginaires. 

2 1,/ ac 

\/ fr« — 4ac L J 2ca-" + fr — l/fr* — 4ac J 2cx« + fr + 1/ fr* — 4ac J 

V — sin (n — m — 1)1E^.. .^ log (a* — 2qx cos £*+ g*] 
b L. 



1 






, , , s i ^' sin £;t n 

+ cos [n — m — \) £/f. arc tg 



g — a* cos tk 

1 



on /^r = » cos £ = — ^ — , tk - J , fr* — 4a6' < 0, m < 2n. 



2\/ac 
(a -f bx"" + cx^'[ 






— w (2? — 1) (4ac — fr«) (^P-< "^ n (/> — 1) (4ac "— fr-) J (|>p-' 

_ fr(m — n+J) r^"*"" , 
n {p— 1) (4ao — fr«) J ^-^ • 

- -- , — -. dx = -— ^ h -- , H h r~ + log (x + 1). 

r(a + fr^ + cx*y . <i>'' , * f «.w . C^^' ^ 

)> - *^ -^ ^^-)' dx = *' + a f*' " dx + ^ Li- dx. 
.' X p J X 2 j ^ 

f(a + ba_+<xy__ ^+' b{p-m+2) r^^, ci2p-m + 3) i'ipP 

J X"' a (m — 1) a"»-! ~^ a (m — 1) J x"* "^ »(m— 1) Jx"-« 

Ja""" ~ (m— i),r"-' 2 (to— 1) Ja-m-u ^ »» — 1 •'a""*^/i|>' 

j x"» ai^w— l)x"-' 2a(m— l) j x""^ a(w— 1) j.r"»-« 

(•(« 1 6. ^ C.Y-; ^ ^ _ <i>7« __^^ + M2^-l) f <^; ^ +.^ (2p - n r^ j. ^. 

J x^ [m — \) x"^-^ 2 (m — 1 ) ; x°»-» w — 1 J x^^ 



106 

J " (a; -f /»r (w — l) A (ö; 4- Ä)-^ "^ " "2A (m — 1 ) j (ä + Äj-'-i "•" A (»n — l) j (« + Ä)"-* *^ 

oü A = a — Wt 4- c/e«, B = fr — 2cÄ. 

/"(a +^«M- ca;*»V' , 4fF+^ _6(m— ^— n — 1) f^'' , _ c (m— 2pn— 2n— 1) f *'' j^ 

j " 0!« a(m— l)a:™-« ä (m — 1'/ Jcc^» o(»n — ij" 'Ja;"*" 

Ju JX»)'' da; 

Dans ce qai suit, ip -= c„x^ -\- c,x* -\- c^r + Cj. 



» VT «'l VT ^ ^W -VT « O , »C'l 



J OJcfrP^ ~ 3;pcgä>'* 3C5 J ^ ^' 3c, J 4)P+* ^ C3 j xcDP 



r dx ^ _ 1 __ <3p + 1) Co r X ^ _ (2p + 1) c, r_d^ _{p + 1K r dx 

1 _(3|? + w— l)Co C dx (2 p4-in — l)c, f da; + w— l)c^ f ^ 

"~ (m — I) Cga:"-«<|>P (w — 1 ) f, j a;«-*4>P+i (m — l>c"s j a;"-*4)P+i (w — iTcj J x«^^ ' 

l -li i <to Voir ci-dessus. 

C a;* , _ 1 ^^ { ^ dx— ^^ ( ^ 

J <!/+' " " Spc.ipP Sc, J 4>>^^ ^ 3c, J 0P ^ * • 

j cl>^^ ^ Co / If/ Co .' <i>P ^-1 Co J 4^+* Co j ^+* 

"" "" (3p— m + 2)Co<|>^ Sp^tn + 2* Co J*^ 3p— m+ 2* Co" J ^^' 

w — 2 c, r^c"-* , 

"*" 3p — ~m -j- 2 * c, J 4^+* 
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Ju(x«f 



dx 



Dans ce qui suit, <j) = c^x*^ + c^x*^'^ +— c« -- f{x\ f^{x) 






r dx _ 1 r dx y^ Cn — k C dx 

k=i 

k=n 

__ 1 ^kp + m — ICn — k C dx 

~~ "" (m — 1) CnX'^-^^P " 2ä W — 1 * Cn J X"^^^ ^' ' 

r_ ^- L _. /« 4. n ^'(^> r ^ ^''y^kp + l f(a) ((x^ay^* 

J(x — af^-^^ Ä(a)(^ — a)4>P ^^ ^ V(a) - (^' — öt) <^'' ^ ' ^ kl ' f (a) J ^-h "*• 

J(x — ay^^-^' (m— O/'Ca/Cx — a)"»'V -^ /c!(tn— 1) " f(a) J {x — a)"»-^ ^+^ ' 






Ä=ll-4 



/t=xi-l 



J cl>^^ * npco (|>P ^ nCo j <t,p+« 

f X"» , 1 fx"»-" , 1 v« r^°*'^ ^ 

I ^A.tdx= I ^ dx — - > Cif I „ , I dx. 

~ (n/> — w H- n — r)'cc 4>^ 2d np — m + n ^ i ' c^ J «j/^* 



•' jj« — X -^ 

i' dx c z^ 

" Kx + X3 -^ . 



d^. 



Monömes irrationnels. 

X = ^*. 

X =■ ^. 



, = 2 1/ X — 6x« -f 6 arc tg X 6 



C dx 

dx 

' + 
r dx 

h^x + 

f ^ - dx = — X — 2 I X — 2 log (l — 1/ x) • 
•^ 1 — l^x 

ix* 4 ^ * ' 

J . dx = X* — 4X4 -|- 4 arc tg x* ■ 

r "^ /* dx - — X — 4 k X — 4log'l X- l)- 
-'l — l/x 

1^ * ^ f dx = 6 jf-£^- d^ ^ 6 Ij ^ + ^^ ^ ^^ + ^'^ - ^ + 1 - ^ ^ ^ j de. 



de. 



X = e*. 



X = e*. 



de. X ^ 2* 



X =- rv 



1()<S 

j j da: -= 6 _-— dz, x = ^^ 

" X* — l^ar 

fi + ^' ^ ,o r-8^*^ + ^'^ . „ 

J -, dx - 12j-^ - --d^. a; = ^^*. 

1 f- x^ 

J 1 ^= « log-^ a ^ +2arctg 

I 4- a:3 2« 0:6 -f ai« l 2+1 1 — x« 

: — d^ — 6 U« d^ — 6 . ~ d^ — 6 - - • 
•^ 1 — l .T -^ J ^'^ — l j 2^-* — l 

Voir aussi J Ul i Ar, p. 39; | Ux« dir, p. 66; j o::^ (a -h 6.r'^y^ dj?, p. 74. 

Sommes et differences de binömes. 

)\' x + a \-\ x+b S(a — b)r^^ ^ ^ ^ 

J k jj +■ a - K .x — a ^« I \ 

r dic 1^1 + .x* + Kl - o:* 1 , , i/, , 2v ^ 

Jl l-fa:*-l~l-;r'^'" ^t: - + o log (^ -M^l -r .t^^) - 2 arc sin a:. 

r ^ 7 l 2 ' 3 « 6 * , 1 , 6 2 , 3 I ' 

i da^ = — ) 4>6 + . (|,3 + -ci>« -h^5 4- ^ <t>6 +- f 4>3 . 

'(1 + a:)3 -i/i +^ r ^< 

y - - ^ da* = 4 p — - - - dz. [a + x)* = ^ — i . 

- (a + a:)T 4- (a + x*)« 

r -, -^ d^" = - 3 r ^ d^. 1 — a« = ^«. 

•'(1 _j.«)y + ^ i _^* jz-hi 

j (flkr*~ + bY + {px'^ + ^f ' ~ wi [aq — bpi ^^^ ^ px"^ + q ' 

Jj>m-i 2 l ^ ' 

-— - , da- - ., ,, ' (ax«» 4- ft) « 4- (a«^"* + ^')* 



Produits et quotients de binömes. 

^^' n.inj-1 o,h' ^,, , ba' 

w + n+1 ^m^-l ^nfl' 



1 (ox«» + A) (a'x'* 4- b') dx = - , ^-r j:"» + "+* f- - ^f , ^'"^* + ^^ , ^"+' 4- öJ'x. 



j ,„, + »,- («'x + .„ ä. = '"■ :^^^tr - «' r^fi /^"^ + '^' <»■' + '■>' ^- 



r dx 2 _ . / aa: + /> 

-r , . •'* ^ an — frw \' ma: + n 
' I aa: ^ ft (ma: 4- n] « 

da- , [x — 6)T + (a' — a) V 



r dx , .r — ^)* + (a' — a M , . , iX — aw 

i - log \ - -^ \ + 2 arc tg (^. _- ^) 

•^ (^ _ a)"«» (t — ft)*' (a: — 6)* — (a: — a)* 

J (a;"» 4 "änx"» 4- 6) "" a - 6 J .x*"» 4- ^ a — 6 J a?"* + a ' 
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J (1 + nx^f |/ä^"6? ~ (2p - 2) (an - 6) | (1 + nxV' "^ ^^^ ~ ^^ '"" ~ ^*^ 1(1 



äx 



(1 + wa;*)p» i/^ 



+ <>(2i) — 4) f ^^ . 



"^ (1 — ««) (2a;»' — 1)4 •'/ 



>tn-i 



_ d^. (2X" — l)»n = «•x. 



J 



(1 + X"") (l + 2x^)«n 

dx 
xP {mx + w) \/ax -f ft 



r dz 



r ^ c dz ,, , .» ,A- -r 



/.- 



dx 



X — 4 



1 r jf^ w fdx^ m' r rfx 4-^ r_J*^ --^ C ^^ 



^m + 



_______ dx^ 6^ , • 

(x — 2)3 [/x — 1 (x — 2)"3 

r X (2 — X*) , _ _ L \ /"i — ^* 

J (X«* + ä) (X"» +6) a — 6 J X'« -r"a a — 6 J x"* + b 

j (x^* — a) (X'" —b)m (a — b) ^^ (x"» — <?j^ ' 



(ox'" + 6) (px'" -\- q)"*^ rn [aq — bpj ° px"^ + g 



f— ^r=r _.J^ _^__^^ dx - — log ) k^ox''* + 6 + l/äx^" + c (. 
J[/(ax"' + b) (ax"^ 4- c) ^tm ^ | ' ( 

r __^P - dx- - ^^ ^Qg (- ^ — ^* ) . g? log (x — g,) 

J (X — gj (x — g,)...-(x — g„) (g, — g,) (g, — gs)--(g| — g«) (g, — gj (g, — g5)--(g, — gn) 



+• 



+ 



- (1 •+- X"*) (l — x"0 






(a„ — a,) (a„ — a,)- •(«„ — a„.)) * 
1 , l , \/ax"' + 1 — t/ 2 



\ 



rm-2 



d^'. 1 — X*" = Ä"». 



r iär«n»-l 



-'(1— X»*) (20-"' — l)sm •' 



, dz. 2j:"' — 1 = ^*'». 



J (mx + n) i, oj* + /> "»Jl/d, »»'Jl/<|> m'J\/^ ^ rnP )v^'^m'i>){mx+n)y ^ 



i. 



dx = 



2 . / gx^3- * 

m [aq — iji?) V px*'^ -f- q 



^dx--2(*^=^r+log^-"---'^ + 



/|/x -— g 
(X — fc)T 



^ — g\'^ . , . . Vx ~ /; + }/ X — g 

1/ X — g 
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0-- — ^ dx = — 2 (^3* + aro cos x. 



Jijji+g'^ ;p+« I m ^^* + '^J m-1 a ^P^^«^ +1.2(w-2) o» ^^* + «) 
+ L«? - W» log (^x 4-3)1. 



•^ (a* + x«)"*^ 2 (2m — 1) ^""t J c|>'"+¥ 

■ I dx = - Tj ^^ -— „ - dz. mx + n = 2. 

J \mx + nj mF^^ J z^ 

r(ajr + 6)"* . {aX'V hY^'_ g (n — m ~ 2^ f (oj: + ^)" . 

J (a — 6x)" ' <^ (n — 1) (a— frx)"* I h (n — 2) (a — fra-)«-« "*" 1.2 fr (n — 3) (a — 6x)"' 
frl— "^ä^x ix = - „V ) (^i- *^^^-+ *'-- «^^ d.. h ■ 



ax = z. 



Hc -- ax^y^ , , _ 1 r dz c -^^Jix^ _ l^ 

J (2äx — b)" ^ 2 1/ a J^\/a+ bz + 'cz^ 2ax — fr ~ ^ ' 

[ jax+br^-'* , _ 1 /-{a + fra -(a + frß) ^}>^^+^^> 

j (x — a)"» (X — ß)" ra~~ .3)»n«.i J " " ■ z'^' ' ' ^^- 



^ (ß — x) = a — X. 



y^x + y a* + X* f dx =^~ -^ ^^- ' (n ya* +x* — x). 

(x"' \ X + l/Hf X* Pdx = ---T7 f^'^' "" ^^"' d^ + J_ r(^^ — ^)''' dz. 

r dx 1 r^* + a* , , . -5— r- -•- 

Jx-n;'a* + x« = 2J-.--^- - + l/a« + x« = . 

J- — -—z. -- log I l/l + X — l' ' 1 — X { + MC COS X. 

f . _j^___ . ._ i . . ± log ^± ?_T 2j/:$ _ _ 

Jx* +2x + 4 — 41/1 +x 3(1/* — 1) lö ^x+4 + 2l/<i> 9 

C ^ 1 ^'i + X _ l , . ^, 

/• dx 1 mx + n l/^) 1 x 

J i^ax* + bjmx — n Vax* + 6 j* ~ 2<»nn* mx — n \/'^ ~ 6n' mx — n V^ 



X + y\ -f X* = £■. 



5 , l+l/* 

— _ . arc tg — — ^-2: 



I 

f 

] 



ill 



j" ^.. . ._ = 3^3 / ^ j _|_ 5J ^_ 75 log Ui _ öj 

( -~= = da; = (1 + ar") i -l/l'+ x — l !• 



2 + j/1 + a; <> ' I 

J\/l +.X*\l-\/i +X*\* l_|/l-l-j;« 

— ^ = , — ^- -dx = log ) i/a:* — a* — a ( = ^ log 5 x* — 2o ^/ a;* — a* 

f -_^^ -- 1-.=^ die = ^ l/f+jMiX» 

J 1 _ 1/1 + j; ; ) ^ ^ ^ 3 (^ — 1) ^ if* + ^ + n 

1 4- A- = ^*. 



1/1 + 
'x + t/f+j; 



f^--»a^.^da: = 2fU-2 + 2 ,-i--i-ld.. 
Jx-i-t/l + x Jl ^ z*+z—l\ 



arc sm x. 



Ja; + yi — V* j l + ** , a; — 1 y, — , , , x* 

*^—.,^ dx = — - - + — i/l — j« 4- log .-z=^^ 
l — 1/ 1 — a* X X ^ * 1 + p/1 _ j;» 

— "51^ ^ da; = — X — 4|/4, 4-20log(5 4-l/'c|)) + 5arcsmx4-77^-arctgjx|/24-'^^® ^ 






1/24 
1 + X - 2^ 



J' 



l — |/1 + X 

^ + i/r+^« . 1 

— r ^ — rfx -= -_ _ 4- arc tg x. 



2j/3 



24 J/^ + 5x* 



^-- arc tg — --=r- . 1 4- i: = ^f«. 



p/3 



'x 4- k 1 + X*! X. 



rx»' ^y_ 1 +x- ^ ^ i 1 __x- 

•' X |/1 -i- X»"' ^ »» t/l + a:*'" — X'» 

^ x*\/\ —x- X 

n ^Ap__ +.j^!' dx = (X + i/i + :?) k r+ X 

r|kT+x'-xi*^^. __ ^ 

'' 1/14- X« ' ' x-\-VWx* 

|/i + X* »» ' ' 

pjj/ r+ x-^ + xT'. ^. ^ 1 a^' - ir ,,. ^.^ -^:-, ^. , ^ ,. 



112 

: JJl^xT^Ydx 

- - 4 5 

|/c + Väx + b^ = Y^^ {Si/ax + 6 — 2c) [i/ax + 6 + c)"« ■ 
l/a + bVx ^ ^ ^ 

-^i^zrz : — = arc tg — — - - =^^ 

(1 + jr«''0 V (1 + ^*'*'h — ^* V (1 + ^'"')^ — ^' 

1 — — - - - — _ _^ .j^ ^ ^^ ax' = — ) — ^z^-_ r- • mx- -\- n = 2' 

J\/'mx^ 4- w t/awa- + 6 j/mx* + n '^-^[/az^ + bz — an 

I _ ~zr^:=r-_-=rr==^ Ox = — arc tg 



a;« 



Ji/x + i/flS I ^4 _ % /a 1 a f 2' + |/2a^ , |/2a-8^ 

— "^--— d^- 2 t. . - V I log ^ ^ -_-^^^ - p^2a arc tg ^_ , • x + ^a^ + x^ =... 

Fonction c^'". 
(2fe 4- 1)^ 



X sin 



^^— -^— - — dx = — y arc tg , . , , —-. sin '^- -'-- Pour n pair. 

n 

4 V , ^^'''" n . (2Ä;+l)m7: _ . . 

-=■ — > arc tff ^, ,-TT^ sm ^ — Pour n impair. 

k=o 1 — X cos ' — 

J^rml _ rn-m-l 4 '«-, 1 , , ^ (2^ "f 1 ) 7^ , , ( (2/v -f l) WITT ^^ 

1+J. d^ = -,-, 2 2^^« r^ ^^^'^^' n +M<^o«' ^--- Pournpair 

. A-i 

2f— i)m-t ,. , , 4^1, ) , ^ (2Ä; + 1)7: , I (2Ä;+1)W7: 

= ^ -^ log (1 + x) y - log { X* - 2XC0S "^ ^ + 1 } cos '^— -^-^ - 



Pour n impair. 

2km- 



rj;m-i _|_ ;inm-: 2 , ,, , 2 (— 1)"' , „ , ^ 4 v? 1 1 I « o 2/t- , , j 2kn 

i T- X" ^"^ " ~ n ^**g(^ -^) - n ^°«^^ + ^^ ~ n ^ 2" ^''^ ^ " 2^' *''*"« + M ^«^ ~n 

Pour n pair. 

" — 2 X 81)1 

- — dx = - V arc tg ^, • sm — . Pour n pair. 

n 

. . . (2k+\)T,+0L 

I — ^ - - dx ^ , — > arctg -7.1 T ,^ .- cos' - - - — -. 

J x*^' -1- 2x*' cos a 4- 1 n sm OL j^ ^ ^ .^o ^-'^* + ^) ^ + ^ ^ 

/,*— o 1 X cos 
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J X*'* + 2x^ cos a + 1 w sin a j^ 2 ° ( 7i ( n 

/(".»)_-+ » ^ = ,„, , -^„ . r +a^:4 " ^ = log - >^- +1. 

Voir aussi p. 104. 

Fonctions diverses. 

J{l -^\'' x)\/x — x^ V 14-Kx' 

r dx _ ___4r_^^_ -j;_«(^— '2'')* 4- 4ö^« 

-'k(a — xO>-fc]{l/a— ^- + ^1/0; — frj ^z a— fr J 1 — ^* + 2w^' ^~ (l + -?*)' 

Jk(a— :rTör^ö){ml' a— a- + nl/x-fr 7n^-fn^ ^^ mVa — ~x^nyx—b 

Jjt"^"' 1 
-^ -- irr rfx -= - aresin (aa*"^ }- fr). 
\/l — (ax'^' + bY '"« 



1 m 



r X'p'^ ,, _ p {\^ X**')p_+ XP 

I 1 M ^ "*)* 2m * i m 

-^ (1 + o:''*) *■ p I (l + x'^^Yp' — a^P I (1 + x'^)p — xp 



r a:*^ (.r"» + 1) _ ^ _ _ i^ j i t^^'*"' + 1^ |/ 2j.'''* 
j{x''''--l)i/x^^(x^''+t) '^ ~ "m ^^ ■ .r*" - l 

— _^ ^__:- - - —^ dx = . arc sm - , • 

J[/k^ — (a + bx''')^P ^^P 1^ 

r anix' — anx — 2bn ,2 ex 

\ -^ -z^ - dx =^ arc cos ---_ . 

J [ax 4- b) [mx + n)V [ax -\~ b) [mx + nf — d^x"- ^ [mx + n) \^ ax + b 

^ ^-3 dx = -, )-\/ ^- , +arcsin— ^ , 



lU 



Fopmuies gen^raies. 



ff{x)dx = xf{o) -f- ^-^,f [0] +i-j3/"('') +• •• 

(udx^xü—jxU'dx. 

Ju'Vdx=UV— fuV'rfar. 

(uVda; = U,V- jU.V'dar. 

) UV dx = UV, - U'V, + U" V, — •• 

rx'»Vda; = x^V, — mx^-'V, + m (m— Oo:"' V,— 



Tm'^ (m— 1)U"-' 



U"'U'dx 






Cr TT , l^m TT. J (*U + fc)"+l 

J (U + Vj™ dx = Ju (U+ V)"-' dx + Jv (U + Vf- » dx. 

^(U'V^-UV')dx = UV. 

r dx Jl f dx _ 1 f _ dx 

J U (x* — a») ~ 2a J U (x — a) 2o J ü"(x + a) ' 

C dx _ 1 , f U' , 
J(U— x)*~ü— x"^J(U — x)*^' 

; r dx 



JauV^'''^==i^°S<''^+^^- 

JU« ^. 1 dx = arc tg U = — arc tg^ 

r U' , 1 , U 
■ » ■; Tri dx = - arc tg - . 

J a* + U* a ^ a 

r U' , 1 ^ aU 

r U' , 1 , aU — fr 
j a*Ü' '- 6« ^ ~' -lab ^°S äa + b ' 

r U' , 1, U 

r U' , 1 , aU — fr 
Jau«^:r:frü*^ = fr^°s u— • 

r ^^ dx- ^ 

J (oU 4- fr)* fr (aÜT=Ti ■ 



U 



1 ü— fr 



a — U a(a — U) a — fra— U 



ü' 



1 , aUjfJ' 

(aO + fr) (mü -[- «) "* on — frm ^ mU + n ' 



dx 



Jü 



J^ 



dx. 



___^ _[_ rax 

(U±V) " + Jv(U±V)"~JüV 

r P _ da; _ _«_ |'_J^ ^_ 

j(Ü+a)cU+/>) ä— frjU+a a — b. 

J (u + vr J (u + v)«"! J (u + V)" 

}w*-a* ^ - 2 J-0»* - a'^ ^ 2 JU"' + a'^- 
f U'»' , _ , C (^ 

j i~u*'» «*- — * + Jr— ~U»^ ' 

j^dx = logV = -Uog^^„,. 



/•TT' 1 i TT 

r-^dx = 2i/Ü. 
JkU 

r^^^l^ da; = 2 j/ ^^^ -^^ 
Vaü + fr « 

•' 1/ U* + a 

--T:rT^=^ _ dx = arc sin U. 

r u' , . u 

J Fö^-u«'^'' = "'"''" ä- 
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f ^ _ dx = —- ]- aro sin (l — 2aU). 
jy JJ - aü' J/a ^ ' 



/, 



U' 



dx = 2 log (1/ ü + a + t^U + 6). 



/- U' 7 1, U 

--_ (Zj; = log 



+ l/U* 4- a* 



i - - - dx = log 

r U' ,1 

I — — . dx -^ - . 
JTjy-2a\J—a* « 



arc sm 



I I __- - _.. — -. dx = arc sec ü. 



U-a 



lü 



l/U*— 1 



ü' 



1, yjJ — a 



( "^ da; = - log 

; (U-a*) l/U « *KU + a 

/- U' , l . 1 

I - «« = — » arc 8in „i • 

J U k U« — 1 2 U* 



f Ul .,. 2 /U — a 



aU,- + U !? P ^ / 



r uu' 1 , u* - 1 



äx 



U« 



1 +u* 



f UU' 

j (1 —tsy '^ 2 (i — u*) 4(1 — u') 

r U.U' ,1 -TT» 

f _ ÜU:_ ^^ = _UKL+U!"Vft/l+U-da;. 
JU'*l/l + U'« U' J 

Jl^^U» «^ = U - arc tg U. 

f U«U' , 1 \ i TT 

J [iW U«) (a^+ 6*U^ '^ = 6'- a« | »"^^ '« ^ 

^ 1 '^ TT I 

-^arctg-^Uj- 

fU^-'U' , 1 , TT«. 

I -i-rv ax = — aro te U '. 



fU"-»U' , _ l_, U'»— _a 
J u*"' — a* 2rtm ^^ Ü'»"+ a ' 

rU'Ka*— U» 



_ 1 a_+ U'" 
' (o — U"*)" "^ 2am a — U"' 



, l/a-- — U* . U 

dx = -T arc sin - 

U a 



,- UU'U"^ dj. = Ul/^i + U'*— jUVi +U'» dx. 

J y, da: = - ^ + J y dr. 

fxU' + U , _ 1 JJx + b 
J (x-U + a)« ^~' a — büx + a ' 

rU — rrU' , _ _ 1 mU-t-_wa; 

.' (aU -|- bx)- ~ an — bm dö 4- bx 

,' (aU + bx) {mÜ -\- nx) an — bm " aXJ + bx 



fü'V — UV 



dx = 



U 



ru'v-uv , , u / 

j ÜV~^ tte = log y • / 

l'U'V — UV' , u 



U'V - UV' 1 , U + V 

_._.__ da;-- .^log^—-^. 



fU'V -UVJ 
J (Ü + V)« ^ 



u-v 

2 (Ü + V) 

v + u 



u + v' 



j (U - V)* "* ~ 2 (V — U) ~ V — u 



U'V — UV , . u 
dx = arc sin ^ 



.'Vl/V — U* 

U'V + UV 



(y.^ ±^ dx = log UV + yt5^V*~+~ä 

f 2U — xU' j 2 ^ ax 
1 ^ax = -arctg 

J{U + a*x*)l/U « ^l^U 

(•- -2Uz:L^_L_d^^LiogKÜ±_«a;, 
j (U — a*x*^ l/TT a ö • ^« — "" 



«)l/U 



fU' V + vu« , , 

Jüv-(U+-vi'*' = **'Su 



yjj — ax 



UV 



+ v 



HG 

Fonctions transcendantes. 



SinU 



Jsi 



sin X dx -■■- — cos x ^ sin vers x. 



Jsin mx dx = — - cos mx 
m 



j sin (ax + b) dx = — cos {ax + ft«. 

j X sin X dx = sin x — x cos x. 

I ic* sin X dx 2x sin j- — [x- — . 2) cos x. 

I x^ sin a' dx = (3.r- — 6) sin x — (x^ — G.r) cos x. 

I x^ sin X dx ^ [^x'^ — 24.r) sin x — [x^ — 12;r- -}- 24) cos x, 

I x" sin X dx -- — x^^ cos a* + w j a*""* cos x dx --= — i.'" cos x 4- na*""* sin x — « (9i — 1) J .x'*-- sin x dx. 

r « • j ^""* / • X ^^(^ — f «• • j 

I X** sin aar aa* = -, (n sm öj: — ax cos ao; — -^^— ^ - o:"* sm ax dx. 
J a- ' a- J 

\JJ sin X dx =^ — ü cos x — U' cos ix + i^J — ü" cos |.r + 2 ^1 — — U^'"^ cos ix -f- m ^) • 

J a \ a ar" w \ a \ a^ a* \ 

f dx _ ., X 1 , i + cos A' _ 1 % ^ — cos j- 

J sin X "' ^^ ^ 2 ^ ~ 2 ^^ I — cos X ~" ^ \ 1 -f cos x 

r dx 1 , ■ 
J sm 2x 2 ^ ® ^ 

/dx _ 1 , 1 — cos mx 
sin mx ~~ 2m ^ 1 + cos mx 



J sin 


da; 

]i-a) 


log tg 1 (a; 


-a). 


j sin 


(aa; + 6) ' 


= ilogtg.^ 


(ax -f 6). 


r dx 
J sin a + sin x 


--= - log 
cos a ° 


. a; + a 
sm ., 

a; — a 
cos 2 - 


r 


dx 


2 
r = arf 


! tff ! tir 1 



arctgjtg(;+'Dtg(; + g 



+ sin a sinx . cos a ° ( ^ \4 2/. ^ \4 2/ ( 
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Jr 



dx 



+ cos OL sin X sin a 



cosa + t^-,'^ 



arc tg j . - 



sin OL 



■(■ 






>^XJ 



L- 



a: 



— x--^ — = —y- : aro tg I — -^-z- ---T^ } = -r "• 



dx 



— b' 



1 



i'og 






^. 1 



. b -\- a sin a; ' . 

arc sin --— -^ . a > ft. 

-.a,r{-p sin X 



a <b. 



f sin X , sm X . cos x , 

— r- dx = + dx, 

J X* X J X 

/sin X , sin X cos x . i fsin x :, 

— — dx = r-T -— -^ - — — äx. . . , , 

Jsin aJ , _ sin X cos x sin x l fcos x , 

1^ ^ 3^ "to*" '^ "65" "" 6 j X . - 

Jsin X , sin x , 1 fcos x . 

x*^ (m — l)x'"-* w— 1 J x'^-V. .. ,.iv ^ )[ 



■T-r. 



•3 ' . 



COS X 



(m — 1) x"» 

sin X 

' (nT- Ijx"»^ ~ (m — 1) (m — 2) x"»--' ~ .{ni — 1) (m — 2) J^ a;" 

>^ 

' y — Sin*»U — . 



1 fsin X 



äx. 



Ji X 1 

Sin* xdx ^ (sin x cos x — x) = - — - sin 2x. 



: ...1 .-. 



cj. • . aj sm 2mx 

Sin* wx ax = ^ ^ 

2 4m 



j X sin* X dx = j (x* + X cos 2x — sin x cos x) -= - (x* — x sin 2x — ^ ^^^ ^^)» 

r *» T ■ \ • ■ ■ " ' ■■ ^ - •• • : /. * . " " '-^ I-- 

-^— i^ =--J — cotg X. ... 

J sm' X * 

Hrdx' . I < "V ' " , ■" ' ' r .- x ■ '■ ^ ■ ■■[ ■ 

h-: V— = cotg nx. ^- - . 

j sm- nx n ^ 

J2 — sin'x |/2 \|/2/ , I - 

Ct i^^--T- = -F=i— = arp tg (\/\7r^ a« tg x)... .,_ ;. ^ ^ M . I,. . ^ _, 

J l — a' sin' X |/^l — a* : .• 

f dx 7/^ ■ l . \ . 
Ja -i-b sm' X ' •/«' 4^üt^ ' - 



V'a + b 



|^a'^+ dtfr "* ^ -- cotg i Ka'* " 



'^ .'1^ ) V) 






•^> 



- VM '1 



4> :■ ' 
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J dx b C08X u ^ ( 
(a + b sin x)* "~ (a* — 6') {a + b sin x) "^ a*— T« J ä 



dar 
+ ft sin X * 



1 < 6 cos 
ö*^^ ) a + t sin 



5 arctgl— - //. a > 0. 



b C08X 



«tg| + t-i/F"=^ö5^ 



= -fr»_aO« + ft8i£i ^i^^W^V* ""^ätgj +b + i^b^ 

J-.-Y— dx = — X cotg X + log sin x. 
sin X 

f . - , 1 . 1 /cos 3x ^ \ cos X , . , , ^, 
I sm' X dx = - cos* X — cos x ^ - 1 — ö 3 cos a;| = — (sm* x + 2). 

r dx 
J sin* j 



a < fc. 



cosx , l , , X 
2ri5^+2*^8*K2 

sin X 4- ^ cos X 



dx == c ' # h K I -^ — dx. 



2 sin* X 



f . ^ . 1 . ^ 1.^,3 cos X / . , , 3 . \ , 3 
I sin^ xdx = gö8m4x — -8m2x + ^x= j— Isin' x + ^ ^^^ ^1 + ö ^• 

f dx cosx 2 . cosx ,, , -. • 1 > 

I ■ • ^ =* — ^ . t ö cotg X = ,^ . - (1 + 2 sm* x), 

J sm* X 3 sin* x 3 ^ 3 sin' x ^ ^ 

Jx , sin X + 2x cos x 2 , ^ i • v 

J- 1 ji 81'^'*"* xcosx.n — lf.„, , 
sin** X dx = 1 sm"'* x ox. 
n n J 

f • •* j cosx) . 4., , 2n—\ . -„, , (2n — l)(2n — 3) . ^. , (2n— P...3.1 

sm«** X dx = jp- { sm*"-* x + ^r sin*«-* x + ,0 sws ir sm*"-* x +... f^ s^— r^ 

J 2n \ ' 2n— 2 (2n — 2) (2n — 4) (2n — 2)-.- 4.2 

(2n-lK8.1 
■^ 2n....4.2 ^- 

_ (— 1)** 1 sin 2n x _ ^ sin (2n — 2) x 2n (2n — 1) sin [2n — i)x _ 
~ 2*«-* 2n 2n — 2 "^ 1.2 2n — 4 



smx 



4-(-ir' 



. (2n — 1)"" (n + 2) sin 2x 
(n— l)....'i.l 2 

2n 



+ i- ly 



2n(2n— l>-»(n + 1) ^ 



n-..2.1 



2 
2n-.4.2 



/ dx cos X n — 2 r dx 
sin**x "~ (n— 1) sin""' x n — 1 J sin"* x * 

JssS^ = - cotK X - 5 cotg» X -^« cotg« X ^ cotg«-^. X. 

C___d«___ ft cosa: , ( 2w — 3) a C dx n — 2 C <te 

J (o + fc sin «)" ■" (n — i» (o* — ö») ^"-* (n — l) (a» — b*) J ^"-' (« - 1) (a» — t») J 4)"-» ' 
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J x , sin X + [n — 2)x cos x n — 2 i' x , 
sin^^ic (n — 2)(n — l)8m«-*ic "^ n — 1 J sin«« o; 



(n — 2)(n — l)8in«-^ 

Sin"USin"»V 



fsinpa^smna:(to=^Mg^(g^-^-,glgJP + ^)^r 

Jsin ((u: + a) sin (ao; + a)(i.r = | cos (a - ß) - ^i ^^ + « + ß) . 

r . , X . ., .^ , sin i (a — ft) a; + a — ß j sin } (a + ft) a; + a + ß J 
I sm («X + «) sm (bx + ß) «ir = - -'-^ -^' _-^— ^ - " -'-T(Tq--fc) ^^ " 

i sin'*-* xain{n + l) dx == - sin na: sin" x. 

f • » • ^ sinP X cos nwj , p i' . „ , , , . j 

sinP xsmmx dx = r- ^- - sm^-^ a? cos m -— 1 a; dx. 

sinP-^a; , . , , p(p—1) C - - ^. „ 

= -i i w sm X cos mx—p cos a; sm ma: + ^^ — ^ \ sm mx smP* a; tte. 

p* — nr ' ^ ' p* — w* J 

j sin X sin 2a: sin %x dx = ^\ cos 2a: -[- ^ cos 4a: — - cos 6a: | • 

/■sina;, 1 , «^°(i + ^ 

-T— r- da: = — -^ log — ^ ; • 

jsm3a: 2|/3 sing-a:) 

f sin 2a: , . „ 

I —. dx = sm2a:. 

j sma: 

/sin 2a: . ^ , . 
-^ - rfx = 2 log sm a;. 
8m*a: * 

J sm'a: sma: 

J sm*a: sm'a: 

J sin 2a: , 2 
sin**^ "" (2~^ n) sin"-* a; 

l'sin 3a: , , o • 

— r- - da: = a: + 2 pm a; cos o:. 
J sm a: 

/sin 3a: j 1 , l + sin a: , l , 1 + i/2 sin x 
-^—7- dx = ^log -— ' — -. ^ log — ^ 
sm 4a: 8^1 — sm a* 4 1/§^ ^ 1 — \/2 sin ;r 

f sin 3a: , ^ , x ^ , >. 
I ^- , da: = 3 log tg ^ + 4 cos x. 
J sm*a: & © 2 ' 

Jsin 3x , „ . . 

. 3 da: = — 3 cotg a — 4x. 
sin X 
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/sin ax . ox co s ax + (w — 2) sin ax _^ a* Tsin ox . , 

~i^^ (^ — 1) (m — 2) V"i-i ' (ni — i) (ni — 2) J 1^^ 

fg^ eto = 2 f ""^ <.^,7 ^ i^ dx + fg^--- ^^-^ dx - 

J 8in**x ,' sin'**^ J sin** 4* 

f sin fx + a) , , . , . 

— ^i ax = X cos a + sm a log si 



sinx 



sm X. 



!■ 



'sin* {x + a) . ] ■. , , i ''i- . ..•.•, \ \ \ ^ \ I 

— -^^ — - ox = — co8*a cos X 4: sm 2a sm x + sm*a j log tg ^ + cos xX 



sm X 



Cos U 



I cos X dx 



sm X. 



cos mx dx = — sin mx. 
m 



J cos (px + g) dx = - sin (px + 3). 
1 X cos X dx = cos X + X sin x. 

Jx cos ox dx = - X sin ax H — i cos ax. 
a a* 

1 X* cos X dx = 2x cos X -h (x* — 2) sin x. 



X* sin ox , 2x cos ox 2 sm ax 



Jx* cos ax dx == °*" 1- 
a i* 

j x' cos X dx = (3x* — 6) cos x + (x^ — 6x) sin x. 

I x^ cos X dx = (4x' — 24x) cos x + (x* — 12x' + 24) sin x. 



sm ax 



* cos ox dx = (4a»x* - 24) ^^^^ + (a*x* - I2a*x« + 24) ^^ 

a a 



Ix 

j X"* cos X dx -= x**^ sin X — m ) x°*-' sin x dx. 

= x"^ sin X 4- mx"*» cos x — wi (m — l) jx."»* cos x dx.. ■ 

= sinx I x*»* — w (m — 1) x"*-« + w (m — 1) (m — 2) (m -^^ 3) x"»'-* — « 

4- cos X I mx"»-* — m (m — 1) (w — 2) x°»* -\ t ,;. 



■■( 
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Jx^ Sin ax m C , . ^ 

x'^ cos ax dx = I x'^'* sin ax dx. . 
. a a J 

=?= - j (m cos ax + ox sm ax) ~ ^ J x*"-* cos ax ax. 

[u oosx dx = sin X j U — U" + U"' * + cos x } U' — U'" + U^ [. 

Cjj , sinaxJT-. U" , U'^ ( , cos ax I U' ü' , U^ 

JUcosoxdx«— -jU--,+-r -••}+-- -j---^^^ 

rJ?_^logtg(^+|) = llogf^-^i5^1 
J cos X ^ ® U ' 2 / '2 ^ 1 — sm X -i 

Jdx _ i. ^' _ sin X 
l + cos x""^2~l + cosx' 

Jdx X 

V— cos X "~ "" ^ 2 * ^ , 

r (Zx 2 X / 1 X ^i 1 1 4- 2 cos X 

J2T'co-sli = Fl*^^*«(71*g2) = ,71*^^^^«T^ , . 

f ^- ^- J- log"^'= -4- log» + cos (x--^ 

J cos X + cos a sin a ^ x 4- a am a ° cos a + cos x 

cos - -g- 

f ^ O-iog -'-. r 

J COS X — cos a sm a ^ 



. OL — X 

sm — -^ 



Jdx 2 ^ /x ^ X *\ i' i sin a sin X 
— - — arc tff Itff — . te ;rl = —. — arc tß: • 
1 + cos OL cos X sm a ^ \ ® 2 ^ 2 / sm a ^ cos a -h cos x 

r dx 2 ^ L / 1 — e . x( I * 



J1+2C0SX f/s ^^3_tg| 
j5T4cös-i = 3 ^^"'8(3*82) 
J 4 4- 5 cos x 3 ^ ^_x 



t«f- + 3 



tgg-a 



C dx_ 2 .l<»^t„?l 

r dar 2 l. /ö^^, «1 1 . l^a*—b*Binx 2 ,.^ t^(ä— ^(1 — cosx)" 



t+fc)('l+C08X) 



1 . 1/ a* — 6' am X .1 fc + a cos x ^ _ . 

- arc sm — ^ , ^ — = — = arc cos — \—r . a> o. 

y^a} -^^ öt + 6 cos X |/a* — fr? - a-\-h cos x . 



^ . l/fr + a +1/6 — atg-, 

_J lo fr + ^cosx + t/fc*-a'sinx ^^ J.. . T ^ 

l/^i:^^« ^^ ^ '^"a + fccosx.. p/fc*^a^'. l/FVä -- i^b~-^ ig -, 



X 
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1 



log 



i/(f> + o) (l 4- 008 X) + V()> — g) (I — 008 j) 



|/jt — a* W{b + o) (l + 008 «) — \/(b — o) (1 — cos«) 
a = 6. 



a < fr. 



1 . X 



a ^2' 



J C08X , coaa , sinx 1^ ^ coax . 
—^ "* 2x*" '^ 2x 2} X 



2x* 

C08X 



/008 X j COS X , sin X . cos x , 1 fsin x . 

J C08 J Jf ??? ^ 



l)x«-' 



— 1 J X«-* 






c osoj; , _ axBiuax— (m — 2) cos ax 
X«» (m — l){m—2)x^'' 



o^ r cos g^ j^ 

(m — l)(m — 2)J X«-« 



C08X 



2 + co.x^ = *-p^»«'*«(pi*«l) 

f 008 X ^ _ 5 <* r_ 

J a + ft 008 X " h ^ j a 



008 X ^ _ 5 <* r dx 

' a + ft 008 X "~6 5^Ja + fr 008 x' 



J 1 — 2a 008X + a* 2 ^- "^ ^ j 1 — a *^ 2 | 



Co8*»U 



/, ^ 1 . . , V 1 / . sin 2x\ 
008* X dx = ^ (sin xoo8X + x) = 2lxH 2 — 1. 



/, , X , sin 2m X 
008* mx «x = ^ 4- 



2 ' 4m 

ax 



i /. X« j 8* ft • , sin 2x 
J (1 — 008 x)» dx = -g^ — 2 sin X H — 

C dx 

J008*X ^ 

f-^=^tg«x. 
J 008» «X n •* 

f — TT^.— ^ = - tg (iw + g). 
J cos» tpx + 3) j> ^ ^'^ "■' 

jl4-008»x K2 *V2 ' 



+ ft C08» X 1/ a (o + b) 
l 



«rotg 



gtgx 
yafa + b) 



« (o + 6) > 0. 



g tg X — y — a(a+ b) 
21/— a(a + *)'"" otgx + |/— o (0 + 6)" 



:10g 



o (a + 6) < 0. 
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r dx 



log 



sin (g — x) 



a =» A cos a. 
6 = a cos ß. 



sin j; 
eoosx 



2ab sin a ** sin (a -f- x) 
C dx 2 X I % /r— e . X J e sii 

r dx 1 Jv/Lri^f ^l_ ^ — ^g^ . 

j(l-t-ecosnkrr«~^^j_^,jl"'''^«) V i + e^ 2 ( mä-V) T-f e + (l -• «) tg«~ 

J da? b sinx , o C dx 
(a + b cos x)' "" (a* — t') (a + 6 cos x) a' — 6* J a -f ^ cos x * 



1 I fcsinx 
a* — 6* I a -h 6 cos 



i-K^-^""**(^^***St 



1 \ .^^^ ^ 

b* — a* ^a + Ä cos x ^, ^ 



i 



^ yb — atg^+l/b + al 

-— = log —^ ! . 

« |/r-"atg§— |/6T^^ 



(ix 



f dx. ^ ^ f ^ * r 

J (a + 6 cos x) cos x a J cos x a j a + * cos x 

— 5— (ix = X tg X + log cos X. 
cos*x ^ ® 

Jcosx , 1 X ^ 1 i.^^ 



' (1 -f- cos X)' 
cosx 



2^2 6 



si nx 
cosx 



r cos X dx — - - ) g sinx , r dx ^ 

J (a + b cos x)* "" d' — 6* I a + 6 cos x J a + 6 cos x ( 

/ g + ßco6X dx = -l to /- 4- ^ W gß — 6tt T dx 
(a+ bco8X)caBX "" a ^^ \4 2/ a J a + 6cosx 

f.- 1. ,,2. 1.^.8. 

I cos'x dx = ^ sin X cos*x + - sin x = r-^ sin 3x +7- sm x. 

J 9 o 12 4 

X cos*x dx == X (^ sin X + Yö ^^^ ^*) + 4 00s X + ^ cos 3x. 

ff s j 1 / t 2v . - , X cos 3x , 8 , , ^. . ,8 

Ix* co8*x dx =-- Tg Ix* — ^1 sin 3x H — \- ~(x* — 2)8mx + -x cos x. 

r dx __ sin X , l^ 1 . /ü I ?l 
J cÖ8»x "^ 2 co8«x "^ 2 g ^ \4 "^ 2; 



+ b cos X)» (6* - a^y 



a« + ^ *• 



(ft» — g«) 6 sin x _ Sofcsinx ( ^ "^ 2 f dx 
24>« 24> j(ft«_avJ * 



— 6 sinx 



4 a* -- 6« + 8aA cos x , 2a*+*V 

2c* (a + 6 cosx) 



Jcos*x 



X sm X — cos X 
2 cos*x 



+ 



2 Jcosx 



a> 6- 
a < 6. 



, 2a* +6« ^ /« — *x ^\ 1 j.« ^ 

+ — ^arc<g(-^tg^j' a*-A* = <f 
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C cos' ^ j 1 ^ a sin a; sin x 

Jl—a*coa^x a'|/l — a* j/l— ä-* « ' . . ; , .... :,. ' 

J cos* X da: = ^sin ^x + - sin 2x + ^ X = ^ cos* x sin ^' + (cos j? »in x + ;;5) , 

sin j: cos j;/ , , 6 • , 15\ , ö ' ' ' ' . 

[ dx sina: ,-2 ' . , ^i . -. ■ • ' - , ^ 

C X j 2 X sin x — cos a' , 2 , ^ , , , 

— r d^' = Ä — ^ h ö ^ ^g ^ + log cos a:). 

J cos* x 6 cos ' X '3\&'&. -'. ., ,, 

cos** X dx^^ - cos""* X sinjo: + . I^coe**-* x dx, ' ' 

f ,^ , 1 (sin2r?x , \ ;sin(2n — 2)x , '2n(2w— 1) sin(2n — 4)a: , , 2n{2n — i)'-(n+l)x\ 

sinapj ,„, , 2w — 1 ,„, , (2n — 1)(2«— 3) ,„.. , , l.3-.(2n — 1) j , 1.3.-f2n-r 

fcos«-^* X (te - i- I ?^-(?^+ ^-^-^ 4- (2n 4- 11 'i^^ 

Jcos X(to-2*,/ 2n + l +(^^ + iJ 2w-l ^ 1.2 2n - 3 + • 



(2n_+_l)..^^ +_2) 
+ 1.2...n ^'"^ ^ 



sin rr I ,,^ , 2n i ,«« i i 2.4..-.2n ; 

^r TT { cos*** X + ^ ' V cos"*'* X H + z-Ti TV V" 

2n + l \ 2n — /l l.a-2n-v.l; 



j(a + ftcosx)"(a+ßcosaj)dx= ^Y.(a + 6cbsja:)"sinx+ ^^ + ;fx^^ ^^-Icosxl (fo*. 

j' da: sin x i ^ 7" ^ f _^ . ■ 

.' cös**lF "" (n — 1) cos'»* X n — L J cos"-* x ' ' < • - ' •« . 

/c^S.— *g- + -3^«*- + ^'*^''- + ---^2nVl*S'"'^*- '^ ■ 

r rte b sinx , (2n — 3) d" f cfa : ^~"r_ f ^^ '. 

J (a^TcösxY' ~ ^ (n — T) (a*" - 6*) r|>"-« "^ (w — 1 ) (a* — 6^) J <},"•* (n - 1) (a*^^*) J <d" * * 

/x * _ (^ ~ 2) rr sin a: — cos x . n — 2 i* x , 
cos** X (n — ~2y^ — 1) cos"* X "^ n —1 J cos"* x ^' 

r cos a: ^ _ __ ^ f^ 4_ L r *^ = - sin x^ _ _ J r (n— 1 ) 6 — (72 — 2) aco sa: , 

r cos* X j _ ^* r^* _ ? (j^ 1 1 r*^^ ^' dx 

J (a+^cosxn"^' ~ fr* J CD** ir?J ci>";\ "^ 6 J V"^ • 

/"a' + fr'cosx. {ab' —ba') sin X _ J_ r(n— I)<aa' — <>j>')4-(n— 2) (at' —fra') cos J.,. 

J ^rfV'c^l^ ~ (n— 1) (o*-6*)(o+"6cosx)"-« "^ (n— 1)(«»— fr*) j " ' (ä + b cos x)«^» J";"^ 
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Cos** U C08»^ V — ^— — 



/ ^ j sin (w + n) o: , Bin (w — n) x 
1 cos mx cös nx dx = —^, r— ,- "1 — s/ r — 

I cos (aj: + a) cos {ax + p) dx = ^^ j^ —-- + ^- x cos (a — ß). 

J cos [ax + a) cos [bx + ß) Ar = — ^- ^ (^ ^ ^,) ^ + ~ -— g-c^-ZTi)" ' ' 

/_ cos** X sin ax . w f , , . , 

cos** X cos Oic ofl? = j i — I cos"** X cos (a — l) x ax. 

== -5 i (n sin X cos ox — a cos a? sin ax) -\ — , - -r- I cos""* x cos flx dx» 

n'— a* \ / w* — a* J 

f ,-, „ , 1 l sin 6x , sin 4a? , sin 2x , | 
j cos X cos 2a; cos 3a: ax = j j — - — H j 1 ~ \- x\' 

dx — -? f — - ( ^ m = r/ y — 2c (^a c^ 

a + 2b cos X + c cos 2x "" w J 2c cos x + fr — w mj 2c cos x+6 + m "^^ 



J a + ^ cos X + c cos 2x ~ 2 \w m; j/ßTIZ üy *^^ ^ w + n + (wi — n) cos x 

, 1 /l , 1\ 1 . 2(a — y)sinx 

2\n mloL-—y ^ m — n + [m + n) cos x 

oü ♦n^ = a + 6 + c, ß* — 4aY = - (w — n)' — c, n* = a— 6 + c, (a — y)* = j(w + n)* — 2c. 

(^2^A.dx==-^lo8:^-^-^^^ 
J cos 2x 2^/2 1 — 1/^2 sin x 

cos (- — x| 
Jco83* . 2r/8 cos(^ + xj 

fcos 2x , „ . 1 i. /^ , ^\ 

fcos 2x , „ , 
I — -,— ox = 2x — tex. 
J cos*x ^ 

JC08 2x j sin X , 3 , x /^ i ^\ 

■^^^=-2^^?lr + 2^^8*8(4 + 2)' 

fcos 2x , 1 X /. 1 \ 

I 7— dx = - tg X 4 -=— • 

J cos^ X 2 ® A cos* xf 

fcos 3x j ^ . 
dx = 2 sm X cos X — X. 



J cos X 



Jcos 3x , . . ^ , X /^ I 

J COS* X ^ 
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fcos Sx _, 3 sin j; . 5 



J cos~ X J cos""* X J COS^ X 



Sin U cos" U 



sin* X = — r cos 2x. 
4 



I sin X cos X dx =*= ^ i 

/. j cos (a + fc) X cos (a — b)x 
sin ax cos bx dx = ^r-^ — ^^ ztt H— • 
2 (a 4- i') 2 (a — b) 

j sin X cos* tdx= — - cos^ x = — - I- cos 3x + cos xj • 

1 sin X cos' X dx = — - cos^ x = — -l- cos 4x + cos 2x|. 

I sin X cos* xdx = — - cos^ x* = — Tr (^ ^^^ ^^ + ^os 3x + 2 cos x| 

I sin X cos" X dx = r— r cos"+' x. 

J n + 1 

J^ =-■ log tg X. 
sm X cos X ® ^ 

f dx _ _ 1_ I 1 4. :?^ 
J sin X cos* X ~ cos x ® ^ 2 ' 

j sm X cos' X 2 cos* x ^ ^ 

r dx _ 1 1 , .X 

J sin X cos* X ~ 3 cos' x cos x ^ ^ 2 " 

— ^ r-T = , log tg — ^ -. — = = K a* + fc* . 

J a sin X 4- ft cos X j/a« + t* 2 sm a cos a 



fr tgj-a+l/a*4~ö* 



, 2 ___J___i fr 8111^ — acosx +|/a*4-J* 



l/a*+T* ^j,tg5_^_,/'ä^-y« l/a* + 6* ^ frcosx + asinx 

I -^ — 7 — T-i N = -i r* log (a + b cos x) + ^--^ — log sin ^ + r log cos - . 

jsinx(a4-6cosx) a* — fc**"^ ^ ' b +a ^ 2'fr — a^ 2 

_ _J_ loa fa 4- b cos xl + l<> g (^ - ^Q« ^) _ log (1+ cos X) 
-a*^fr*^^«^.^ + ^^^^^^^ 2[a + fc) 2(a-fr) * 

= -^jTzzjt log (<* + * oos ^) + a^^Lft« log tg I + äirry« l^g ^^^ ^• 
= ^, _^8 log I (a cosec x + ft cotg x| tg* | . 

Jdx C dx , , I • 

_- ^ — = _ ^ ^^^ . ö = Ä cos a, a = k amoL. ~ 

a sm X + fr cos X 4- c J c + A: cos (x — a) 
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l/c* — b*-d' 



i arc tg 



(c — ft) tg 2 + a 



c*> a^ + b*. 



1 b* + a* + bc cos x + ac. sin x 

■■ - _ :-:_ _^ arc cos — - -.^^^= 

yc* — b* — o* - (c + b cos X + a sin x) [/a* -\- b* 



X 



1 



.1^*»« 



(c — t) tg 2 + a — i/a* + ft* — c* 



l/a« + i* - c« ° (, _ t) tg I + a + ^/a^ +T« -7» 

— ^- 1 ^ + ft^ + (6 c — aw) cos x + (ac + mb) sin x 
w ^ asinx -\- b cos x -t- c 



c* < a» + i»'. 



m« = a* + 6« — c*. 



Jjiin^ 
cos* X 



dx = = secx. 

cos X 



, -j — dx = - sec nx. 
J cos* nx n 



— i— - -L-^i ctc = - sec (px 4- q\ 
J cos* [px + q) p ^^ \ ^J 

cos* a* 2 ^ 

L!^?:^ rf^_ ' . 

J cos" x (w — 1) COS^* X 

/" 1*— i; - dx = — T- log (a + fc cos x). 
a + cos X b ^ ^ ' 

f sin X ^ _ L 

j (a — fr cos xf ^ b (a — b cos x) 



cos* rc , , 1 i. a: 

- - dx = cos a: + log tg ^ 

sm X ' ^ o 2 



Jcos* a; , X • , , 
--. dx = ~ cos* X + log sin x. 
smx *^ '^ 



1^ 
2 



^8 r~Mr ~ — **^ ^ fc« log (a* + 6* sin x). 
a* + fr sm X fr* => ^ ' 



/cos* x , 1 , , . 1 i. aj 

fC08"X , 1 „I , fcOS^'x, 

I —. dx == — - cos*"* X + \ . dx. 

J smx n — 1 j sm a; 

J sin x cos* X , 
1 + a* cos* x 

f2 — sin X , , ._ , . . 4 X / 1 . a;\ 

I iT-i cfcr = log (2 + cos x) -\ =. arc tg {—^ tg ^|. 

;2 + cosa: ©vi ; i ^^ ^ \|/3 ^2/ 

f a + ßcosx , fra — aß, ... X a— ßi X,a + ß, .x 

I r~- , -T <dx= . — -Ä log (a + fr cos. x) C log cos ^ H —^ log sm - . 

J sm X (a + fr cos x) a* — fr* ^ ^ ^ ; a — fr ^ 2 ' a -f- fr ^ 2 

fsin X + cos X + 1 j c^^ ' ^ 

I -. ^—r tir = 2 log sm - . 

J sm X — cos X + 1 ^2 



cos x , 1 . . , 

"a*~ + a"^ ^^^ ^ ^^ ^^® ^^- 
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Cm sin X + w cos x+Ä, nb + ma\ C k jl.Än — Am, ,. ,, . 

I ; r—T dX = — 5— TT^ l^ — = r "t OX \ ~\ =— r ,, log (fl Bin X A- COS X). 

J a Sin X 4- COS X a' + 6* | J « sin x h 6 cos x \ a* + b^ ^ ^ ' ^ 

fA + Bcosx + Csinx . . f dz , ,t> . r^ • > f cos^ j /-d • r^ x f sin^" , 

I —T r : dx = A — i h(Bcosa + Csma) ) — ; d^^— (Bsma— Ccosa) — ; dz, 

J a + ocosx + csinx J a-\-pco8g ^ ^ J a-\-pco8B ^ ^ J a+pcose 

dans laquelle b -^ p cos a, c = p sin a, x — ol = z, 

Sin« U cos" U 

j sin* X cos X dx = ^ sin* x = — - I- sin 3x — sin xi = — cos (sin x). 

I sin* X cos* X dx = T sin* 2x dx = - x — — sin 4x = - sin" x cos x — ^ sm x cos x + - x. 

J 4: J b o'Z 4 8 o 

[sin* X cos* X dx = — Yg I ^ sin 5x 4- ^ sin 3x — 2 sin X U= - sin*' ^ — ^ si»'^ ^• 

I sin* X cos* X dx = — ^-;^ g sin 6x + 2 sin 4x — 2 s^^ 2x — 2x j • 

sin* X cos' X , sin'^ x cos x 1 , . v 

= ^ ^ (sin X cos X — x). 

r . . -1 sin X cos"+* X , 1 f n j 
sin* X COR" X dx = ^^+"2 *" n + 2 ' ^^^ ^ *^- 

J sin*x~cös X "" ~ sinx + ^^ ^ \4 "^ 2 / 

f _- _^ = f-^ + {J^ = tg X - cotg X = - 2 cotg 2x. 

Jsin«xcos*x Jcos*x^;sin*x © & & 

f ^ ^ L_. ?__ + 3 /TT XV 

jsin*xcos*x 2 sin X cos* X 2sinx ' 2 ^ ^\4 2/ 

f dx ___L____i 2x = ^!^ + - ^^-^• 

J sin* X cos* X 3 sin X cos* x 3 3 sinx cos" x ' 3 sin x cos x 3 sin x 

/- dx 1 — n cos* X n (n — 2) r dx 

J 8in*~xco¥" X "" (n — 1 ) cos"-* x sin x *" n — 1 J cos**-* x 

f ^-.-.^ = -- arc tg (V/^ tg x). 

C ^ = -L, arc tg (- tg oucl 

J a* cos* oa; 4- ** sin» ax ouii =" \o " / 

/• (ix _ 1 aooBX + b sin a ; 

j a'~cos"*"x^^7>» sin* a; ~ 2äft °^ a cos o: — <» sin i ' 

C dx r ^ . tg X = ^. 

J a cos* x + b sin* x + c sin a; cos x J a + bz + cz 

r?sL.^dx = |trx. 

Jcos*x 3 
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J sin^ X , sinx l C cos x , 

(a -f b cos W ^ ~ /> (n— T) (a + ft cos x)"-« b (n — 1) J (ö+Tcösxp 



/cos x , 
-T-^ — dx = — cosec o;. 
sin' X 

Jcoswa- 7 l r 1 

-T-i — dx = cosec nx = — -r- — . 
sin' nx n n sin nx 

1 ?_ i£_Jt_?i (ir = cosec (px + ö'). 

J sm' {^px -^ q) p ^^ ^^ 

Jcos' X , . 

-7-ä — dx = — cotg X — X. 
sm' X ^ 



r?2?i£^=_i + 



sin'x 



J sin' X sin x 

Jcos* X j cos' X 3 . 3 

-T-^ — ox = ^ sin X cos X — - X. 
sin' X sm X 2 2 

f cos** X , 1 cos*** X , n — l fcos'*-' x , cos"* x f « j 

I -T"^ — ax = , — -. + ^ ^ f— - ; — dx= = — — n \ cos** x dx. 

J sm* X 71 — 2 sm x ' n — 2 J sm^ x sm x J 

Jcosx , X / • \ 

7-7 — r-i - ox = arc tg (sm x). 
1 + sm' X . 

Jx' , sin X — X cos x 
___ — ^ ^ dx = — : i 
(x sin X + cos x)* X sm X + cos x 



X sin X 4- cos x 
' (x cos X — sin x)' "^ ~ X cos x — sin x 



1 .- T — r^ rfx = 

J [x cos X — sm xj' 

/x' , X sin X + cos x 

(sin X — X cos x)* 



' (sin X — X cos x)* sin x — x cos x 



/: 



dx = 



X sin X + cos X 



\{ax — b) sin x + (a + hx) cos xf 6 j(ax — 6) sin x + (a + t^) cos xj 

Sin' U cos** U 

j sin' X cos X dx = - I j cos 4x — cos 2x | == j sin* x. 

J sin' X cos' X dx = Y^ I ^ cos 5x — - cos 3x— 2cosx | = ^ sin^xcosx— ^ sin' x cos x — ^ cos x 
= -^^|sin'x + |)= -^cos'x + ^cos^x. 

J sin' xcos' X dx = ^ I g cos 6x — ^ ^^^ 2^* | = ä ®"^^ ^ ^^^* ^ "*~ 12 ®^* ^ "^ "" 4 ^^®* ^ "^ 6 ^^^* ^' 
J sin' X cos* X dx = ~ I y cos 7x + - cos 5x — cos 3x — 3 cos x | = — ^ sin^ x + y sin' x. 
= i^ sin* X cos' ^ — ö)^ sin* x cos x + «r^üi* x cos x + 05 <50s x. 
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I sin' X 008" X dx = ' , „ sin* x H t— 7 1- 

I ^-5 = — o • 1 h log tg x. 

J sm' cos X 2 sin' x ^ ^ 

r Ar _ 1 3 cos A' , 3 j f _ __ 1 , 3 1 3 , , x 

J sin' j; cos* X ~ sin* x cos x 2 sin*x 2 ^ ^ 2 ~" 2 cos x sin* x 2 cos x 2 ° ^ 2 

f dx 1 2 , ^ , , 2 cos 2x , ^ , ^ 

^ r- = ^ ■ a - i ^-^ \- 2 log tg X = —^-z: f- 2 log ts X. 

J sm' X cos' X 2 sin* x cos* x sm* x ^ ^ sin* 2x ' ^ ^ 

r rfx ^ 1 ^ 5^ 5 5 j X 

J sin' X cos^ X 2 cos' x sin* x 6 cos' x 2 cos x 2 ^ ^ 2 * 

r rfx _ 2 — (n + 1 ) cos* X n +1 T dx 

j sin' X cos" X ~ 2 (n — 1) cos'»* x sin* x 2 J cos'*-* x sin x ' 

fsin'x , 1 ,. , 1 i • 8 2| 

dx = ^ cos**x — log cos X = — :r- . sin* x — - J 

j cos X 2 ^ cos' X 3 \ 



I sm' X j , r 

— -— dx = cos X + sec x. 
.' cos* X 



fcos* X , cos X 1 , , X 

fcos' X , 1 i 4 1 • 

-^^ — ox = — ^ cotg* X — log sin X. 

J sin* X 2 ^ ^ 

fcos* X , 1 / - 3 \ 3 , . X 

fcos" X , cos"+* X n — 1 fcos" x , cos'*"^ ar , n — 1 fcos'** x , 

I ^^^^ OX = ^r r-= zr I —. OX = 7 ^rr 7—^ I — ^= dX. 

J sm' X 2 sm* x 2 J sm x (w — 3) sm* x n — 3 J sm* x 



Sin* U cos" U 



J Sin* X cos X dx = r^ j - sin 5x — sin 3x 4- 2 sin X I 

J sin* X cos* X dx = g^ 1 g sin 6x — ^ sin 4x — ^ sui 2x + 2x j 

1 sin* X cos' X dx == ^Y I ^ sin 7x — ^ sin 5x — sin 3x + 3 sin X [ = ^ sin^ X — ~ sin' x. 
J Ol f 7 o 1 5 7 

j sin* X cos* X dx = -gg I g sin 8x — sin 4x 4- 3x r . 

J sin* X cos^ X dx = I (-8'* — 2^' + 2*) dz. sin X = <?. 

8in*xcos"xdx=--^— jsin'x + ^-^sinx[ + ^^-^5^^ 

C__dx__ ^ _ __1 1 ^ j t /^ 4- -\ 

J sin* X cos X 3 sin' x sin x ^^ ^ \4 2/' 
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C dx 1 8 ^ „ 

J sm* X cos* X 3 cos x sm^ x 3 ® 

( dx _ 1 5 5 5j X /!^,^\ 

j sin* X cos'' X* "" 2 cos* x sin* o: 6 sin' x 2 sin x 2 ^ ^ U 2 / 

• / r = — o i • -o- + 2 [ cotg 2a:. 

.' sin* X cos* a: 3 I sin* 2ic \ ^ 

r cte __ 1 _i^ + 2 r d^ 

J sin* X cos^ X ~ 3 cos""* x sin* x 3 j cos" x sin* x 

r rfx _ (a* +^*) a ^ (fl* •— 6 *) sin a c os a , = ^ t x 

j(a* cos* ic^6* Sn* x)* "" 20^6^" da^ft^ ^^ "^ ~ a ^ ' 



sin* X , sin* x -[- 3 



cosx 



dx = « sin 



X + log tg ( j + f ) • 



fcos* X , cos X , l 

-. - dx = — -— h ö cotg X. 

J sin* X 3 sin*» x 3 *^ 

Jcos' X , cos* X , 2 

sin* X 3 sm* x 3 sm x 

Jcos* X , 1 X % , X I 

sin* X ^ ^ "" 3 ^^*^ ^ + ^°*^ ^ "^ '^• 



Sin^ U cos" U 



Jsin"* X cos X dx = -— - sin°*+* x. 
w + 1 

I sin"* X cos* X dx = — , - sin"*+^ x cos x -\ ^ sin*" x dx. 

J w + 2 ^ m -h2 J 

Jl 2 r sin°*"^* X / 2 \ 

sin"* X cos* X dx = — -^ sin"»^* x cos* x H r-^ I sin"* x cos x dx = r—p (cos* x + ^ , q | ■ 

/sin"*x cos* X dx = — r— : sin'"+* x cos' x H , — r I sin"*x cos* x dx. 

I sin"* X cos* X dx =-- — 7-^ sin"*+* x cos* x H 7—^ sin'"x cos* x dx. 

r 1 5 r 

I sin"* X cos* X dx = — --^ sin"*-^* x cos* x H r—^ sin"* x cos* x dx. 

J w4-6 m + 6/ 

J sin"* X cos" x dx = i ;8'"* (1 — 2-*)"«" d^. ^' == sin x. 

= b"* (1 + ^*)^-* d^. Ä' = tgx w + n = — 2Ä. 

X COS"-^ ^,W — if-«!-« n9 J 

r- — 7—7 I sin°* ^* X cos'*-^ X dx. 



sin^^^* 



sm"*"^ X cos"+* X.W — 1 r • ™ • «_L« j 

=- —7—; ,—i sin"*** X cos"+* X dx. 

n + 1 ' n 4- 1 j 
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sm'"+* X cos'*'* X , n — 1 f 



_| — sin^n ^ cos'*"' X dx. 



m -]-n m + n . 

1 — , — I sin'"-* X cos*' X dx. 

m + n m + n J 



sin"*-* X oos**-^ X \ , ^ m— l , tn — 1 n — 1) i . „ , „ . j 

== ; sin- ^ ^ i -|_ ^^ — s-r-h o; sm°*-' x cos"* .r dx. 

m + n { m + n — 2\ {m + n)(m + n — 2) J 

= — —- -.— i ' — r -,- sin"^ X cos"+* X dx. 

= , , -- — I sm"*^^a: cos** x dx, 

m -^ i m + l j 

sin'^+'x i „ , , n — 1 ^ . (n — l) (w — 3) „ , , / 

= — 1 — cos"-* X H i ^ cos"-" X -r- t — r- "svi — ^ — r; cos ^ H — 

w + n / ' n + w — 2 ' (n + w — 2) (n -4- m — 4) \ 

+ / — r- nT . -— ~i~~~~7 — ^-o^ sin''* x dx, Pour w pair. 

co8"+^ ^' ^ • m 1 I »w — 1 • „ 3 , (w — 1) (m — 3) . „ ,^ . » 

m + n { ^ 71 + m — 2 '(n-fw — 2)(n + w — 4) ' \ 

(w— l)(w — 3)-..3.l f ,, . Ti 

+ 7 — . X 7 — r^ - — ^\ — 7- , o\ I cos" X dx. Pour m pair. 

(n + w) (n + w — 2) •••• (n 4- 2) J ^ 

r dx 1 , L ___^^_ _ 

J sin'** X cos X ~ (w — 1) sin*"** x j sin*"-' x cos x 

J sin*" X cos* X sin*"-^ x cos x J sin*** x (w — 1) sin"** x cos x m — l J sin"*-* x cos* x 

j8in*"xcos^x 2 sin"*"' X cos* X 2 Jsin*'*xcosx (w — l)sin"*'*xcos*x w — 1 Jsin"*"*xcos"'x 
r dx 1 m + 2 C dx ^ _1 __ , m + 2 C dx 

J sm"*xco8*x " 3 sin"*-^ x cos'^ x 3 J sin*" x cos* x ~ [m — 1 ) sin"*-^ x cos^ x m — 1 J sin'"-* x cos* x * 

f ^x _ 2^.1 C^ . ^ = 2x 

J sin*" X cos*»* X j sin*** z 

c ix _ ^ f ^ L r ^? 

J sin*" X cos** X J sin*"-* x cos** x ' J sin*" x cos"-* x 



1 w + w_— _2 r 

^ in — 1) sin"**^ X cos"-* x w — 1 J \ 



dx 



[n — 1) sin"**^ X cos"-* x w — 1 J sin*" x cos"-* x 

m + n — 2r dx 



(w — 1) sin"**x cos"-* X m — 1 J sin"*** x cos** x 

_ (w — 1) sin* X — (n — 1) c os*x , (n + m — 2) (n + w — 4) (____^ 

"^ (n— 1) (m~^^l)~cos"-* X sin"*-^ x "• (n — 1) (w — 1) J sin"*-*x cos"* x 

r ^,, . - ,- = rir fla* sin* ^ + &* cos* z\'' dz. tg x = f- tg z, 

J (a* cos* X + 6* sin* x)" (a6)*"-» J \ ^ / ^ b ^ 

(^1^ dx = - ^-^ + \'^-'-^ dx. 
J cos X m — l .' cos X 



133 

/sin'** X j . sin' x sin" x sin*"-^ x , C dx 

cos X 3 o 2n — 1 J cos x 

Jgijjto+i^ sin* .-r sin* /r " sin* a: . sin'" a; , [, ^^ 
-^sx^ — —2 i— :6- 2n +J*«^'^- 

r?i?;. .^ da; = - ,-^^X ^ + *" ~ > f-^r - d^ = ''''"" "^ - «» f «m- ^ da:. 
J COS* X (w — 2) cos a: m — 2 J cos* a: cos X J 

Jsin"^ a? j sin"*-^ a: . w — 1 fsin"*-^ x , sin'^-^^aJ m — 1 fsin*** x , 

cos^ a; (m — Sj cos* a: m — 3 J cos* x 2 cos' x 2 J cos a: 

fsin*" X , _ _ __ sin*"-*^ .r w — 1 f sin"*' a? , sin"+^ a: __ w — 2 Tsin*" x , 

j cos* X " (m — 4) cos* X m — 4 j cos* x 3 cos* x 3 J cos' x 

J; 



cos°*^' aj w + 1 ^ 



TZ 



/sin**^ a? , fcos*" z , 
cos" x ~ } sin'' ^ 

_ sin"*+^ X -n — m — 2 C sin'" x , 
~ (n — 1) cos*»-^ X n — I J cos**-' a? ' * 

_ sin'"-^ X , m — 1 fsin"»-' ^ j . • 

~~ (w — w) cos**"^ X m — nj cos" x 

_ sin"*"* a; m — 1 Tsin"*' x , 

~ [n — 1) cos'*-* X w — 1 J cos"' X 

r_???_'^ dx= ^ — . 

J sin*" a: (w — 1) sin"»** x 

fcos' a: , cos a: ^ ^ _ f ^^ _ ^^^ a; 1 f dx 

J sin"^lc ~ (m — 2) sin*" * x m — 2j sin"* a* ~" "" (w — 1) sin'"-^ a* "" w — T J srn"*"'lc 

Jcos* ^ j^ _?os' X ' "2 cos' ^ y 2 

sin"*x ~ (w — 3) sin"** x (w— i) {m—S) sin"»-* x "~ (m— T)sin'"-*a- (w-^1) (w— 3)siiä"-*a:' 

fcos* J^j____J /s 3 v^ 3 _r^^ 

J sin*""a« ^^ "" (m - 4) sin-« x r^^ ^ w - 2 ""^^ ^1 ^ (m ~ 2) [m ~ 4) J sin»" ar* 

_ cos* X ^ r ^^^' •* /7 

"" (w — 1) sin"*-^ X m — 1 J sin"*' x 

JCOS"*X , 1 i. mil 

. ^ dx = — , , cotg"*^* a*. 

Jcos" a; , _ cos" ^ * x , m — n — 2 f cos" x , 

sin"* X ~~ (m — 1) sin"*** x ^ m — 1 J sin"*-' x 

_ cos""* X n — 1 j'cos"' X , 

~ (n — fw) sin"*-' x n — m J sin'^ x 

_ cos""* x_ _ n — 1 fcos""* X , 

~ (m — 1) sin"**' X m — 1 J sin"*' x ' " 



1^4 



Sin»' U cos" V 



1 . j cos (m + n) X cos (m — n)x 1 ) . , j 

1 sin mx cos nx ax = — -,— — r— 4 ^ > ;— = -r — i i « sin nxcos mx + m cos nx cos nuA 

J 2 (m + n) 2 (m — n) «* — m* I \ 

javB (ax + a) cos (ax + ^) dx = — ?°iü<^^°L+i) + | sin (a — ß). 

r- . j. ^ /j. ^«w cos|(a + t)a; + a + ß| cos j(a- ft) a; + a - ß i 

/. ^ • « j 1 4 sin 6rc sin 4x , sin 2x , / 
cos a; sm 20? sm to ox = - j — ^ r + o + ^ * 

1 sin 3x cos* X dx = — - cos x 12 sin x sin 3a; + 3 cos x cos 3x| + -— cos Sx. 
J sin Ax cos' X dx = — - cos x (sin x sin 4x + 2 cos x cos 4x\ + — cos 4x. 
J cos 3x sin' o; dx -= - sin a:l2 cos x cos 3x + 3 sin x sin Sx) — , £ sin 3x. 
J cos ix sin* X dx = ^ sin 4x sin* x — ^^ (2 sin 2x — cos 4x). 

I sin"*"* x cos (m + 1) X dx = — cos mx sin"* x. 

/. „. j sin'*' X sin ox m f . « , . , , v -, 
am"* X cos ax ax = ; — sin°*-* x sm (a — 1) x dx. 
m + a m + a J ^ ^ 

sin"*-* xl . . . \ w(w— 1) r . „, , 

= ^> -:« m cos X cos ax + a sm x sin ax| f ~- \ sm™* x cos ax dx. 

a* — fnr\ J a* — m* J 

J« , cos** X cos ax , w r „ , . / , N j 
sm ax cos'* x dx = ; f- ~ . — cos***^ x sm (a — 1) x dx. 
n + a n + aj ^ ^ 

cos^^' X i , . , \,w(w — i)r„»- j 

= .- i (w sm X sm ox + a cos x cos ax h -• / ! cos**** x sm ax dx. 

'n} -— a^\ I n* — a* J 

f sinx , 1 , 1 1 / • 3V 

o:« »^ = ö log cos X — - log cos* X — -|. 
Jcos3x 3 ^ 6 ^\ 4/ 

fsin 2x , 

I dx = — 2 cos X. 

J cos X 

Jsin 2x , ^ , 

— , - dx = — 2 log cos X. 
cos* X ^ 

f sin 2 x , 2_ 

J cos'* X ~" (n — 2) cos'*"* x " 



Jsm 3x j « • • I 1 
dx = 2 sm* X + log cos x. 
cos X '^ 
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sin Sx , 
— j— dx = 
cos' X 



— 4 cos X — 



cos X 



sin da; 
cos' X 

sin 3x 
cos* X 



CsmZx 
J cos'* X 

f sin ax 



dx = 
dx = 
dx 
dx 



2 cos* x 



4 log cos X. 



cos X 3 cos' x 

4 1 

in — 3) cos"-' X (n — 1) cos**^ x 



j cos** X '^ j cos"-^ x j sin** x 



i 



sin 3x 
cos ix 



dx = — 



(2 + |/ '2)T 
8 



log 



cosx-cosg (2_^2);- 



log 



cos X — cos ^ TT 



cos X + cos - 



cos X + cos g r 






cos 2x 
sin X 



dx ^ 2 cos X + log tg ; 



cos 2x , - 

- dx.= — 2x — cotg X. 



sin' X 
rcos2x , 

\^-ir- dx 

J sm* X 
cos 2x 



/^ 



sin^x 



(Zx = — 



cos X 3 , , X 
2S«"5"~2^''«^«2 

cos X , 4 
3^in'~x "^ 3 



cosx , 4 . 
-^ s r ö eotgx. 



rcos3x , 
/ sinx 



cos 3x 
sin* X 

cos 3x 

sin'x 

C08 3X 

sin* X 
cos 3x 



dx = 



2 sin* X + log sin x. 

1 



dx 

dx 

Jcos ÖX , 
sin^x 



— 4 sin X 
1 



sin X 

— s~" "i ^ log sin X. 

4 



2 sin* X 

1 



3 sin' X sin X ' 



1. __. + * , 

(m — 1) sin""^ X (m — Sj^in'^-'x 



f cos mx , . 



sm" X 



cos X , 
-- dx 



=-.] 



fsin (w — 1) X 



sm"' X 



/ 



cos {m — 2) X 



-dx+ \ —-y" — ^^ dx. 



sin" X 



1 , X 



J sin 2x 

f cos X, 1, . li/-« 3v 



fcos* X , 
r^-;;- dx 
J sin 3x 



= 3logtg2a:. 



J3() 



cos 2x j 2 

aa; = — 



i, 



sm" X cos' X sin 2x- 

a + ö sin a; + c cos j: 



sin 2x 



dx = ^\ogtgx + 2^^Stg(^ +|) + |logtg|. 



Cirü 



\tgx dx = — log cos X = log sec x, 
\tgmx dx = — log cos mx. 
tg (ax -\- b)dx ^ log cos {ax 4- h). 

J Ol 

j tg' X dx = tgx — X. 
I tg^ xdx -^ ^ tg* X + log cos X. 
Jtg^ j^ dx = ^ tg-' X — tg 2 + X. 
j tg" if da- = _ - tg»^* X — J tg**-* X dx. 

Jtg«« ^ ^ ^ d^ = .;^^ tg«« X - .^^^ tg*-« X + 2^ ^ tg*«-^ X -.... + (- ir ^ tg*^ + (- 1)-* log cos x. 



j ^^. --- log sin X. 



dx^ 
'tgx 



r da: _ _ 1 _ r_ d^' . 

Jtg^x (n— l)tg''"*x Jtg"-*x' 

r dx ^1 tgj^ 

J ja + (ai- -f b) tg x}' Ä öt +:(ax + b) tg x * 
j cotg X dx = log sin x. 



cotg mx dx - - -': log sin mx. 
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) cotg {ax + b) dx = -log sin {ax + *)» 

) cotg* a: (te = — cotg x — x. 

J cotg* X dx = — cotg* ic — log sin x. 

I cotg" X dx =- ^_— 7 cotg^-* a: — j cotg«* x dx. 

Jcotg"« X &-- 5°>^^ + s^::;? - egr*^ +....+(- 1)" «5*' ^ +(- 1)" 1.« .in X. 

( - ^ ' - = — log COS X. 

J cotg X ^ 

I sec o: da; = log tg ß + |) * 

J sec* X dx = tg X. 

j sec* dx = tg X + ^i^ X. 

I cosec X dx = log tg • 



Cirn ü 



1 [/l + cos X dx = 2 i/2 sin f = 2 ^/l — cos x • 
J 1/1 — cosö; da: = — 2 i/2 cos ^ = — 2 \/l+ cos a: • 
1 p/f^ a*mi' a; sin a; da; = — 2 i/<f> cos x — ^ log j a cos a; + [/^^ j 
(1 — a* sin' a;)T sin aj da; = — j <|>2^ cos a; + . (1 — «*) I K * si^ ^ ^^• 
\yT^ ä*^in* a; cos aj da; — ^ l^^ "^ ^ sin*^ sin a; 4- ö- arc sin [a sin x). 

C dx ^ yr — 

•^ i/sm a; cos" a; 
l/sin a; cos« a; 
•^ l^ sin 2a; cos' a; \ o / 
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f.- -r— - -- = . - ^ ---^ arc sin 1 V/i _ _. sin x ( • a > fe. . \ 

J|/a« + 6- Ig'a; i/a^ - fr* ( V ^ a« ( 

= y- -^ log I l/ft* — a* sin x + Ka* cos^i" + 6*~sin* o: |- ; • a < b. 

(- - "^^ =-|l/a + 6tgx-. 

J cos* X i/a + fr tg X *> 

1- ^^ = arc sin (tg x). 

- l/l — tg* X cos* o: 

f sin a: , 1 ... . ab' — c* cos x 

1 -- - - - : ^=_ (Ix = arc Sin ---- — - - - — ■ 

J |/c* sin* X + 2ab cos x — (a* + **) ^ \^\d' — a*) (c* — fe*) 

(^ :- _.. .-"^_^^r^-^ dx = - - log |l^a* — 6* sin o: +l^a'^ sin* x + i>* cos* x ( • a > b. 

jk"a*sin*x + ft*co8*x Ka* - 6- ^) j 

1 . K6* — a*sin X ^ , 

= . ^ . arc sm — , . a < o. 

/- _ __ ^ ^^ dx = . / r^ - arc cos 1 \/ 1 — . , cos x {. a < fr 

l/a* + ft^ tg* X 1/6* — a* 1 V 6* | 

= / - log I i/a* — F* cos X + j/a* cos* x + />* sin* x [ • a > fr. 

Ka* — ft* I 1 

r sin'x . 2 / , _\,/ 

I — ^ dx = - (cos* X — 51 Kcos X. 
-'k cosx ö \ / 

f C0S*X , 2 /. • * \iy • — 

I r^^ dx = - (5 — sm* xl K sm x. 

J]/8mx o\ / 

r cos* X sin X , l/l + a* sin* x cos x , 1 + «* ci cos x 

I V dx = - _- , h ^-^ arc cos ^^^.^r.^ . 

J l/l + a* sin* X 2a* 2a- 1/14. a* 

fx cos (a* — X*) , 1/^ / • •- 

I ^ ^ _ .^ - ^ dx = — l/sm (a* — x*). 
Jl/sin(a* — X*) 

/a — b cos X , • . fr — a cos x 
- — dx = arc sm ^r= . 
sin xl/c* sin*x + 2afr cosx — (a* + fr*) l/c* — a- sin x 

A^a* + fr* sin* X , , j fr cos x I ^ l ^ , ^i., . — s >* \ 

I — . ^ dx = fr arccos / - Y - / — a logla cotgx + l/fr + et cosec* xj. 

VI — ' dx = arc sin ( 1 — sin a arc sin (tg a tg x). 

cos* X \co8 olI V 6 ö ; 

ArcCirU 

j arc sin x dx = x arc sin x + ^l — x* . 

( |arc sin x\ cix = x <f>'* + mp''* KI — x* — n (n — 1) j <|)'*-* dx. 

I *»» — n (n — 1) *«-* +.... I + V/1 —X* I n ***-^ — n (n — 1) (n — 2) ct'^-' +•• • |. 



;r 
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j X arc Qinxdx = - (2x* — 1) arc sin x + t ^\ ''^ — ^* • 
y 4 4 y 

\ x"^ arc s\u X dx -- - --- arc sin x — , , I - y- ^^ dx, 

JU arc sin a? eir = U, arc sin x — ( V - - ctr. 

Jl X ' X -— ' X ■ 

arc sin \ / - , dx = (a + x) arc sin \ / -, \/ax = (a + x) arc tg \/ 1/ ox . 

l . l . /2a — X, X* . 1 . /2a~-^^ , rt* . x ^ ..-5 . 

Jx arc sm ^ y/ - - dx = ^ avcsm ^\/ -- - + ^- »rcsm ^^ - - ,/4a«-x*. 

C dx , . 

I - - _ - -- = log arc sm x. 

-^ |/ 1 — X* arc sin x 

= 1/^« — X« arc tg (arc sin - )• 

1 + larcsin | 

farc sin X , 1 , , x 

I _ j. ax = — arc sin x + log — =. 

J X* X ' ^ 1 4- 1/ 1 _ x« 

farc sin x , 1 / • \* •, — « 

^ — ox = , arc sin x| = x — yl — x^ arc sm x. 

fx arc sin X j , y - - 

I - -- - dx = X — l/l — X* 



r* arc sin x. 



IjL ijkLKi siii O/ j 1 , 1 — X , arc sm x 
^- dx = ^ log , , +- ---^- 



ex arc sm x 

iC* arc sin x 

l/l —X* 

fx' arc sin a; 



i 



dx = - x' — _ X i/l — X* arc sm x 
4 2 



-|- - (arc sin x j 



Jx* arc sin X , z ,13 ^ ^ « . «\ . /, « 
_ _ ^- = X + X* ^ - (x' + 2) l/l — X* arc sm x. 
Kl — X* ^ ^ ^^ 



farc sin (I — 2x1 , 11 

|-- -^_ -dx = — - \ arc sm 
J V/x — X* 2 ( 



(1 - 2x) j' 



a — X 



/a — X 



f— ---^. - arc sin \/ ^^-"^ dx = 2 |/ax — x* arc sin \/ , - + a 1/2 log (a + x). 
Jl/ax — X* V a +x "^ V a + x ' & ^ • / 

I arc cos x dx = x arc cos x — |/T — x*. 

I X''* arc cos x dx = - --^ arc cos x H — ^ I —7^--^=^ dx. 

J w + 1 ^ w 4- 1 -'l/l — x' 

/U arc cos x dx -- U, arc cos x + 1 - - . *_ dx. 



f dx 

I - = — log arc cos x. 

• l/l — X* arc cos x 
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Jarc cos X , 1 / \* 

- - dx = — ^r larc oos x] . 

j arc tg X dx = X arc tg x — log |/1 + x* • 

J X arc tg X dx = — • ^ X + 2 (^* + 1) ^^^^ tg x. 

j x' arc tg X dx = iT x^ arc tg x — ß ^* + ^x^^S l^^ + ^' • 

X*" arc tg X dx = - - — - arc tg x , - 1 - -. — = dx. 

J U arc tg X dx = U, arc tg X — I t-x~"« ^- 

r arcjg ^ ^ ^ 1 ±_? arc tg^ 

f f3' «te - i - 1«- "e (' + '•) - ^ J'^Vi'- ■ *'■ 

Cx arc *5 ^ dx = — log l/l +x« + Ix — ^ arc tg x| arc tg x. 
J^'^*J^''da: = -ix*+|log(H-x*)+(|'-x)arctgx + ^(arctgxf 



+ 

a; (3 — X*) arc tg X , _ 1 + x* 



--s=^^ arc tg X — arc sin x. 
(1 - X«). »/l-^* 

J arc cotg X dx = X arc cotg x +■ log l/l + x'. 

X- arc cotg ^ ^^ = ^ 4: i arc cotg x + ^^^-j-^ J ^-^- , dx. 
j U arc cotg x dx = ü, arc cotg ic + J r r* -r« ^• 

I — - == — log arc cotg x. 

J (1 + X*) arc cotg x ^ ® 



I4L 
J arc sec x dx -= x arc sie x — log (x + l^i* — T). 

x^ arc 8&C X dx = — --^r arc sec x ■ - l — dx. 

w + 1 m + i J y/x^ — 1 

I ü arc sec x dx = U, arc sec x — ( z.^^--^dx. 

:z^-Tnrz_.r = log arc SOC X. 

x[/ x^ — l arc sec x 

Jarc sec x , 1 / r \' 
dx = ^ arc sec x\ . 



f — =1^.== arc sec X/ r-^ — ^ dx = — l/i — x* arc sec V^ j-^-tj + l/2 arc tg x. 

I arc cosec x dx == x arc cosöc x + log (x + |/x* — l). 

I x^ arc cosec x ax =- — ^^ - arc cosec x H r— r I — :__^z^=. dx. 

/U arc cos6c x dx = U, arc cosec x + | — 7=--^ — dx. 
•^ X l/x* — 1 

1 — = — log arc cos6c x. 

J X i/x^ — 1 arc cosec x 

rare cos6c x , 1 / 1 \' 

— r-^=^_ dx = — zr jarc cosec x| - 

Jx^/x* — i 2\ / 



LogU 



J log X dx = X (log X — 1). 
J X log X dx = |- (log ^ — 2 ) • 

/x*^ log X dx = — .— rllogx i — rr 

I la + M log X dx = ^-^Ä l^g ^ "~ ^h log X — ax — ^ ftx*. 

J(a + frx| logxdx = ^ — ^^— ^logx — ^logx — a*x — -"2 ^. 

J(a + 6x) logxdx = L__^logx^ -iL- dx. 

J U log X dx ^ U, log X — I — dx. 
x- log (a + 6x) (ir = ^^^- log (a + bx) - ^^^^^ J ^^^^ dx. 
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jx» log (1 + x*)dx =j log (1 + «*)- ^ «^ + ^ X»- 1 log (1 + X*). 
Jx*log(ir*— 1) dx=-i»log(x«-l) — -X — g«» — -log|-^^. 
j"xlog(l —x*)dx = ^[l + X«) log (1 4- X*) — I (1 — x*)log(l — X*) — X*. 

fv log U rfx = V. log U — 1^^ dx. 

j log I l/x — a + i/x — 6 I dx = ^ (2x — a — <>| log I l/x -^ö + i/x — fc | — ^ i/(x^^a) (x — 6) ■ 

f <^ _ io„ io„ ^ , log ? . 1 ÜPg^ , i (logji-)* , 1 (log X)* 
J log X "^ *"g -^ -1- 1 -r 2 ^ 2 ^ 3 1.2.3 ^ 4 1.2.3.4 ^ 

r J^ - Ina Incr :r _ 1?^-? 4_ L ö^ ?L* _ L (^Og ^)' _| 1 Üogjc)* _ 
J, 1 - '°g '°g * 1 "^ 2 1:2 3 1.2.3 "• 4 1.2.3.4 * 

^°«x 

Jx-I?gx=^°g^««^- 
J^dx^^-(logx)*. 

_ 1 , , a + 6x X , ftx* 6*x * fcV 

- ^ log X log — ^ - + ^^^j, - ^g^j j -^ + ^-^-, ^, •• 

= ilogxlog(« + frx)-i(log6x)* + j4-2^.4-3,|^,-- 

f logX , _ _log_? i_i. i-- X 

J (a + fcx)* '^ 'b(a + bx) '^ab ^°^ a + 6x " 

r log^ , _ logx _ l_ C dx 

J (1 _ j;)«+i «* n(l — xf n jx (1 — xf 

(JPS ^ da; - log^ I . _1 f ^_._ . 

j (o + Ax)»* (m — 1) J (a -f tef* ^ (m — 1) 6 J x (a + «»x)™-» 

__ log^ I 1_) _l . 1 4. L__- .....4._i__ 4. „i._. 

~ (n — 1)6 «|>«-'^(n— l)a6j(n— 2)<i>"-*^(n-3)a<t»'-'^(w— 4)a*4>"-*^ ^ 9^^-*^*^ nii-Hh 



t)«-* ~ ^ 2o"-* 4>* o""' 4) j 



+ («--T)a"-'"i*°^l' 



f log X j 1 I te log X , a + bx{ 



r X los: X , /, A y -7-1 — « öt , v a- + x^ — a 
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r ioy (g 



— ete = log a log x -^ z^—^ + -,- . 



1— |/i 



— — / ete = /.^ log (1 — x) + 2 log 



rlog (1 — x) 
j - — ^ da; = I log log a; — 1 | log x. 

C a^ . , , , f , ,^■, , (»»4-l)'(loga;)* , (m + l)'(logx)' , (m + l)^(logxV , 
I — lOfiT - - — dx 

JxVx **l — X 



2 log ( 1 — x) 



+ 2 log 



1+1/ 



1 — l/ä 



(LogU)" 

I (log x\ dx = X j (log x| — 2 log X + 2 f • 

j X (log x) «ia; = 2 j (^°S a^) — log « + ^ } • 
j"x* (log x) dj; = 3 ] (log xj — I log o; + I } • 

Jx-' (log x| «'x = |- j (log xj - I logx + ^ [ . 

/i - c« dx = — , - + w + 1) , dx, 

J (log x)* logx W log X 

f X"* (log xf dx = -",^ *- j (log xf %- (log xf + ;-— ?-TÄ^ logX ^ r" "^^ ! 

J \ ^ ' w + l I \ ^ / w + 1 \ ^ / ' (m + 1)' ^ (^ + 1)» J 



dx 



Jiiogxf 

J (log x| dx = I ^'» 6^ d; 



x'"^' ^ ( m + l)x° >+^ I (^zh 
2 (lögx)* " 2 logx "^2 



2 Jlofi 



log X 



dx. 



log X = z, 
(log xj — n j (log xj dx. 
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= X I (log x\—n (log a:| + n (n — l) (log x\ [ 

J a:^ (log x\ dx ^ \s^ e^^^^) - Az. log x =^ z. 

= ^^^^^ _ _ « f ,^ (log r dx. 



Hl r ^ /i \""* . ^(^ — l)/i r* n(n — l)(n — 2)/, v"-' , n(n — 1)....2.1J 

|U (log x)" dx = U, (log ..:)"- n ^^^^^p- d^. 

= U, |log a;j — n U, (log icl + n (w — 1) Uj (log o^ — ,... 

I j log (x + l^r+~ä?) I ix = (log ct)l I X log (I) — n 1^1 +x* | + n (n — 1) j (log <f>| dx. 

r dx ^ I_ 

j X (log xY (w — i) (log xY'^ ' 

jÄ^Jr *. = _!_(,„,. p. 

(Tög X)« • (w"^=^r)"(logxp "^ n - 1 J (iög"xf-i 

.^^^m-fJ l + Jl±} 1 ■ (^ + ^)^ . I (^ + 1)"'' i 

) (n — 1) (logx)"-* ^ (w — 1) (n — 2) (logx)*^-* ^ (n— l) (n— 2) (n— 3)(logx)"-3 ^ ^ (w - 1)..-.2.1 logx[ 

(m+ir f ^" j^ 
^(n— 1>.-2.1 Jlogx 

f u , Ux Fx u;;x 

J (log x)*» (w— 1) (log x)"-* (n— 1) (n— 2) (log x)"-« (n — 1) (n — 2) (n — 3) (log x)"-» 



e"^ 



\e^ dx = e^. 
J m 



m 



X + ml^l — X* 

i +m* 



J xe^ dx = (x — 1) e^. 
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jxe^ dx = ?^,— e^. 

J arV dx =-{x^ — 2x+2)e^. 

C m 7 (i*x* — 2ax 4- 2 
J x'e«» (te - ~ ^^^-^ «•*• 

\x^e^dx = (a;* — 3j;« + 6aj — 6) c*. 

jx^e^dx = (ic< — 4a;=* + 12a;* — 24a: + 24) e*. 

a a J a \ a a* \ 

J a a J a \ a a^ > a^ \ 

(dx ^ 1_ 

C dx^ ^ 1 1__ C dx 

Jx^'e^ (w — l)a;"-*e* w — ljä:««e** 






arc tg €^. 



Ja; J log 5 



= - arc tg e«*. 



e" = e. 



, ^ , X , 1 x* , 1 as* ,1 X* , 
= logx +-^ + 2 i2 + 3 1:2:3 + 41:2^4 +• 

] X » ^ 1 ^ 2 1.2 ^ 8 1.2.8 ^ 
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Ja:™ (♦» — !) x»-« "^ »» — 1 ;«'"■' a I «'» ^ aa;"'+' ^ a* x»+* ^ | 

J (X — ar (m - 1) (X - o)"-» + »t — 1 J (a; - a)»-i 

f xe» , _ e* 

/*j» parc tin jC 1 # v 



J/p ^a arc tg x 
3' 
(1 + x^)-^ 



^ (1 + a«J i/'l + X« 



f X« + 1) e-^ , X — 1 
J X + 1 * X + 1 



•'|/1+X(l — X)T ^ ^ ^ 

r(ax-^) (6x_-1)_«(:h,*)^^ ^ aM-+*)xl 1 _ -Li 
J X* ja + 6 afrxj 

j'x, X 1 

Jgdx = -^ (x^ + 3x«+ 6X + 6). 

f ^ dx- ^^"+^ 
J (e^ — 1)* 2 e^ — 1 

JT~i — ^ <^ = arc tg e^. 
1 +• e«* e 

l'a + e* , ox a — fc , ,1. , ^, n 
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a" 



\a^ dx = -. • 

J loga 

Jamx 
m log a 

xa^ fite = , 77 r« • 

log a (log a)* 

j^*«^^ = ioia(^ -log"a+(logarC 

f 3 ^ - .r ) ^!_ ^5-L ^ _? _ l 

. J ^ «^ ^ - «• j log a (log ay "^ (log a)^ (log äy ( ' 



/■ 



x^ a^ dx = 



'^ ,^i^ — 1) J^" "'* _ m (m — 1) (m ~ 2)^«^ ^ m(m— 1) »2.1 

loga I '*' ~~ log a (log a)* (log a)' -t— ••— ^j^^ ^j^ 



a^ ) m wa;° 



r _ , f(, . no: log j: , n*x' (log o:)* , w'xMlogx)' , / ^^ j 
J a'^d'»^ tte =- J jl H j ^ H 1 2 "" 12 3 "^*'" ( 

fua^ da: = »^^"^ — ,— - | U' a* dr = U| a^'— log a fu, a^da:. 
J log a log a J ^ J 



löga (Toga)« • (logaj 



ü"a^ ' / \« 

I« + (Tog"^' ~ ""^ ^•^^" U,a^log a + U,a^ (log aj —... 



r«^ ^^ _ i^„ ^. . ^ l^^^ j_ ^ ^JJogjO! _. 1 ^Mlogj^)» ]^ x;_(logjO' , 



1.2 



3 1.2.3 



4 1.2.3.4 



föt"^ ^^ _ «^ «"^ log « (log a)« Ca' , 

Ta^ , a^ ^^ log^a a' (lo g a)* 

Jx"" ( m— 1) x"»^ (m — Tj (m — 2) a;"-* (m — 1) (m — 2) (m — 3) a:"»"' 



g^ (l o g g)"-« 
(m— l)...2.1x 



+ 



(m 



» — 1) ...2.1 J X 






dx 



:^^1 



+ .> 



r.+ 



1.3 



+ , 



1.3 5 



1/ X I log a 2a; (log o)« ^ 2*«* (log a)» ^ 2'x' (log a) 



T. +-• 



_ o« I 2x _ 2^x* Logo 2 V (log a )* _ 2^(loga)* 
~ l/^ j 1 173 "*" 1.3.5 " 1.3.5.7 "•"■■ 



ji— x*^"" 1(1— x) loga (l — j:)* (log a)« ^ (l — J)= (log ar- (1 - x)Mlog a)^ ^ ( 
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e^ oirV 






sin a? «tr = 5^ e« (sin x — cos x\. 



e^ ainx dx = 



eP^ (a sin x — cos x) 



1 + a« 

/. . j e^ (a sin te — h cos hx\ 
e^smbxdx = -^ ^r+~b^ ' • 

^xe^ ainx dx = ö^^ (®^^ ^ — ®^® ^) + 9 ^ ^^® ^• 

I a;*" e^ sin x da; = ^ a:"* e^ (sin x — cos x) — -^\ af'^ e^sin x dx -\- ^ I x«"-* e^ cos x dx. 

J- I. j ^ ^^asinfex— icosfec m f „1 ^^^ • i. r r ^ 

j;w goa? gin to dx = 05^ e«^ i"IL"P * Ä~~¥ J ^"^(ä sin ftar — cos to) 



(ir. 



e^ 



~ a* + ft- a* + 

1"- x^ sin (te - a) — ^ a;«-i sin (te — 2a) + ... ± *^ ^^ ~^P""^ sin j te — (m + 1) a [1 

oü a + b |/^ — 1 = p (cos a + ^/ — 1 sin a). 

/. , j e«-* sin a; (a sin a? — 2 cos x) , 2e^ 
eax sin' X ax = . , ^a h ^ ^ . . « v • 
4 + a' a C* + ^ ) 

= Ti -. — ^\ U* sm* X — a sin 2a: + 2). 

a(4 + a*)\ / 

J. , , c«J5 sin* a; (a sin a: — 8 cos x) , 6 e«JJ (a sin x — cos x) 
f 



eßx sin" te (ia: 



eojc sin"-^ bx (a sin 6x — nft cos 6a;) ??L(!?_"~ ^J_?! 



a* + w« ft* 



, .,;n-i)y r 



e«Jf sin*** te da;. 



fsin a; , sin x -\- cos x 



e^ 



2ö* 



) cos_x 



Cxainx, x (sin x + cos a; 

J ~"e« "^ 2e* 

/• ßflo: e<» { a sin a; + (n — 2) cos a; } a* + (w — 2)* f e<"- 

J sm^Ti (w— l)(n— "2ysin"-i x "" (n — l)(n— ~2] J Sn"^ x ' 

J ea: cos X dx = ^ e^ (sin x -f cos x). 

Jj e^j^ (sin X + a cos x) 
e(^ cos X dx ---= , , g • 

J, , e^ (a cos &x + ft sin ftx) 
e«jr coq 6x dx = - -^ , , .g — • 
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J a: ejr cos x dx = ^- x e^ (sin x + cos x\ — ^ e^ sin x. 

ix^e^coQX dx = ^ X'*' e^ lainx + cos x\ — ^ jar"-^c« sin x da:— ^- 1 x"'^ e-» cos x rfx. 

I X* e«^^ cos to da: = ^ j c*x* cos (bx — ß) — 2ca: cos {bx — 2ß) + 2 cos (ix — 3ß) | • 

oü a= c cos ß, 6 = c sin ß. 

r *.. r 7 •« <* cos bx + b sinbx m C ^, . i. , r • t n j 

I x^^ e«« cos bxdx -= x^ c«j « _CT* *~4rÄ« J ^°*^ ^^ ^^® bx + b sin 6x) ax. 

= ea^ - x^ cos (ix — a) — ^ x"*-^ cos (tx — 2a) -\ — + ~ - -~|_i — - cos j 6x —- (tn + 1) a| . 

oü a -\- b i/— 1 = p (cos a + j/— 1 sin a). 

/ gax cos X (2 sin X + a cos x) , 2&^^^ 
e«ecos* X dx = -^-T—^ — r^ H /r-, vx • 
4 + a* ' a (4 + a*) 



efljc 



(a* cos* X + a sin 2x + 2). 



a (a* + 4) 

J- j c«jr cos* X (3 sin X + a cos x) , 6 e«Jf fsin x + a cos x) 
««X cos' X dx = — y:p^ + — j - ^-(9+-««)- - • 

/^ , c«J^ cos"-* X (a COS X 4- w sin x) , n (n — 1) r « , , 

e«x cos" X dx = ^Trn — -« Vn — r ^''^ cos''-* x dx. 
a* 4- w* . a* + 71* / 

r^«, ^ n ;.«. ^^ ö'*'' cos*-' ftx (a cos fex H- nfc sin 6x) , w (n — 1) ft* f „ , , . 

j6-cos-6xdx = _^-___^_. ^ + ^^^^_^_^^^.J,«.cos-*6xdx. 

fcosx , _ si n X — ( 



cosx 



fcos X j sm X — a cos x 

I ax = , . . — ix — • 

J e»^ (1 + a*) ßfl^ 

fx cos ^ j _ X (sin X — cos x) sin x 



J cos*» X ~" (w — 1) (n — 2) cos"-* x ^ (w — 1) (n — 2) j cos" * x 



j ßfljf (a sin 2x — 2 cos 2x) 

e«j^ sm X cos x dx == — ^ — ^r--, - --r - 

2 (a* + 4) 



e^^ sin X cos ix dx -= — ;- j (a sin x — cos x) cos (ix — ß) — i sin x sin (ix — ß) j • 

oü 1 + a* — b^ = c cos ß, 2ai = c sin ß. 

ßfljc cos"*"* X sin** X ) a cos x + (m + w) sin x | 



I 



eax cos*^ X sin" xdx = 



(m + w)* + a* 
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- (m+^^ ä* 1^"" «o«""' * «^"'^ ^' *^ + -^iqriyrTjr^ j^"' cos»-* ^ sin« x dx. 

eax COS** X sin"-* x } a sinj; — (m + n) cos x | , 

^ (m~+ w)« + a* ~ 

+ / T — ;¥~i — i I ß"*-^ cos"»-* X sin""^ xdx+ -. r --hr~r — r- ^^ cos*»^ x sin""* x or. 

(m + w)* 4- a* j A^ + w)' + a* J 

_^ 6<w co s"-^ x sin""^ X (g sin x^ cos x -\- m sin* x — n cos* x) 

- ■" " " (w'+n)* + ö*" 

m (w — 1) f ^ , • « j . w (n — 1) f ^ „, • „ • j ' 
+ / . — M / 9 1 6'*'^ COS"*-* X sm** X Ar + ^ r — ^^ , -^ I e"^ cos*" x sin"-* x dx. 

_ enjc cos"*"* X sin"'* x (a cos x sin x -{- m sin* x — cos* x) 

_ T^ + w)* -fa* 

, w (w — 1) f ^ , . „ , j , (n — m) (n +■ w — 1) f ^ . „ „ , 

+ ? — r V. . -, e^ cos"»-* X sin"-* x dx -\- - — ;- ,--^f- , — v - «"*' cos*** x sin"-^ x dx. 
'^ (m + n)* 4- a* j (w + w)* 4- a* j 

j e** tg* X dx = — la ig X — 11 — a \e^tgx dx. 
je^ tg'x dx = ^ |tg* X — a tg X 4- l) 4- ^ (a* — 2J Je-* tg x dx. 

j e«* tg* X dx = ^ I 2a tg» x — a* tg* x 4- a (a* — 6) tg x — a* 4- 6 | — ?1?_ZL?) J^-x tg^: dx. 
Je-* tg** X dx = fl^^^J^ ^ f eax ^gn-i ^. ^. _ je-* tg"-* X dx. 



Fonctions diverses. 

J sec X tg X dx = sec x. 



Y^ Jlog(« + ™-™- a + oosx 





J cos6c X cotg X dx = — cosec x. 

. , 1 -f a cos a N/ 
cosx)dx= - 7 — . ^^ 

I cos X log sin X dx = sin x (log sin x — 1 ). 

J sin X log cos X dx = cos x (l — log cos x), 

I sin log X dx = ^ (sin log x — cos log xl. 

fcOS (logX) , ' n ^ 

I 5._e__£ dx = sm (log x). 

J X 

J e«o« -^ sin X dx = — ßcos .r. 
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^m+4 



1.3 



1.3.5 



+....( 



' v/log I '^ ' (». + i)\/to7| i ' * '>'"+'2^'°e' "^ li^TaTTog »? ^ l (a. + 2)'iög'i !' ' j 



/^r 



. ^ 2 ,/ --^- - 1 , Kl + ö".«: + 1 

+ 6"^ dx = V l + grtx 4- .- log — . ^_ -_ — - 



— _— - = - log l/e-^ + (t- — CL i 



/, 



arc cos e-^. 



^mx 2 - i 

=^-^-_ dx -= ,' i/a + t^ö"'^ 



i* , \ , nx , n*x* w^i'* , I , na:* log j: | 1 nx , n'x^ n*x* , | 



n-Ä'^ (log x)- j 1 72a: ^ n-x'^ n^x 

i.2" I 3 " 



4* ■'" 5' 6*" +••••+" 1.2.8 



n^x^ (log xY \\ nx , n'^x'^ n^x 

' 4 ~" 52 "^ 6* 



74 -r-'i-r-" 



r- 



j x'w hW'C dx = J X*" I 1 + nx log X + - \nx log a| -\ — | dx. 



•-©^►^^ 



\WA 



Errata. 



p. 5, (17) Supprimez cette ligne. 



p. H, (19) Lisez — (a + h -r <•) 



V' ^'^^' ^' ^^^.^k/u.^ 



^ ' ^ [a — b) [a: + a) 

p. 19, (16) ^) 1 « , "^y , da- 



p. 23,(12) « - 
p.25,(l0) » f^. 

p. 29, ( 9) » 



2(:r« +a*) 

1 {dz 

2 ) a ]- ^^•' 



2:r 4- 8 
\/2x + 4 



p. 41,(18] « 

p. 44, (15) » log \x \/a \- i^ax' -{- b) 
1). 53, (15) )) r "^ - —- dx 



p. 54, ( 7) 
p. 57, (16) 



' {x^ -f a«) I 

{ 



k a — ya'^ 



d;2- 



2 [m + 1) 



p. 58, ( 7) Supprimez cette ligne. 



p. 58, (13) Lisez log 



p. 61, ( 1) )) I (a^ -f- m'')z'^ 



p. 63, ( 7) » [/{ax + b] (mx -; n)- — ]fx' 



p. 65, ( 7) ' » log 



I d) — l 
V^^+ 1 



p. 65, f2Ui Lisez log 1 1^ 2''» i- a + Y^x''''^- ij 
p. 68, (11) » 






p. 71,(15) 



p. 72, ( 5) 



2^(4i-3rO 



(a- — a) 3 



p. 72 (19) » ) 



j.r, 



^ ril- 



• (7 -f 4x^)r> 

1 
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(8^5 — 21) (7 I 4a-'j = 



I p. 77, ( 6) 
j p. 77, ( 7) 
' p. 79, ( L.) 



~"' I (m + 2)> 



/' 



1/ bx I ex* (/j' 



— 1 + 



p. 84,(10) .. -, 



a; 



2/> (;; — 1) (|.P-' 

p. 84, (llj Cette integrale doit etre inscrite apres 

(4), p. 85. 

p 90, i 6i Lisez »»(»»+ l) (»» F 2) 

p.92,(12) .. f '^•'" .. , 

• j-"»-' (a -f 6i-»r » 

p. 93, (20) » ) a""" <|>P t ' d:i 

p.94,(l9) >> I '^^ „.„ 

j'^-P (a t- i»a:") « 

p. 95,(5) .. |^p.,,-,'i^ 

1 ('«•" A 

p. 96,( 1) >> - - , „ „ ^ih 



154 



p. 97, (10) Lisez ^ ^*^'' J 



p. 103, (18) » X -\- ol-^i't} — 'fi 

p. 109,(181 » ."^'te . 

p. 110, (17) » =- log (l^l— X*— l) f- arccosa: 



p. 119, (16) » 



(n — 2) sin"-* x 



p. 123, (17) Lisez 



p. 123, (20) )) 



I 



dx _ 
cos^ a; "~ 

X sin a; — cos x 
2 cos' a; 



p. 131, (7) » — « . , 



COS a: 
3 sin' X 



p. 142, (17), (18) Remplacez n par m 



Les exposants sont peu lisibles dans les lignes suivantes : 



p. 13, (13) Lisez J 



p. 25, (14) » 



4x' — 6a* + l 
2x'^ — X* 



■ ia - by 



dx 



p.28,(ll) » 1-«'-^,/* 



P-2«'(l«' " /fo^^? 



p.28,(16) 


)) 


X (5a* — Sx-) 


p. 30, (12) 


)) 


1 
3<|>^ 


p. 30,(17) 


)> 


z - a» 


p. 30, (18) 


)) 


j (a + bx^y- '^' 


p. 31, (20) 


)) 


.•2c/+Ä'^' 


P 34, (15) 


)) 




p. 35, (12) 


» 


bx* 
3o*c|> 


p. 35, (20) 


)) 


X 


p.78,(17j 


)) 


j.m|l 
m -1- 1 



p 80, (18) » a -h to --- ^'' 



p. 81, ( 3) Lisez <f>q" 

p. 82, ( 4) 

p. 83, (19) )) 

p. 90, (15) 

p. 96, (12) » 

p. 99, ( 6) » ax"'^''-* <!>'-* 



1 
~ b' 


) 
1 




rdx 






r 


dx 




(^7- 


i>)"Ä ' 


-^" 



p. 99, ( 9) » --= — 



9>^ 



p. 99, (15) » .r"»-r-n|i 

p. 101, (10) )) Ja:'"-'" <!)/' rfx 

p. 102, ( 2) >) cl>« ■* 

p. 103, (4) » an (2^ — 1) (4ac — ft*) ar*"' <1>p* 

p. 103,(0) » j^^:, 



p. 105,(20) .. (■"l.N'J 



■PH 



